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INLEIDING 

TO T D E 

KEEGEL-SNEEDEN. 

Waar in bevat worden de voomaamfte eigenfchap* 

pen welke noodig zyn tot de kenniffe der be- 

weegingen van de lighaamen die in hunnen 

w^ deeze kromme lynen befchryven, 
• volgens de Wetten der algemeene 
Zwaarte krachten. 

In bet Franfcb befcbreeven^ 

DOOR 

DENHEER 

M A, ü D ü I T, 

^ HOOGLRERAAR IN DE WiSKUNDE. 

Vertaald en met Janteekeningen vermeerdert , 
DOOR 

J. J. B L A S S I E R E, 

Leermeester in de Wiskunde. 
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de Wed. A. HONKOOP en ZOON, 

^y^ EN ^ 1754. 
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AAN SEN 

WwL Edele Geboorem Hoog* 

GELEERDEN HSEKB. 

JOHAN LULOFS 

'Lttriuet in ie Recht m en Hoog» Leer aar in 

' deWyegeerte^ ff^ïskuade en Sterrehmde 

: in dn üoofe Sebeok $e Leiden, MeedeUd 

der KmngJyie Afyasfcboffyender^eetm- 

/cbappenvanBerJyn en Londen, als meede 

vandeHoUandfcbeMaatfcbappyder fFee" 

eenfcbappen, Infpe^eur Generaal der Rie» 

\ vieren van Ifölland en fVeJi- Vriesland en 

• • Cmefponéent der Koninglyke Franfcbe 

- Mamfclappy der Weetenfebappen , enz. 

kvA. enz. 

\- Wel Edele Gebooren Hoog- 
geleeÉde Heer. ' 

DEEZE Imyne Vertaaliag, en 
proeve van Aanteekéningen 
op het beknopt doch doorwrocht 
^2 Werk- 
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IV' OP DR A G T. , 

Werkje van den Heère Mauduit 9 
door den druk gemeen zullen- 
de maaken , begreep ik dat my 
een aanïienelyke Naam te zoe- 
ken (lond onder wiens befchermin- 
ge het in 't oopenbaar mogt ven- 
fchynen. Myne Jonkheid en des 
de geringe vorderingen die ik. in 
het perk der Letteroefeningen tot 
nog toe gedaan heb, maaken zulks 
voor my van eene volftrekte nood- 
zaakelykheid. Maar tot wien zoude 
ik my beeter kunnen keeren dan 
tot Uw Wel Ed; Geb: Hooggel: 
die zoo ten opzichte van het 
Algemeen , als van my in 't by- 
zonder^ alle die hoedaanigheeden in 
dé höogfte graad vereenigt, wdke 
ik in eenVoorflander, Befchermer, 
r«|i ^eguniliger deezer Vrugten v«n 
myn arbeid, zoude kunnen va*- 
langen. Uw Wel Ed; Geb: Hoog; 

ge- 



JkÊ^ 
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gel*, vryd bekende Naam én 200 
wel verdiende Lof , welke de 
dankbaare getuigeniffen der Ge- 
leerde Waereld, alom, beetêr dan 
ik hier melden durf , verbreiden, 
zyn genoegzaam om myn Werk- 
teegens alle gevaaren te dekken 
en ray daar van een gelukkigen uit- 
flag te doen hoopen, en Uw. Wel 
Ed: Geb: Hooggel' Menfchlieven- 
de-ëh Kunftkweekende Aart , jaa 
zelva de goedkeuring waar meede Uw 
Wel Ed; Geb:Hooggel: myne Ver- 
taaling wel hebt willen vereeren, 
geeven my moed en vertrouwen 
dat Uw Wel Ed: Geb: Hooggel: 
my zy ne gunftige Befcherminge niet 
2al weigeren. 

Ontvang dan Wel Edele Geboc- 

re Hooggeleei'de Heer myne nee- 

derige- aanbieding öiet Uw Wel 

Ed:Geb; Hopgg^l*. ^ewoone goed- 

" * 3 aar- 
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aardigheid en Trifeaddykheidy var- 
meerder daar door de reedenen 
myner verf^chtiog, ^houd inUixt. 
,Wel £d: Geb: Hooggel'. gunftig 
aandeirieen 9 needrig aanbevoolea 
den geenen die met de gevoelens 
van de zuiverfte en oprechtfte eer- 
bied, hoogachting en erkentenüTe» 
de eer heeft 2ig te noemen 

Wel Edele Gebookbn Hoog- 
geleerde Heek 



Uw WelEd: GiB^ Hooggbl» 



Ottmotiigi e» om gebeersua- 
me Dienaar 



J. J. BLASSIERE 



VOOR.REEDEN 

VAN DEN 

S C H R Y V E R; 

DIT Werkje dat in 't geheel zes 
Hoofdftukken uitmaaakt / heefc 
twee byzondere deelen ; in het eerftè 
dat vier Hoofdftukken inhoud ^ hebbe ik 
my voorgefteld te vereenigen al het 
geene dat noodzaakelyk is aan alzulkeft 
die myn Boekje tot richtfnoer hunner 
onderwyzingen in dat ded der Wyi"- 
geerte^ op de Hooge Schooien zoftden 
ftioogen Verkiezen ; hebbende ten dieft 
eitïdt getracht alle moogelyfce Netheid , 
kharheidf en vefftaanbaarbeid am myne 
Wiskundige betoogingen te geevefi iim* 
mGcg voor zoo veel de natuur der onder- 
werpen zidks toe kande lassen. Ik heb^ 
be '«r Qck «enige VoorfteHen itigevoegt 
die fdtioou mee ivolftrekc cot ide ver^ 
ftaamburheid dêr vofgeode diftittdc^ 
* 4 ech- 



MUI ^ . VOOR-REEDE^Jr. / 
echter ook hier in plaats konden hebben, 
en die met dit teeken (*^) van de andere ' 
^ dnderfcheidetk;zoodatitiÈnde%lveindi€^ 
men zulks goedvind, zal kunnen voorby 
^aan. De twee laatfteHoofdftukken, die 
hét geheele tweede deel beflaan, dienen 
jeenigzïntt als eene inleiding tot de Jtuh, 
Ijfes der reekzm en der nieuwe uiigevon^^ 
den Bereikeningen. In deeze hebbe ik 
voor 't grootje gedeelte gewerkt voor 
die geenen , welke hunne Oefeningen 
verder dan de Begintzeien trachten voort 
te zetten , en zig door eigen arbeid zou* 
den willen in ftaat {lellen, om de voor* 
naamfle ontdekkingen die 'er door de 
heedendaagfe Amlyfis gedaan zyn , naa 
te fpooren. 

. In het vy fde Hoofdftuk vind men noch- 
tans twêeGrondleflèn, diebetrekkelyk zyu 
tot de beweegingen der lighaamen welke 
in hunnen loop een der Keegel - ffteeden 
befchryyen , volgens de Leerwyze van 

New- 



voör.reeden: d^ 

Ne^tm noopeas de Algemeene Zwaarte* 
krachten. E>e Betoogingen zyn in dat 
deel vry kort doch zaakelyk , en njeti heeft 
getracht , zoo veel het doenlyk was, vee-- 
Ie zaaken met weinig woorden uit te 
drukken, zonder eevenwel de klaarheid^ 
uit het het oog te verliezen, welke eene' 
der voornaamfte hoedaanigheeden is die 
in diergelyke werken vereifcht worden.' 
Dusdaanig is de algemeene Schets* 
van dit Werkje; doch dewyl men zig* 
zomtyds verbeelden mogt , dat het 
flechts eene herhaaling waare van het 
geene 'er weegens de Keegel-fnceden in 
alle de Werken die oover dezelve han- 
delen ,gevonden word; hebbe ik my ver- 
plicht geacht 9 oover ieder Hoofdftuk iu 
'tbyzonder, in eene naadere befchryving 
te treeden , op dat men des te beeter oor.' 
deele,wat my als eige werk toekomt, ten' 
minfte noopens de wyze van voordraa- 
gen dier reeds lang bekende waarheeden. 
• 5 In 
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loheceerfteHoofdftQkt nueeaeBe* 
paaliof e des Keegeb g^eeyen te beb« 
beo 9 en aangetooot op wat wys^ d«c 
ligbaam gefao^n wordtbepaaleik, wac 
men door Vergj^lykiog van «ene krom^ 
me lyo verfltaat ; deeze bq«aUng op eM 
Cirkel coepafleode ^ toon ik , hoedaaaig die 
vergelykingen dieoeo kooaeo tot de be* 
fchryviog der krooune Jynen » «d op 
vat vyze men doordat middel de voor- 
naamCte eigeoichappen derzelver kan 
naafpoorjen* Dit eerfte Hoofidftak ver- 
ilrekc tot eeoe inleiding aaa het gebeek 
Werk* De idrie voJgende zyn ^ichü(t 
tot bet onderzoek der drie Ke^NChee* 
d/gta ieder in bec byzonder* Vit de be* 
fchryviog dier kromme lyma op «cu 
vIak,door oidded van Jiaare brMdfim$m^ 
vordea de voornaamfte e^enfcbappen^ 
9iet betrekking Mt baare Affm^ ^r. 
leid. Daar paa betoogt men, dac 4ki 
zeivde égfi^fdmppw meede plaats heb* 

ben 



voor-reedé;n. » 

ben io betrekking van hnnne middd^ 
lynen; uit bet welke men <]an ook teder 
baare byzondere vergelykin^ afleid* 
Vervolgens b^aald men ook de Scel« 
kundige waardyen der vooroaamfte ]y* 
nen^ als naamendyk der Parameeters , 
der Roüklynm der Onder -raaklynm^ der 
Loodlynen en der Onder - kodlynen. 

Ieder deezer kromme lynen dus byr 
zonderlyk befcbouwd zynde^ leert men 
in het vyfde Hoofdfluk eene aJgemeene 
Saamenftelling ( Qm/huStm ) voor de 
drie Ke^el*fneeden ; welke Saamenilel^ 
Ung^bter maar 'een byzonder geval is 
van eene nqg algemeener» die meo 
zich vernoqgt heeft Hechts in 't vooxbj 
gaan aan te wyzen. Door middel van 
deeze befchryvii^en is men in flaat de 
Elips en de Hyj^erbel teffens te verhan- 
delen ; deeze kromme lynen zoo onder- 
fcheiden in gedaante^ ichynen dus een 
en dezelvde te zya , zoo winder wel 

koo- 



iii VOOR-REÈDËN. 
koomen zy mee elkander oover eéh in 
alle baare eigenrchappeo » welker (tel- 
kundige uitdrukkingen enkel eq alleen 
in de teekens verfchillen. De Parabel 
die de fcbeidspaal tufTchen de EBps en 
de Hyperbel is, word van beiden afge- 
leid, en kan naar gevalle of onder bet 
Eliptifcb^ of onder het Hyperbolifcb ge- 
flacbt gereekénd worden. Het meenig- 
vuldig gebruik dat men van het oneindi-^ 
g0 maakt om tqt* eenige bekende en 
reeds door het eindige betoogde waaf- 
heedeh te geraaken, maakt den begin- 
neren eenigfints me( dat oaver-nafuurhin- 
Mg denkbeeld gemeen, en leerd hen; 
hoe voorzigtig men zoo eene teederë 
ftoflFe behoord te behandelen. / 

In dat zelvde Hoófdftuk vind men ook 
eene Leerwyze weegensde kromte-Jiraalen 
voor iedere Keegei-fneede, beneevens 
hunne ftelkundige waardyen; hier heb- 
be ik ook eenige Vraagftukken by ge- 

daan 
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daan , welke als GrondlefTen zoude kane- 
nen voorgefleld worden; maar ik heb- 
be liever de Jnalytifcbe Lecrwyze willen 
ToJgen, om dat de Oploflingen en Saa* 
mendelÜBgen dan tefiens beweezen woe- 
den , door een gevolg zelvs van de be- 
werkingen. 

Eindelyk is bet zefde Hoofdftujc^ zoo 
als reeds gezegt is, eene inleiding tot 
de Reekenittg dir aneindigen^ en tot de 
nieuwe Bercekeningift (Caiculs nouveaux) die 
door middel der Reekzen te weeg gebragc 
worden , van welke ik eene nieuwe 
Leerwyze meede-deele ; om tot dezel» 
vè te geraakcn, beginne ik roet de 
Bepaalingen der Keegel-fneeden van de 
hoogjle Ordens, waar van dan ook de al^ 
gemeenc vergelykingen der zelver af- 
geleid worden; eene nieuwe Grondles 
weegens de Meetkun/iige Reekzen^ wel- 
ke my onbetoogt meede gedeelt was^ 

geeft 
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^ëeftmy voorts (*), een zeer cenvou. 
3ig middel aan de hand om toe de alge* 
beene uitdrakking der Onder • raaklynen 
voor afie de kromme lynen van bet Para^ 
I lolifch gejlacht te geraaken. Van daar 

gaa ik door middel van eenige beken- 
de Grondleflen oover tot de inhoud- 
binding dier kromme lynen , tot welke 
ik ooverbreng die van alle de andere 
kromme lynen , faamengefteld zynde 
uit een meenigte Parabolifcbe Ordinaaten 
welker aantal eindig of oneindig is ^ naar 

maa- 

' <*) Dee^e Grondles, door den Eogdfche Wif- 
kOnOentat Lëmdm aicgevonden , beo ik fchuld^ 
.San <en yoortreffelyk Meetkundige, aan wien ik 
van Qiyn kant meedegedeekl had de w^ze langs 
welke ik door middel van de inhoud-vinding der 
Inromme lynen van het ParaboHfcb Gejlsgt, tot 
-Tbêtrit der teekten meende te geraaken , «onder 
^actere kundi^eeden te veroxidtifleHen , dan de 
-tcigaadering der Leeden van eene Meetkunftige 
frogrcs» 
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ffiaatedac de ftelko&dlge aitdrakkingvatl 
d6 OrèÊhtaat tot een eiHdige of oneindige reeks 
gebf^t kan worden ; het welke my 
geleegentheid geeft, om de onderfcheiden 
Steikanftigé inhoud-vindtngen der kromme 
iy;iien op te tellen. Ik hoode my bynaa 
Terteekert, dat de Heer Nenton door 
een diergelyken weg tot de ontdekking 
iter Fhxie Reekening gekoomen ii, van 
welke Reekehidg deeze flecbts hier ia 
Verfdiüd , dat ik de Fhssie 4tst MsdJJt 
gelyk aan de eenheid ileDé; het welke 
de Heer Newton zelvs gedaan heeft, iit 
een Werk , taatt het welk ik mynen Le&. 
zer terugtende. 

De Eundigen zullen dien grootenMut 
Met befchuldigen , dat fay de inhoud>vin- 
ding der kromme lynen van het Patth 
holifcb gejlacbt , op een lofTen voet <mdtr* 
noomen heeft. Deeze Leerwyzeder reeh 
zen eens vaft geileld zynde, koome ik 
weeder tot de ftelkundi^e inkad-ifhiiRng 

der 
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fkr Keegel-fneeden. Op de zelvde wyze 
zoek ik den inhoud der Hyperbolifcbe vigr- 
boeken; het welke iny naruurlyk geleid 
^t de Leervyze der Lagaritbmi of Kunft* 
tallen , welke in de meefte Begintzq- 
len niet dan zeer oppervlakkig geleerd 
worden , en alleen wat byzonderlyk ver-^ 
handeld zyn in zulke Werken» die ver 
^ven de Begintzelen gefield werden s 
ik hebbe bet meefte merkwaardige ver- 
handelt dier getallen, welke den roem 
hunner uitvinder altoos zullen doen 
Lee^ven. ' -.. , 

.' Hier word ook geleerd » op! wat wyze 
de Jjkgaritbnd van de eerde getallen be- 
rcdtend worden. 

. Eindelyk geeve ik de wyze, op wel-/ 
ke de inhoud der HyperbQlifc.be, vierboe- 
tm gevonden word door .middel van 
(te gewoone Logaritbmi , welke door. 
yerfcheide Schryvers zoo yerkeerdelyk* 
vaa dfi HjperboKfcbe Lo^aritbmi, onder-* 
^ . ' fchei- 
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fcheiden worden. Wel weel; ik^'> dat 
dlewe oploffiog de inhoud vinding van 
de Hjperbel reeds veronderfteld ; maar 
die geene welke deeze teegenwerpin|j 
weegens de inhoudvinding der Hyperbet 
willen maaken , moecen om de zelvde 
reeden de oploffing der driehoekeö 
door middel van de Taafels der boekmaa" 
Un meede verwerpen , om dat die op- 
loflSng meede de oploffing van eenen 
gelykvormigen driehoek veronderfteld. 
Hier zal men ook zien wat 'er door eea 
Saamenjiel van Logaritbmi {Sijléme de 
lAgarUhnies ) verdaan word , en het 
^eenede Wiskunftcaaarpn door de Mo- 
dule van iedere SaamcAftelüng verftaan. 
Behalven de eigenfchappen welke de 
Hyperbei heeft noopens de L^gariibrni^ 
.heeft de zelve 'er nog Vonderbaarlyker^, 
weegens haare rnhkoperSf. . . ^ 

De oneindige ruimte dieper" tuflchéh 

de kromme lyn en haar mislooper 

♦ » be- 
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bevat is, geefc my geleegentheid om de 
eigenfchappen van dit oneindig naa te gaan. 
Niet alleen tracht ik te doen zien dat 
^ie ruiince oneindig is , maar ook te too- 
nen waarom zy zulks weezen kan. Dee- 
ze befpiegelingen geleiden my tot zoo 
klaar een grond-beginczel , dat men door 
het zelve aanftonds de oovereenkomft 
gewaar kan worden van zulke waarhee- 
den 9 die het allerceegeoftrydigflie met 
elkander fcheenen te zyn. Eindelyk be* 
(luit ik myn Werk met eene algemee- 
pe Grondles, weegens de gelykvormigé 
Keegel - fneedèn , vaq welke een onein- 
dig aantal weetenswaardige Waarfaeedea 
Qoopens de uitwendige en inwendige fnyJy- 
nen kunnen worden afgeleid, en uk 
Velke mequi^r gemakkelyk de fraayfie 
Oploffingen van een ineenigte Vraag* 
(lukken zal kupnen haaien. 



VOOR- 



VOOR -REEDEN 

VAN DEN 

VERTAALÈR* 

> 

DE groot e en algemeenenutti^eid ^ die 
'er uit dé voortplanting der fFiskundi 
te baaien ix, is te veel bekend^ dan dat ik 
my zoude beboeven te verkedigen ^ dezelve 
in deeze Foor - reeden fiuk voor Jluk aan te 
tooneny of den lof der Wishmde breedvoerig 
op te baaien. Ons Vaaderland in-zond^beid 
heeft voor een groot gedeelte deszehs bebml 
daar aan dank tewyten. Immers is bet om 
zoo té fpreeken aan de Wtskmde alleen , dat 
men verfcbuldigt is^ zoo niet weegensdeuit*. 
vinding ten min/ie weegens de groote verbeef 
teringen die dezelve toegebragt heeft aan 
die beboud' middelen 9 naamentlyk aan de 
Sluyzen^ Moolens « enz. zmder welke dit 
Land niet dan een onbewoa/^e modder'^ 
poel zyn zoude^ Geen vf onder dan, dat de 
Wiskunde^ en de fVeettnfcbappen daar toe 
betfekkelyk^ altoos en te recht in de grootfie 
agtinge ge*aftefi zyn. Wei^cMykis^hetlerh 
., •• a da* 



iertujjchenf dat door de verdere voortpïaO' 
ting mooge tsordin-Wrbmen die ormlmaakt- 
hepêen iaiBÏke,.in ^e genoem^ en andere be- 
hoUdm^iidekk eii- Wdkui$tn ^b n'^ o/ 
^en, 

'. ^De lefifmamfit .buJpmiédekn- nuidft- 'i^ 
m'.Se< «*fMf*i^f ' *«ï»fc«-;. »t(^ffa«cè* 
tknHiBmOrd^lt ,.iiyif ^wwaiiteiitlyk U.tw 
i&i.mJe^Ffifliéei^. WUkm^ .JEenWmem 
fiÉapy. 'óxIhvoMumif^kssistesmtig.of.tagtig 
SFaankygiieéden} te iioéjckyn is Igekomm} 
\mnvè ssa>\wiMg-ifi èiis-Faaderlénd teken^ 
/foy 'dit iet-iyma, iet^p^mkrf iaimmêtjntii 
in 9Jièu!>:iMndsgèioottu. trvhidm mms •ium>, 
t^e'^h'zoóvmê uitmikt ^tèt^s^^ h^ uitu 
1mt^h-^^im.i}trfitmr^, kep.bylScbryvm 
tati ander» gewtjien gekerdheefti \ : ■ •• . • • 
! DHsbekfti, i^-^gspoapp^tit ièt vartaaïen va» 
iit Werkje, ; wWx, htboud m deri mjben 
tpfii^'metmem) fibynt te meezeu'y-niatt 
ditiiKmüxüaien-^BtGrvaimandenScir'^ 
99rs 'de. Kèegel.. foeedéö reids verbatidelt 
hehhenl defyaayeLemrm ^V.iaiifttafr 
tenwt^n,is.t de xetivitldiggniem^.mdeh 

■ ^ . Vin- 



•X^OOR/RIEEDENr. «it 
famÜDged ctertdcrömme l^t^ èxfr mddct 

h^yim npnet dafiene NMètduitfiMScbryn 

ver op deeze Wffsk/vet^jmuhU beeft) imtahffi 

dai\ditWirk aqngemerl^t\km. w^den ^ koIs 

het eeni0^,\dia'Ur fk onzetq^lmverdêfa^ 

Sètmtp gejkbreeven ifj.Ahvt> welke de tvf'^ 

fcbefi^^ooyn ^miuk i^die 'er^tuffiben de «fr/t 

te Grónd^^gintzelen tn^it FerbeeveWiikun- 

ie hyen'du^ ali eene Inkiding tu die fVei\ 

tenfcbap: ^^^ '''- •- < - '•. ^'^ ...vi . " - -j. 

De Weetenfcbappen met kennis, bierj^ 

iitfoniiierftiU ^$rd\ iyn dè gemene Tel* 

kunde ydeMe&tkvmde , z^ als die in £an 

clidet zes etijh ek in bet elfde §n tw^a^ 

ioÊken g^eefk v^den^ dh„ ook m veek fhati 

fen aangebaald zyn; tH de gmeene St^k 

künda ^midew Vierkant- wrgelykiijgen' 

toè^ ie Expoianüsai R^cmngdaarm: 

ierifegréepinA ' ^ ..^.a :. ; -; • s 

.rlkhibbe bier en daar eef^gf^meej^nii^ 

gen by* genoegt, en dezelvf.^e^^ een kkinfr 

' ktt^ doen^ drukken , agter die J, 'üoaar ta^ 

Zfbéoorein.^r^By voorbeeld, ^-figt^rbef^ eerjlf 

Hoofddeety hebbe ik de. Leeiw^ze wegemf 

** 3^ '' '"" de 



xxn VOOR.REEDEN. 
de vergelykingen der kromme lynen wie 
meerder uitgebreid; bier in velgende bet gee-* 
ne de Heeren Euler en Cratner^ weegem 
die vergelykingen gezegt bebben. 

In bet tweede Hoofddeel^ bebbe ik eenige. 
Grondkffen weegens de Parabel by gevoegt i 
waar onder V een is door middel van welke de, 
toopder Comeeten bereekend kan worden. 
' Aan bet einde van bet vierde Hoofddeel ^ 
geeve ik die eevenreedigbeid van de Cirkel^ 
welke door den Grooten Euler is bereekend, 
geworden^ 

' In betvyfdeHoofddeelf bebbe ikinsgelyks 
eenige GrondhJJen opgegeeven , als meede een 
Vraagfiuk^ bet welke de Heer hei Caille 
in zyne Sterrekunde geeft , om de waare 
Anomalie te bepaakn. 

In bet T^fdeHoofddeel^ maak ik eenige 
Aanmerkingen- weegens de Reekening der 
oneradigen ; tracbtende meede de Leerwyzg 
der Logarithmi wat breeder te verklaaren. 
Hier bebbe ik nog zes Formote by gedaan^ 
door middelvan dewelke men in fiaat is de 
Logarithmi voor allerly getallen op eene ge^ 
makkelyke wyze te vinden. 

De 



r TOOR-ECÊEDËN. ixni 
, De Griekfcbe] en Latynfcbe benaamingen 
fimmiger lynen^ bebbe ik mee/iemyds.inmy* 
ne ooverzetfing , ^ (moertaiuld gelaaten , tot 
gemak van den Leezer^ am dat zy bynaa 
in alle fflskundige Werken^ bet zy Needer^ 
duitfcbe^ of anderen^ Jmder de zelvde benaa- 
mingen voorkoomen. . 

Voor 't ooverige^ bebbe ik in alles meer 
de duidelykbeid dan de cierlykbeid betrad f ^ 
zoo in de vertaaling als in myne Aanteeke-^ 
vingen welke ik veel zoude vermeerdert 
bebbe bad ik niet gevreefi te breedvoerig te 
fcbynenj dierbalven verzoeke ik denbefcbei'^ 
den Leezer my te willen vergeeven^ indien 
*er eenige gebreeken weegens de taal in dit 
hoekje niogten gevonden wórden , en mynen 
Arbeid met gunjiige toegeevendbeid te willen 
ontvangen* 



VER. 



^Tt VEtR'iCLAARING 

der Merkt€e:JUns in dit Werk ge^ 
■ ,' brui kt. 

C=! Beteekent gelyjj:* . v 



meet; das a + b is eeven'zpo veel 



als a tot b vergaard. . 



■*••—— min,* dat IS a— ^, wil zoo veel 
zeggen als a min &/ 

• X of ( ), verbeeld vermecnigyuldigt: Dus k 
/ïX& zoo veel als a vermeen igvuldigt doorZ»; 
/ eeven zoo is hec met («+&)c of (a+b)Xc. 

i> beted5:end groQter: dat > 6 > .4 of 6 groo^ 

ter als "4. * ' 

\<H WeiBcr: 'dus 3 <J 5of 3 kleiner 

als s. 

^ ■ driehoek. 

□ — vierkant , vierhoek of paraUlo- 

gram, - - 

co *-— — — gelykvonnig, wanneer gelykvor- 
" jnig is aan 6, fchryft men het zelve a co &. 

j. beteekent loodrecht, 

INLEI. 



INLEIDINGE 

Tot de 

JCEEGEL-SNEEDEN. 

EERSTE HOOFD-DEEU 

Van de teeUnge des Keegels en van desfeïfi 
oriderfcbeide foorten. Van de vérfcbilletde 
gedaantens van kromme Ijnen die voort koO' 
tnen loanneer dat ligbaam daor een vlak 
gefneeden word. Eenige kundigbeeden be* 
treffende de wyze om de kromme lynen doo^ 
middel van de Ver gely kingen aan te wyzen^ 
en van de befchryvihg dier kromme lynen 
uit bunne byzondere Vergelykingen voorts 

, koomehde. 

Bêpaalikgèi*. 

\Y fegeeven èen Cirkel 
ADBE (/5j. I.) en tóö 
punt S verbeevèn booveit 
het vlak 9 jn welk het ge^ 
geeve CirkeHs; Zoo men door dat puittS 
A «M 




^ iNIkElDiNGfc TOT DH 

een onbepaalde rechte lyn ZSY laat loo- 
pcn zoodaanig gehegt zynde in S, dat 
dezelve kan beweegen zonder dat pant S 
td verlaaten; trt het onderde gedeel* 
te ZS van die rechte lyn ZSY eens ront- 
óm de gegeeve Cirkel ADBE gaat zai de- 
zelve door deeze beweeging (altoos in 
het punt S vaft gebleeven zynde) een 
ligfaaam ASEBD befchryven hebben^ 
dekeen kromme of boUe oppervlakte 
SADBEA en voor bazis den gegeeven 
GrkelADBE. Aan welk ligfaaam de Wis- 
kunflenadrs de naam vznK&fgeigsg^trcn 
hebben. 

§• a. Hetg^eeveoBbetreeglykepant 
S is de Top van de Keege! ; de rechte lyn 
8C die getoogén is uit den oop S tot aan 
het middelpunt C van het CirckelADBE, 
werd den Js van de Keegel genoemd. 

§. 3. Daar zyn twee foorten van Kee- 
gels ; de Rechtie nf Rmbtiotk^s y en de 
Sdfftewfi bi'Scbet^o4^ê. Een Keegel ia 
Rechthoekig 9 wmHecsr zyn as €S loot* 
rechc <of perpendicidaar ftaat op het vlak 
«a& £yti ibazis ; en Scheef iioekig wm^ 

neer 



fieer die As Iiallmde op hec vlak nn 4e 
bazis flaac. 

Eerste Gevólq* 

%. 4. Üitdee«e voort-feelingc van deö 
Keegel vdgt T^ i; Dac «en iegelyka 
techte lyn vai» den top 8 coc eeaig punt 
tan den onitrek der bazis getoogen ^ qf 
de oppervlakte van den Keegel vaiiea 
moec^ Ten 2^ Dgt aodafiiiige een lya 
||etoo|;en van den top tot eenig {Mint biflk 
Hm of buken de bazU vaa d^n Keegel^ 
ook binnen of buken den zekre vaUe« 
£al i Ten 3^ Dat zoo de Keegel gefnee» 
éw wierd doer een viok A&D , gaande 
door den top S en fiieldende den basis in 
éetyn AD, deeze fneede A6D nootzaa- 
Icdyk een driehoek weezen noet; wanc 
ée lynen A6 en 6D <g€siieeoe Ibeedea 
Tan dac vlak met de oppervlakte ven den 
Keegel) zyn rechte lynen t door de voost* 
teelinge van den Keegel (§ i.) en AD it 
meede een rechte lyi» w^ t^ d^^emee-» 
A a iie 
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ne fneede is van het vJak en van.de ba' 
zis van den Keegel (a). 

II. Gevolg. 

5. 5. Uit deeze bepaalinge volgt nog, 
dac^ indien de Keegel gefneeden word mee 
een vlak gaande door desfelfs as , zal die 
fneede altoos lootrecht of perpendiculaar 
zyn aan het vlak van den bazis, in den 
Rechten Keegel; en altoos hellende in 
^ e^neScheeve; ten zyjdat fneidende vlak 
- * meede gaa door een lyn die uit den top 
lootrecht op den bazis van den Keegel 
getoogen is. Om nu deeze laatfte drie 
hoekige fneede in den Keegel van alle de 
•andere driehoekige die in dezelve ge- 
maakt kunnen worden te onderfcheide^ 
en om dat deeze van groot gebruik is ia 
het nafpeuren der eigenfchappen van de- 
i zelve heeft men hem den naam van JffeH- 
Driehoek of Driehoek door den As gegeeven. 
Zoo dat in een rechte Keegel ajle de Af- 

( ar) Ecl. III; ir. 



K:eegel*Sne£dex. 5 

fe driehoeken iootrechc op de bazis zyn; 
en in den fcheeven Keegel is 'er maar 
eene ; die bepaald word met uit den top 
S eene iootrechte SK op het vlak van den 
Cirkel ADBE te laate vallen ; en door de- 
zelve SK ea den As CS een vlak te Ua- 
ten gaan^ 

IH: Gevoxg. 

5. 6. Alzoo het Cirkel welV voor ba- 
zis dient, zoo ver van het punt S kan 
gfeplaats worden lals men goec vind; of 
hecgeene op'tzqlve uitkomt, alzoo de lyn, 
YZ onbepaald is; volgt nog uit de voorts 
teelinge van deo Keegel, dat, ds^t lig*- 
haam en zyne bolle oppervlakte onein^. 
dig (*) booven en onder het punt S uit- 
gebreid kan veronderfteld woj-den te zyq» 
Dewyl het klaarblykelyk is,.dat terwyl 
het deel ZS van die onbepaalde lyn YZ 
den Keegel ASB befchfyft, het andere 
deel (naamentlyk SY) de bolle opper- 

. vlafc 

^b) Zietdebeteekenis van dit oneindig 5246» 

A3 



é Inlbidinö tot ot 

I vlakte ISL vtin een teegeiiovérftlande 

gelykvortnigei Keegel befchi^ven 2aU 

\ 

ËEaSTS GRONDLfil 

$4 T. Indien een Reegel ASB (Fig. 2.) gé* 
fneeden word door een vlak EFH t/^f paralel 
of eèvffniioydig is aan het vlak van den bazis: 
Kal defneede EFH m Cirhï^n. 

Trekt uit dèn t(yp Ö lol Mtl hêt töld* 
dfelpüilc C V&n de tóüiS dtïi As CS gteö- 
de dóóï fee» |wittc ï) Vafii het' fiieidendé 
^lak ËFH^ door i^èe puncen A eti G 
Da W'elgevalle genoomën ïtk den oracrek 
vaft dert 'baiis, tr^c twee lyoen AS eii 
GS töt aiati d<èti cop Sj welke iyneo het 
fe^lclèöde vlak aan f aaken in diê punten 
T^^^ i^^v--LÈ en rijen faal iii teder deexer vlakken 
EFH ^n AGB de lynen ED, FD; AC 
ert CG getöogen zyn. Dewyl het foei* 
d^hdfe vlak eevenwydig of paralel is aan 
h« vlak van den bazis en dat dezelve ge*' 

fiiee- 



KEcecL-SNEcnsif» y 

foeeden word^o mee di«n van d« ailACS 
^n GC3. Zoo zyn de lynen £0 en AC 
als ineede FO &i GC parale! of eevenwy* 
digaai) eIk3Dder(c), en duszyn de 4? 
ACS en EDS c, gis loeede de A» GCS 
eiiFDS. 
Bygevolg is AC; DE=:CS; BS (d) 
en ... . . CS; DS=;::GC: FD 
Das,. . . . AC; DE=GC: FD (#)" 
Maar AC is gelyk aan CG (wyl de bazis 
AG3 een Cirkel is volgens S ^), Byge- 
ydg is DE;=FD (ƒ). 

Deeze betooging roeede plaats hebbenr 
yoor een iegelyke rech(e jyn uit het punt 
D tot den omtrek EFH van de fneede 
g'etqogen ; zoo volgt dat die fneede een 
(Cirkel is. 

D. B. M, W. 

Bepaalingen. 

5. 8. Eerftelyk.laat'er eenAflfendrie- 
hi>ek CSD (Ftg. 3.) in den Keegel na ge- 
valle 
' ie) EucL XVI: ii. (i) Eud. Def. I: ö. 
(O Euü, M: f. (ƒ) Eud. XIV: 5. 
A 4 



8 IWLEÏDINGE TOT DB 

valle gcnoomen zyn en in die driehoek 
eene rechte lyn AB paralel aan een der 
opftaande zyden als by voorbeeld para- 
lel aan QS. Laat door het punt B, daar 
die lyn AB de bazis van den driehoek 
fnyd in het vlak van den cir|cel CND, 
eene lootrephte of perpendiculaar BNop- 
jgericht zyn op den diaméete): CD van 
die zelvcje cirkel, en de zelve BN'bei- 

, derzyds verlengt tot ^an dpn omtrek 

in de punten N en « , zoo men d?in door 
deeje twee lynen AB en NB» een vlak 
Iaat gaan zal de Keegel-fneede hier uit 
voort koomende (zynde NMAw n) een 
Parabel of ^randfneede genaamd wor- 
den. 
5. 3. Ten 21 en 3I Zy weeder gefteld 

^ (fi^.'4r« 5) eene Afle driehoek CSD 

van welke de twee zyden CS en DS, ge- 
fneede worden door een lyn Aj, beide 

' Jp/rr-^^ beneeden (Ftg.A..); ofjêene boovenen 
' '^y/^ASy eene beneeden den top S {Fig. 5.). En 

\ inendoor het punt B daar deeze lyn ha den 

bazis CD van de Afle driehoek (verlengt 
Rynde in het vlak v^n den Cirkel CKD) 

ont? 



ontmoet eene lootrecbce N'Bii' op de lyd 
CD trekt; zal de fneede van het vfak 
door de lynen AB en Nv getoogen ia 
den Keegel eene kroxpme lyn AM^n^ 
(/^^. 4,) voortbrengen aan wien denaam 
van Elips öp Langrond gegeeven is; of 
(^Fig. 5.) eene onbepaalde kromme lyn 
NMAm» aan welkjs de naam van Hyper- 
hel of WaJJende Jneede gegeeven word, 

Gevolg. 

5. 1.0. Bygevolg zyn 'er maar vyf oq- 
derfcheide wyzen om een Keegel te fny- 
den, en dus zyn 'er ook maar vyf onder- 
fcheide foorten van Ifeegel-fneeden. Ten 
1^ Is de fteede altoos een Driehoek zoo 
meenigmaal het fnydende vlak door den 
top S gaat (5.4.)? Ten 2^. zal de fnee- 
de een Cirkel zyn wanneer het fnydendè 
vlak paralel of eevenwydig is aan dat van 
de bazis (§. 7.)* Ten 3? zal het een Pa- 
TüUl of Brandfneede maaken wanneer de 
gemeene doorfneede van het fneidende 
vlak en dat der afle- driehoek paralel is 
i A 3 aaa 
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fUD een dér opilaande zydeo van diezèlt' 
de driehoek. Ten 4^ Een Elips of Lmfr 
Jl^rond i wanneer die gemeene doorfneede 
de beide zyden van de zelfde afle-drie- 
hoek beneeden den top S fnyd» En Ten 
5e laatftelyk een Hyperbel of fFqffimde 
fneede wanneer die zelfde gemeene door- 
fneede van het fneydende vlak en de af- 
fe driehoek , de beide zyden van dien 
driehoek den een e booven en den ande- 
ren beneeden den top S ontmoet.- 

Mien moet wel acht geeven dat in dit 
laatfte geval het fneydende vlak nog eene 
diergelyke fneede Mam maakt in den tec- 
gen overftaanden Keegel ; welke met de 
fneede MAm word veronderfteld maar 
eene fneede te maaken j gelyk iq 'c ver- 
yolg blyken zal. 

g. il. Vierde Bepaalinj^e. De lyn AB» 
gemeene fneede van hec fneidende vlai^ 
en van dat des aflèn driehoekss , ^ord d^ 
Diatneeter of ji/UddeUyn van de kromme 
lyn MAing^Q;umd; zy onefangc denwQ 
van A{}£ wanneer den hoek ABN' een 
recbcen hoek is ^ het geen altoos in een 

rech- 
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rechte KMgel plaata beefc» en nooit Ia 
een fcheeye Keegel gevonden word, dan 
wanneer 'de afle driehoek lootrecht of 
rechthoekig op de bazis van den Keegel 
flaac. 

Fyfde Bepaaling. De rechte lynen MP, 
MP &c, üit eenig punt M van de krom- 
me lyn gelykvirydig aan BN of BN* tot 
den diameeter AB getoogen , worden Or^ 
dinaaten oïToegepaJien van de kromroe lyn 
genaamd* 

Zesde Bepaaling. De punten A en a^iti 
welke de Diamedter van de kromme lyn 
de zyden van den afle-driehoek ontmoet, 
tyn de Kruinen van die kromme lyn of de 
dtïrfpronhn van dien diameeter Aa. Waar 
nit volgt dat 'de Parabel niet meer als 
eene krain, en tyn Diameeter maar een 
begih of eenen oorfpronk hebben kan, 

^eexfende BepaUng. De deelen AP of 
AP en iP van den diameeter tuflchen de 
oorfpronk of oodpronken van de zelve 
en de ontmoeting P van den Onünaai: 
Ï^M begreepen , werden' de Mdjfeü ei 
^gefneedenen genaamd j waar uit weeder 

volgt 
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▼olgt dat iedere ordinaat PM in de Para»-': 
bel niet meer heeft alseene eindige abcif- 
fe AP. 

IL Geonples. 

5. 12, In de Parabel MAm (Fig 3.) 
fiam de vierkanten P fd^ en N B' der or- 
dxnaaten PM en NB van den diameeter AB^ 
tot elkander als hunne abcijjen AP enAdiiot 
elkander fiaan. 

BïlTDOGING. 

Zy veronderfteld dat 'er door de lyn 
MP een vlak FMG paralel aan de bazis 
Van den Keegel getoogen is wiens faee-- 
de een cirkel zal zyn hebbende voor dia- 
meeter de lyn FG (§. 7. ) i En NB x aan 
•den dianaeeter CD zynde (door de (aa- 
menftelling) zoo is PM die 'eé paralelaan 
is , ook X op den diameter FG (g ) ; by. 
gevolg zyn de lynen MPwi en NB«in t we^ 
gelyk gefneedcn , in de punten P en B 

en 

ig) Eucl. VUI: II, 
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ca hunne helften naamentlyk PM en BN 
zyn Ordinaaten van de cirkels FMG en 
CND; dus zal men voor de eenë hebben 
i!lP*=PFXPG en voor de andere NB* 
=CBXBD : by gevolg WP"'- 10^= 
FPXPG : GBXBD (*) of wel (i ) MP"; 
N b'=F P: CE ,(deelende dé laatfte 
reeden door PG eii BD die gelyk aan el- 
kander z^n als begreepen zynde tuflchen 
de eevenwydige lynen A6 en DS). Maar 
dewyl de lynen FP en CB meede parald 
aan elkander zyn, zoo zyn de A* CA B 
en FAP meede co endusFP: CB=AP: 
AB; enby gevolg MP*: NB*=AP: 
ABC*). 

D. B. M. W. 

IIL G&ON0LES. 

§. 10. Jn de Elips (Fig. ^."i en in ie 
Hyperbel (Fig. 5.), Jlam de Fierianten 
P M* en QN* van twee ordinaiten PM en 

ON 

(i) Eud. VII: s. (O Eud- XV: 5. 
(<•) SucL XI: s- 
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QN a^n een zehde Diameeter ABM eiken* 
ievj gelyk de produSten AFKaiP en AQX 
^(^bmnerabcljjen AP f aPj en A(^^ a<^ 
M elkander fiaan. 

Betoogino, 

Zy geftdd clat door de Ordioaateij 
PM en QN getoogen worden twee vlak* 
ken paraiel aaa den bazis vao de Kee* 
gel; dan zuilen hunne fneeden fMGm 
en HNLn, cirkels zyn ; hebbende voor 
diameeiers de Jynen TG en HL (g. 7.): 
Dewyl oude lynen NB»' x op CDftaan 
(door de faamenftelling); Zyn de ly- 
ijea MPw en NQ« dewelke aan hen para- 
lel zyn, ook i aan de diameeter FG en 
HL; ieder aan de zyne. Dus worden zy 
*er ook door in twee gelyk gefneeden ( /) 
als meede door den dlameiecer Aa vao de 
kWMMae lyn: Dit gefteld zytfde^verkry^c 
men door middel van de cirkels FMG ^ 
HNL deeze vergelykingen MF=F P 

KPG 
(O EucL ni: 3. 
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XPG en'QF'=H<3><QL ; en bygevolg 
MP*: QN'=FPXPGrHQ;><QL; maar 
de a3 f AP en QAH zyn =o alsraeedede 
A" Ga? en LaQ^ om dat hunne baziifea 
op de paralelle lyncnFGen HLftaan, en 

, rFP:Ha=AP:AQ(f«)| 
^^*[enGP-Ql.=:^:-^ j ^*"^«- 

Bigvuldigeiide deeze eevenreedigheeden 
met elkander heeft men FPXPG: HQX 
QL=APX«P: AQXüQ, en by gevoJg 
MP': NQ;= APXoP: AQX^Q. (»)• 

ÏXB.M.W. 

^ I4« Ia de tweeJaacfte Gro&dleflen 
xjm bevat de i^oraaamfte eigenfchap- 
pea der Keef^fieeden ten opzichte van 
han AfSen ui Diameeters befirbouwt. 
Men zonde 'er gemakketyk nogeeagrooc 
aantal andere eigenichappen van die 

kroni* 

(») Ettcl. Def. I: ^. (w) EucW XI: 5. 
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kromme lynen (op dezelfde wyze in bot 
Jighaamelyke befchouwt zynde) kannen 
aJdeiden, en zelfs een ieders Vergelyking 
iii den Kcegel bepaalen. Doch men heeft 
2ig hief alleen voorgemeld aan te toonéri 
op wat wyze zy in dat lighiam voortge- 
bracht worden. In het vervolg zullen wy 
ze veronderftellen op een vlak befchreé- 
ven te zyn ; en uit deeze Befchry vinge 
welke als eene Bepaaling aangemerkt kan 
worden, zullen wy die Waarheeden af- 
leiden welke in de Natuur en Sterrekunde 
zóo als nien die heedendaags onderwyff, 
noodig zyö; na dat wy in weinig ^oor- 
.den in het flot van dit Hoofdeel verklaart 
zullen hebben, wat men doof.de T^^^/y. 
king van een kromme lyn verftaat. 
: 5. 15. Men noemt FonSiie (f(m£lièn) 
van een grootheid , dat geene waar in zy 
verandert na dat tj eenige bewerking 
ondergaan heeft. By Voorbeeld zoo de 
grootheid a door m vermeenigvuldigc 
word , of door b gedeeld ; zoo men ze tot 
eenige macht p verheft, of zoo meneer de 
wortel 3 uittrekt j zullen dee^e; onder- 

fchei^ 



•r> 



Eeegel-Snsebbk. r i^: 
£:beidé anaFycifche uitdrukkigen naa**^ 

mentlyk may -f-> «^ en jf/^a in wdke zy 

verandert door die bewerkingen, ge- 
noegd .worden de FunEtien van- deeze 
groocheid^; en zoo mea deeze fon^ea^ 
mee elkander paart of met eènige andere 
gröotheeden, het^zy door faamendellingt' 
aftrekkhig , vermeenigvuldiging of dee- 
ling enz; zullen de oitkomften nog Fiinc- 
tiin van die grootheid genaamd wor-^ 
den. 

I. Een FunBie is eene Aoalytifche uitdnikkiqfi 
of wasqrdy die ^amengefteld is uit beftendige ea 
iiit veranderlyke grootheeden; deeze waardyen 
verfct^iUen van de vêrgelykingen hier in, dat de 
onbekenden welke in deeze laatfte gevonden wor- 
den of fcllbon öndéifchiliende .waardyen hebben- 
de, ^evenwi^I door de'oplofling van dcrvergdy-^ 
kingfalle bepaald worden, daar in teegendeel aaa 
de onbepaalde grootheeden een oneindig aantal 
van waardyen kunnen gegeeven worden. By voor-* 
beeld zoo az^—bzH-cz' — ^^2+^=30. ben vérgèlf-' 
king is zal z vier waardyen hebben ; maarzoo de- 
zelve G&^funQie is, heeft, z een pneiAdig aantajl, 
waardyen. . , 

X, Uöjftaud, Y^;eei^ftf«*to. ©f krmm /J» A» 
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a])fi f ynft ^iv^tfoi ka», ni^ tep^ld w>r4aBi dan 
iset de betrekking die de on4erlinge deelen of 
p^t0B. C0t elkanéer bebbe», ^poit few«e fechee ly* 
npv aan ;e vy^o. Laat 'qr ( Fig. 4^. > e» onjb^- 
paaide rechte lyn {lB gc;^eeyen zjm ; het zal niet 
genoe^^ ter bepaaiinge van alle zyn deeleii 
of piuMiB M zjrn, wn eeu andcve lechtA 
*ï' Wi ^v,9\lft «t treikjwii naar )>9qy«i 
diw s^l o^ei^ 8^?iiQ0t?j|^kt. wee^eii ee^i^o Ijjijw 
BIP op, die zolve AL te trekken > het zy aUe looüi- 
recht^ of vet al!c paxale! aan elkaBcènr en maa^ 
iMsde qp^ge^eevcn hfiydLmct AL 3 «a^c aoo dim 
tsii^Iyi^^ep^FMg^ia^zjfn, :^14ef\mt 
van alle de punten M , M enz. kunnen bep^aM 
worden. Zoo dan die lyn bedendig is , en de be- 
ttek^f^Pg; van AJB tot PM weegens eeojg punt M 
■rceev^ "P^rd; zal ^er de ftand van eei;i iegelyk 
^d(5r puntl^t, (wecg^tts AP* bcfchom^i afgeleid 
Itipn^ Wordrij. 
'^ Laat ^P=ir:« ^ftelij wofdeix en Etór:;:y cin zr 

l^epende cjim APfcza en NM==? • wprd dezelv^ 
tx^==^m,a^Gfizqo Èenn beiden==;i geijcld wot- 
dei^, is; de'vergelyl^ing deeze, fxi=3<?3!;. 

'-Uk Wantthêer »< of >r geftelct word, zal 
de-dtRtt^mt=!ï<o0nïende vergelyking ook van hoo- 
ger of minder macht zyn ais die van de feohttr 
lyn ) en by gevolg zullen die ook tot andere daq 
UKk 4» INMkl»' l]^e&^ ^hooren^ waar m% vdgt 

dat , 



if^ ÓA nttauc vaQ «ea lyubf^t zy dezelve recht q£ 
Jü-om is^ kan aaogeweezen worden, door een 
Vergelykfng faamengeftefd vdtveranderijke {Abs^ 
dffen of ^gêfim4é99, en Oi^HnmMi of to^ 

den. 
IV; D«» is de Vef gttyitiQg van ife redite l]ni 

eigeafcWp vao de rechte lyn bier in heftaac, dip 
de absdüOTen in dezelvde reede^i aangroeien al4 dè 
ordinaaten; het welke oovereenkomt met het gee- 
neiö de gemecneMeetkonlk geteerd word, woni 
de Aql APM en ANM g^i^vonug z78(te mfüom 
dat de lynen AM en AM op elkander vaüen (ö)fc 
dasiï 'm taeegcBdeel de veiigelyfcing: ay^z^x (ftel- 
fende n=rr2) deeze eevenreedigbeid geeft x: ƒ= 

i: fc of x; y=;ray ; 6 of wel x: yzrry: *^t ei 
itell«^r^=3;j^is,^: jpzy: p, welke «let^krQiQy 
mü lyiBsveicdarkiister s^i^ li bet ywmte blft 

5. itf* De Wïskimftenaaren verönder- 
ftelFen en bewyi^en dat alfe de kromme 
lj;nén die Stelbinjtige genoemd zyn, 
bepagld kumien worden door zeekere be* 
l^egdige eevenreedigheid tuflchen eeof- 

ge 
(f)EucI«2Xnr:6. 

B Z 



%0 InLBIDING TOT os 

ge beftendigë funftien der absciflen en 
^dere der ordinaaten. Ten dieü einde 
kiezen zy gemeenlyk^opeene rechte lyn 
toe welke zy alle de punten van de krom- 
me lyn toepaffen , een zeeker punt A, 
(Bg.tS.) dat zy aanzien, als den oor- 
fpronk der meede-ordinaaten (Co-ardonnées) 
2y wy zen door x aan , de deelen AP , 
AP enz/ van die lyii , en door y hunne 
ordii»aten;PM, PM enz; wier neigin- 
ge tot AP altoos veronderfteld word be- 
kend te zyn. 

: De Verfchillendheid die 'er tuflchen 
fJe betrekkjqg der fmSien van «en 
tulTdien die van y is maakt het ver- 
fchil uit,- welt gevonden word plaats te 
hebben onderde kromme lynen, en wel- 
kers aantal oneindig is. De Analytijcbe 
vergelyking die deeze* betrekkingen. al- 
len bevatten ze op eene algemeene wyze 
uitdrukt voor alle de absciflen en ordi- 
naaten; word die kromme lyns Fergely- 
hnge genoemd. De Trap^ Macht of 
Vermoogen tot welken die onbepaalde x en 
y Verheeven zyn, jbepaald de macht van 

de 



Eeegel-Snsedbk*: tï 
èe vergclyking; ( welke 'altoos géreekend 
word van die term of van datr lid waar in 
een deezer onbepaalden tot de hoogde 
macht verheeven is , het zy alleen y bet zy 
door faamenilelling of vermeenigvuldi- 
ging vanden èenen met den andere). Iede- 
re byzondere macht maakt een reeks van 
kromme lynen van de zelvde Orde; die 
nogtans onder een verfchillen volgens de 
onderfcheide moogelyke faamenpaarjn* 
ge der onbepaalden xeny^ voor iedere: 
macht. 

1 Deeze vergelykingèn kunnen rdienen 
ter befchryvinge der kromme lynen; 
maar hun voornaamfl: gebruik is, van op 
eene gemakkelyke wyze te kannen on- 
derfcheiden tot wat foort van kromme 
lynen zy behooren, en 'er de voornaam"? 
fte eigenfcbappen ^ van aan de hand te 
geeven, door het ^/^r^/Tïo^/y* onderftel* 
len van bekende waardyen voor een dec; 
onbepaalden, en dus de andere te be* 
koomen. 

Alzoo wy geene andere kromme lynen 

dan de Cirkel kimnën 'veron4erfl:e))ei| 

B 3 den 
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den fiqgmnerea bekend te ayn , ïutteij 
wy van de zdw gebmik mdokeu om op 
•ene getnikkftiyke iryae te doen wrftaan 
faec ig;«eae soo eeven gezegt is. 

5, 17. 2y gegeeven een Cirkel AMm 
{fig^. 6.) hebbende tot diameeter de 
lyn Ja ; laat den oorfpronk der meede- 
pndtnaaten AP, en ?M enx. gelleld wor- 
den te tyn aan bet niterite A van den 
diatneeter A«. Zy gefteld A<t:i=:3tf > AP 
«=c3r, en PM==ry , dan ui «F==ayn aan 
2a-x. Het is in de Meetkunft böwee-* 
«m dac iedere ordinaat PM in de citkel 
deeiegelykheid geeft PM'tt^'APXffP, en 
fteltende in plaats der lynen PM , AP en 
flP, haone ftelknndige waardyen, Ver- 
krygt men de vergelyking y'irra*»— a». 
trelk* OrkeU-rttg^khtg genoemd #öhi. 
Zoo men «o iia deete gèlykheid *•— v ^ of 
*=iia fteld ♦ heeft men In t eene en aa- 
aere geval fpr^i «raar ait volgt ^ dae 
aan de óiterflcnt A en des diatneeten 
Aa , de kromme lyn , of twee punten van 
éeièlve met die «iterfleiii te fóimea loo- 
peti , of in eea fmeicen , wyl de afflandea 

der 



i^kromtne lya Tan dlea dkmeéter jgeiyk 
«rorden geddd te zyn ftan iiuL Zoo a xjbs^ 
gcfteld 1;rbrd ^ is f^ssm'^ en by ^;fsvoig 
yQz±^4; wmr uit volgt dtit ée afitamten 
der punlen M to m (xig nu in 4e pun- 
ten B en fr bevindende) , ^lyk zyn aütid- 
kander en =2=C A. De 4-^ wyft de fteili- 
fo of pojkite of<Unaat CB aan i weifee 
booven den diameecer vak » en -n de 
onckenaende of tlftgêtH* Cb die onder den 
zelvden diameecer is. 

Zoo 4t «biciflè » fHff^vel^ gelyk 
CefteM word aan zeekefe deelen van den 
diameeter, cal de lengiie faunner dd- 
Uge en ontkennende ordlnaaten PM en 
PM door middel van dfe Cirkels vtrgely- 
king kunnen bepfftaW worden^ By voor- 
beeld gefield ayndt 



l,ofa4-i:^,zaIiyztei;-fV,zyo 
x=;:ijSL,oïa+^a,...±y=±JLVs 

3 ^ 3 ^ "^ . S 

«i=Jt ,«ftf HH^nv'» • • i y^tïa±jj^i^^ 

B 4 : óp 
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:Op dezelve wyze kunnen de waardyeÉ 
rderordinaaten en hunne absciflen ook in 
: getallen bepaald worden. Eindelyk zoos 
fgrooter géfteld wierd te zyn als ia of 
•wel gelyk aan eenige ontkennende groot- 
sheid , zoude de vergelyking ƒ — ff,t-^j* 
'fiiet dan inbeeldige waardyen voof ygee- 
ven; het welke aantoont dat geen der 
'deelen of punten van deeze kromme lyn 
^voorby de uiterftens des diameetérs Ka 
vallen. : 

Het'rtaat vry den oorfpronk der Sibscif- 
•fen te plaatfen daar men goet vind; zoo 
'by voorbeeld die oorfpronk in het mid- 
delpunt C gefield isf, (noemende CP, 
ar en PM, y ) zal ieder punt P deeze ge- 
'lykheid geeven f^za^—x"^ welke een 
nieuwe Cirkels^vergelykinggeeh^ van wel- 
ke nogtans de zelvde ^ eigenfchappen 
'kunnen afgeleid worden. 

I. Wyl dê Oorfpronk der Absdffen geaeld 

kan worden daar men. wil ,• zóo zy getoogen 

een lyn DE (^Fig. 42) aiet door het, middelpunt 

"C gaande, _en Iaat de oorfpronk der absdffen 

©p het punt Dgenoomen, eniaatdeOrdinaat-Iyn 

DG 
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-bGloodrecbt op DEzyn. Zoo men m uit eenig 
punt M aan den omtrek pn de Cirkel twee 
,iechte lynen Mp en MQ trekt , paralel aan dé 
lynen DG en DE , zullen dezelve meede ordi- 
naaten van het punt M zyn. Men vraagd dan, 
; om de vergelyking welke in dit gevjil aan zoodaa- 
nige ordinaaten tocgepaft kan- worden? dewylde 
fland der lynen DE en DG gegeevén is ( J. 17. ) 
zoo zyn. de lynen DR en DF meede gegee- 
vén: laat CR of FDi=a zyn, CF of DR=:fr; 
,de ftraal CM=r, Dp of MQ=x , en Mp of 
QD=y. 

f .?^oo nu de ordinaat tuffchen den oorfpronk der 
absciflen en het middelpunt C valt, is MPi=Mp— 
pP=Afp-CR=y— tf , en CP=CF— FPi=i&— x; 
ifiaat CM =MP'+PC'==:{y-.ö)'+(ft--x)»z=f" of 

3*— -aay+ö^+ft* 2i>i:+x»=r*. welk weeder- 

om een nieuwe vergelyking van de cirkel is. 
I De vergelyking is eeven de zelvde , wanneer 
de ordinaat aan de andere kant van het middel- 
punt C valt, bet eenige verfchil is, dat, dan 
PC==FP— CFrzr-J is^ welke in 't vierkant ge- 
fteld zynde eeven dezelvde vergelyking geeft. . 
: Om .de waardyen der ordinaaten in deeze gevallen 
tebepaalen , moet deeze vergelyking verfchikr wor» 
den op de volgende wyze, y>— 2ay+fl>i=r^-x'+ 
.5Jx-^> enbeiderzydsde Vierkants^ wortel neeme»- 
de heeft men y-«=+.^^r»-x^+2ibx-ft» en duë 

11. Jm de navorfinge der kromme' lynen is 
B 5 nen 



Üieft gfeWofóh e^teWt in i^rfchfflttidfe Ó#^ ^ 
/om^A teohdêtrchèiëeA» MH miuaè 4Wtiü« vt^* 
lykingen ?aö hoog««, ^taöideit mncbcteft «yn^ 
<|4 td. ) en om dfl te kuti^Aen èoen , zU bel »dO- 
4!g zyn tt dCHfA ziert, dit cte verrgttl^ktog twi een 
kromme lyn» tödxte deadVde macht belsoud ,irat 
Verandcriftg of ffsurpMtxüi^ ^et ook gedaan 
Worden «n den As of AAn dehoort]pfwik tet aW^ 
iiïftn. want Tth i*e. töo m«A i^ de iattte 
vöörgtMtfièe Ötkel («^. 45.) dtn *or(^ïönk *» 
èbstlffea tgterwatttt o{> het putst S ftéldte te ayii » 
op een tuflchen wyte=y , zoude de nieUW© ^' 
tifie « gelyk ayn iiaii DHOB ; ^ ftötóide 

oorfpronk der tsbêtltSeh VodmaÉirfe g^brtgl Wort 
tot op het pttflt i: u»t éÊióAv4e tüflcheïiwytessf 
is de nieuwe eb%mSsx:asDp^ — D^asg-^ (ftelk»- 
deD^ssas). 

Ten 3«. Wönneclr DE eens patdd aaa zïg 
iclvè tot ill F» verfcboovên wörd > «ulien de aW- 
cülen dezelvde blinden, maar dd ordinioAen zuUen 
korter Worden j iziio dan de tafflsÖenWyt» èöt 
van den ecrfttn ss DÊ en deeaëft nieuw^eti A 
igtljk aan 4 gcfteld word > ial de ©rdtóaat 
5ï=d«[p-*>P=»^ 2yn, <ftell«)ide Mftsi»). 

Teti 4«. «öo de As DS {F^. 44.') o^ de 2jel^ 
de wyze naar de andere kftiit iSi J^ verttet wi^té, 
met ook eene mflchenwyte geiyfc aafl<^, i^udede 
absciffen dezelvde blyven, maar de ordinaat y zal 
in. dit ge\fal geiyk zyn aan *+J. (ft^Uendc. 

•■• ^ 

Zoo 



Sm mei% na dbue ^et fe^dlên op ée V^e- 
Ijtiog y*i;:ia=i4*P'rv-id«-f ibir^é^ töèprfl, 
zal dezelve wel van gedaante veranderen, maar 
^evenwel altóoe d^ Vcïg^ifig v«i éezéttde 
tiwicht blyven , énTjy gevolg éltoös xle nOtdtfbM 
van kromme lynfen aanduiden. 

ni. 2oó dt llieu^^ genoomeh AsDH(ftj. 4Ö 
^enhoek EDSHniet dett As BÈ maakte, in het 
puntD, tfliar deoori]ptonk der absciflèn gfenóó»- 
men Is ; feoo trekt uit het punt M op den nietï^ 
ttien As DH feene ordinaat Mr=t?D , en ftcW tte 
absciflë t)r!=rt. LaatiH dfe ;«nttj of Hö^twa^tefe 
fcde Cofiwu^ of mesie-Hóekmant vah den hoefc 
ËDH zyn ; èn fieemende de eenheid Voor St*aal 
tü «i*4t^ï=i=6 zyiï. Véf Völgetiè ttekt Hit het pufit 
ptwte loodrechten ^j en pk op de nieilTSre ttiefedé- 
tijtdinaateti : deWyl nuOjtitxis, beeft men deelt 
«evenTcedigheld 1: in!ïc:Di>*])k of \C^l V.rn^ii:^: «!t 
srq^fcfiiijn Op dtóclve wfH is Dfcüma? ; afeóó 
de höekijft >Mr tn pDt è^ elkander gdyk ijm; 
en dat Mpt±:!^ geïleid is, 6al itósrtty tym th 

my , «1 Mtó2i>±t!M5+j«öHipf?iy ; ^ dtó i* •« 

Op dezelvde wyze is n^"fflC=rj*y+m«y en y:=3 
nv — mt 

Zo# 
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• Zoo dat in dit geval de Cirkels Vergelyking 
weeder gelykvormig zal zyn aan de voorgaande. ' 

. IV. Indien aan den nieuwen As LN (Fig. 46.) 
eenige anderen (tand gegeeven word ; zoo Iaat 
hetjpunt L voor den oorfprónk der absciflen genoo- 
men worden , en zy uit het punt M op deezen nieu- 
wen As LN eene loodrechte M* getoogen , 
die wy V noemen zullen. Zy L&£3f; rcch^ 
uit het punt L eene loodrechte Ld op den 
ouden As DE verlengt tot in D ; maakt l>d:=f^ 
Ldzszg , en trekt door het punt L eenen As LR 
paralel aan den ouden As DB, die de verlengde 
ordinaat Mp in het punt q ontmoet ; dus is Mq 
=y+^ (om ósit pqzz: Ld is); en Lqz:zDp+Dd 
isrza:+/* Laat m de Sinus en n de Cofinus^vsn 
den hoek^Lt zyn, en fteld de Straal=:r. trekt 
de meede-ordinaaten q» en j/8. Wyl nu dé 
hoeken ^M^ en qLb aan elkander gelyk zyn , heeft 
men als vooren qfizrttb:rzmx+mf ; Lfizsnx 
+nf; qfi^^bm^^^my+mg en M»:=yiy+ng» Byge- 
volg is Lb^ztz^nx+nf'-my^ — mg en MbzmnfZ^ 
j»x-H»/H-»y+n^ ; vermeenigvulgende dan t en 
zyn waardy door »; v en zyn waardy door w, vind 
men n*=»*x+üy— tw»y — nmg^ en wv=m»x+ 
»»y f nmy ^nmy ; tellende deeze vcrgelykingen tot 
elkander heeft men f»v+^z=m*x+wy+n*x+n*/ 
oïmvint= (m»+n») (aci/). Maar w'+n'rri 
' dus wx; in^^=x f/=:L^. 

Vervolgens vermeenigvuldigende t en zyn 
waardy door m; ü, en zyn wadrdy door », heeft 
t men 
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wm «J=3m«x+mii/— «»y — m^g, en nuzsmnx^i 
W+^*y+*» V » ^° trekkende deeze van elkander 
j8 nv — m=n*y+n*g + m»^+m»^ =(««+»») 

V. Wy hebben tot hier toe gefield dat de or-: 
dinaaten rechthoekig op de absciflen Honden,' 
doduhet zoude geen verandering in de vergely- 
kinggeeven of fchpon deordinaaten eenfcberpen»^ 
of een plompen hoek met den As maakten: alsby 
voorbeeld , ( Ff^.47.) zy gefleld de rechthoÜge 
abcifle DP:=» en baare ordinaat PMzry, de 
nieuwe abcüTe IX^:^; haare hellende ordinaat 
liQpnv : de Sinus van den hoek MQD=m;: 
Zfn Cofinus =m. Dan geeft de APQM deeze 
eevenieedigheid i: vzrm: y of yssmv;en iiv^isn: 
t-x ofx=xt-nv. 

VL Eindelyk zoo de vergelyking van eene 
kromme lynweegens zyne rechthoekige meede or-^ 
dinaaten bepaald is , kan men op dezelvde wy^e 
de vergelyking voor een iegelyke ftand der zet 
ver op de algemeenfte wyze bepaalen : Laat vree*' 
derom 1^?=^ zyn , en PM=y; (W^. 48.) 
neemt een As AQ naa gevalle, en een punt A in 
denzelve voor den oorfpronk der absciflen; trekt 
|iog uit het punt M een ordinaat MQ naaf geval* 
Ie , maakende met den nieuwen As een hoek 
MQA , wiens Sinus wy gelyk aan p. en wiens Cofi* 
nus wy gelyk aan q (tellen, Recht uit het punt A een 
lyn AB op , loodxedic fiaande op den ouden As 

DP 



H»; flddAB.r^ ea BiËfisssff vnètt ÊJkpmkltm 
éuk Qudttt h$^ e» flfttd d« Sttfir Vfn d«i ]M)d& 
^AQrw,. en af» C^Mt^^V»^ rarvolgtDs^ tMki. 
MF loodrecht op den nieuwen a& AQ; ftdd: W 
=z=ü, AF=t, AQ=f en QM=x; dus heeft 
som door het vooxgaamde «sisr-»-^; vcs:ps; «r:; 
t »»M'"/ ca ys53it; " f m '' g , waaü in de urajtfs 
égeii van r€at;];9efteld zynde» he»fb msa oocsat 

yji». &9K> ii% ^1)9 de^ei Yooj^^lkn de, \»nar<^ 
irtPi; « «P w<Hï 3f. g^^flOBrfeu:, te de kroj»* 
IK l]aiQ Y^sfigf^iB^ geflxid wordeit» zai ^* 
^pife ged^iante wel v^and^rea» siane gt^azinli * 
deoelhrep Biattht; waap irit dszi notgt d9t 
d» Vergalyl^iigeii Tam, vesfehllleodé nadsfe» 
tot het 2elvde Geflagt of Soost vaa kronmo 
lynen niet behooren kunnen , doordien hun- 
nn aait ill^en ^hangt vatt de vepfthillendfi be- 
tsdduBgen of loaduien die 'er to^rlMn de m&Mp 
4f^ke 41 eft^ftof tufHdien <Ae abacüH^ en <néim9b 
teft zfEii ( iJiG) ;. daai<Qgi ïmuftiasm. ook de Geflag? 
I9QR: d^SNÜl^^]^ vecdsold vcdgfflifi de grooeftQ f<su9 
flcir Eïgoo^n^opst yan « e» y. 
. JHi^tMw^ zuUea 4e kioinme. l^pien wie;rs Ver'» 
gptykinge^d^Ci^e.vQlgeQde^ gedA^{iDe heü^beo, totdfi 
4er/ie.Ma*t; q£ hg^ deiufc. (Jcflagt. Ij^QoreBu Nw 

De 



dat ]s»irv«iiily]»isi$ d^f^ « 4^9l9;i«^• D^ ](;«iig^. 
ilMdai ayn lew bft tw^t^ ^dafj^ oa ^ 9y 

VUL Meenigmaal gebeurt het , dat e^Xk V«rg<^ 

\jUn§ de S^ipaiet^fl^lling van Y^i;fchi,llencle lynea 

aandiiit; dat i§. te z^gj^^ i^X. Q^.Q.e en ^elvde vei. 

gelyking meenigowl 4q Ö^iWQÜQQpi.ng aantoont 

vanverfchlllendfeiterwme lyn^n die alle op het 

zelvde Vlak beftlji^Qeven zyn , ^ in dit geval, is 

die vergelykiq^ Qen produ& vajj verfchülende 

r/aimaale of m^tfmr^ yergelykingen , die elk in 

'tbyzonder verg^L^kingen zyn van eene kromme 

lyn welke met: d^ ander een en zelvden as , en 

eenen oorfpronk ^^Qor hunne abscifTen hebben, 

WliA 4PQ ïlipn, yerfcheidep verg;e)ykingen dopr 

elkander vcrmeenigvuldigt;^ zal de uitkoomende 

VQO^ wortels hebben aUe de wortek van 

de vergelykingcn die tot voortbrenging, Vaii 

deeae gediienr hebbci,- en ieder <fcr wortó* 

een^ tak of deel van eentf- krommelyn aan» 

wyzende , (völgons, $. i(f . ) aeo zal he» ge^ 

zegd^prqdufl: ook eene k*omffl« ly» aanwyzen 

die alle de takken heeft van dèvêigeijrkiiagen die 

tot faamenftelling van- deez© gedient liebben: 

dtat fe te zeggen ,' zy zat eeii gdhesl SaapGnflel 

vsm kromme lyaan^ aanduiddo. By vpovbeeld^ 

{Fig. 49.) zoo twee gelykeCirkeU op» hst ^el^d» 

Vlali. befGbre«)ce4 aya^ eov d^^ li^t; i^i^d^^m^ C 

van 
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van de eene Cirkel DRQN voor den oorTproiik 
derabsciflën genoomen word , ( deineede-ordihaa-' 
tön rechthoekig op elkander üaande) zoo zullen: 
de omtrekken der belde Cirkels DRQN en 
lASLZ aangeweezen worden door deeze vergely- 
klng; (die te faamen gefteld is uit die van .$. 17 
enNM.) 

* (y* — 2ay+a»+b^ — ibx*—r*)(y*+x^ — r»>=o' 
of y^ — 2ay*+2x»y» — 2ax*y+x*;=o 

— zlxy^^zafy^^^b x^ 
+ a*y* +a"x« 

* +b'y' +ib*x* 
— Zr*y* — 2f*x» 

+2&r*x 

Deeze vergelyking kan nog op de volgende 
wyze aangeweezen worden. 
(y-.fl- ^r'-^a^2f>x-x') X (y-a + l/^ r^^b^ 

zynde de vier wortels van de vergelykingen 
(y»-2ax+fl«+J»— 2irx+x«) X (yH-x'-f*) =0 
gelyk reeSs getoond is. 

Hier volgt nu uit , - dat iedere absdflTe C?z=x 
vier ordinaaten heeft, naamentlyk PM, P^, ?p 
en Pw , ten zy het punt P tuflchen C en E, of 
luflchen Q ai L valt, in welk geval 'er twee 'in-, 
beeldig worden. 

' De worttl y-a-f/^ r«- h^^bx-x»^^!=<> wyft de 

Cir- 
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ei rltelflük E MSL aan ; de wönd y— 4 + 
f/ r^-b'+ib'x-'X'^o het Cirkclftuk LpE ; de 
boxtel y"'fyf^^=o de halve Cirkel DRQ; 
én de wortel y'\'^r^"X^zlZQ de halve Cirkel 
QwND. De wortels van de g^eeve yergelyking 
toonen dan te gelyk de omlirekkén dei bèjdé Cir- 
kels EMSL efi DRQ;N. 

, VIII. Hieruit blykt; dat 2bb' mechigmaaf eéi/ 
Vergelyking gedeeld kan worden in twee , drid 
of meer andere, alle r^fonoa/ of meetbaar zyn-» 
de, ( naamentlyk wannjber die uitkoomende ver- 
gelykingen doof geen wortel-teékeóé in haaré 
veranderlyken aangedaan worden ). zoo is -de lyi 
dié door de gegeeve faamengéftelde Vergelyking 
Aangeduid wórd,' een SaaménflelUng van ver- 
fcheide l^nenj maar wanneer eene gegeevè Ver-' 
gelyking geen meetbaare deeldefs heeft, dan li 
de lyn die zy aanduid niet faamengefteld uU an- 
dere maar is een lyn op zig zelveiï. 

By vod^rbeeld" de Vetgelyking i--'J/T^^$ 
toont alleen de ,halvq Cirkel DME aan ; (Fig. 50) 
:?oo men nu het wortel-teckeu ,wilde , wegneemen 
inet die Vergelyking in 't vierkant te (lellen ^ 
ïs die y«+x'— f'=o, die tehalveh cfe wortel 

y^iy7^*z=:6 nog de wortel y+y^r^-x' tzo 
bevat; welke laaflle wojftel dfe todefe halve Cir^ 
kei EwD aanwyft, ;/,,., 

, Het is dan niet moogelyk de eene halve Qrk^ 
door een meietbaare Vergelyking aan te wyzeii zon- 
icfhetdè andere halve Cirkel EmDmeedctt doen. 
G 1^. 
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"" Dit IS na heft waarc grond-beglntzel der Htèet-i^ 
hunjiige Plaatzen, 

IX. Door Meetkunfiige Flaatteri verftaat men 
de Meetkundige faamenftellinge van een Vergely- 
kihg die hooger als de tweede macht is, of die 
twéé veranderlyke iri zig bevat. 

Wy hebben niet goed gedagt de Leere diei 
Plaatzcn hier by te voegen om dat zy eer Konft- 
ryk dan Nuttig zyn5 want al gebruikt inen liog 
aoo veel oplettenheid in het befchryven tan een 
kromme ly» , zal men eevenwel nooit zoo vol-* 
unaakt de gezochte grootheid kunnen bepaal en , 
als het doof de bereekening \xi getallen ge-^ 
fcWed. 

De tieer Marquis de l'Hopital heeft byna 
éiets van aanbelang overgeflaagen in zyne Leere 
over die Plaatzen, in zyïi Traite Analytique des 
ieüions Coniques. 

** Wy zulfen biei^ eene algen^eene 
aanmerking doen op afle de kromme lynen 
die door vergelykingen uitgedrukt wot^ 
deri ; nsiametitlyk , dat dè öóf fptóök der 
meede-ordinaaten altoos vaft een punt op 
de kromme lyngereekend word, wanneer 
alle de termen van de Vergelyking aan* 
gedaan zyn door de veranderlyken x of 
y. Eti in téegéndeel is 'et tAtoós eene be- 
ftendigeterihin de Vergelyking, wafineer 

die 



iic oarfproi^k det tnaede - ordinaaten 
biiiten of binnen den omtrek vam d« 
kromme Jyn valt. 

Om hier van overtuigt te zyn^ zoo laa^ 

*^^ gegeeven zyn de ajgölneene Verge- 

iyking ax"*-^bx^y^ -^ cy* =z:o; het is 

klaarblykelyk dat zoo in deeze Vergely- 

king x=zo gefteld word, zal cy meede 

rzz:o zyn , of yzzro; en by gevolg is de 

oorfpronk der meede- ordinaacen op de» 

Omtrek van de kromme lyn. C^ dezelv- 

de wyze wanneer y:zz:zo gefield word , is 

óx"* meedeizzio en dus x=o^ het welkö 

óp 't zelvde uitkomt als in 't eerfle geval* 

Maar zoo de Vefgelyking èenige helten- 

dige termen heeft , als^**» -{^bx^ -f-^;/ ••*- 

£^ zzzzio en mep xz=zo field vind mert 

cys ^gn — ^Q^ en dus y' z=^ oïy=:=x 

s c 

p^g^ ;. het jgeene aafltèööt, dtt het ptwit 

M aaif de krofimie lyji mn d^ ocm^ 
^nsik der x afflaat «iet eene (luflchea- 

Vrytenr//^, en hygevolg dat die af niec 

op de kromme lyn h. 

G 2 Öe 
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De zelvde waarheid heefc plaats zoofc 
mtn 3'i=:o Held, in welfc geval xi=2 

m 

yfi zal zyn. 



TWEEDE HOOFTDEEL. 

Van de Eigenfcbappen der Parabel of Bremd-^ 
fneedei als op een Flak befcbreeven 
zynde^ befcbouwd. 

Bepaalingen. 

5' ^^* ^"^ g^S^^^^^ ^^^^ onbepaalde recht'e 

lyn RS (Fig. 7.) die wy Leids- 

linie ("Dijeélrice) Zul/én noemen, en op 

dat zelvde Vlak een punt F buiten die recbté 

JynRS, dat Focus of Brandpunt genoemd 

v)ord. Zoo men een oneindig getal punten 

^M Qp dat Vlak neeme , zoodaanig dat de ly^ 

ten FM en MQ die uit dit punt M getoó- 

gen vsorden de eer [Ie (naamentlyk MF) 

tot in het Focus F. en de tweede {naamenU 

lyk M(^) loodrecbt op de Leidslinie^ beide 

. étan 



I 



m elkander gelyk zyn^ zaldehomtne /y« 
die door deesie punten getoogen mrd , een 
Parabel of ^randfneede genaamd mrdtn. 

I. Vraagstuk. 

: S- 19. De gegeeven Bepaalinge van de. 
Parabel ^gefield zynde , deeze kromme lyn te 
befcbryven , of het geene op 't zehde uit- 
komt , zoo een groote meemgte ^an punten 
T^ te vinden ah men begeert^ 

Oplossing, 

Laat uit het punt F eene loodrechte F B > 
èp de Leids-Iinie (Direftrice) RS val- 
len (ii) en, verlengd dezelve n? de 
kfoc van P, richt aic FB eenige loodrechr 
ten PM, en PM op na gevallen , en 
verlengt dezelve tot in de punten m en 
tn; uit het 'punt- F als middelpunt be- 
ffhryft met e^n ftraal FM;=:BP,een Cir- 

' kel- 

(a)Eucl.3fII: I. 

C3 
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kei-bc^g die de Correfpondeerende onbe- 
paalde rechte I^/ta m PM Ihyden zal in 
twee punten M en f», welke de twee 
punten zyn i^ullen waar door de parar 
bel getoogen moet worden» 

Op dézelvde wyze voortgaande kan 
jtoen zoo veel zoodanige punten m en J^F 
^ipden ab *er begeerd worden^ 

Betooqinge^ 

Laat uit het punt M een X MQ op 
de Leids-litiie RS vallen; dan heeft men 
MQ=:BP , om dat BPMQ^ een recht- 
boek is; (*) maar BP is=FM (door 
fie Oploffing ) by gevolg is MQ^ ook= 
FM ; en liet punt M is aan de parabel 

^ D. T. B. W. 

I. Gevolq. 

|. 20. Uit deeze befchryving en ufc 
J. '|8. volgt , dat de parabel door het 

^&)Eupl. XXXIV: h 
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midden van óe Jyn BF gaat, dfiwyl in 
dat üip BA gelyk aan AF is. 

IL GEvoLa 

5. 2ï. Hier üit volgt nog , dat deeze 
kfommelyn twee oneindige takl^en heefc, 
(naamentlyk AMM en Amm) welke ge- 
ftaadig van AP verwyderen, en in een 
gelyken afftand van deeze lyn geplaatfl: 
zyn , en dat de lyn AP de geheele krom- 
me lyn m AM in twee gelykp dcv^lcii 
deelt. 

BePA ALlMfGElï. 

J. 22. Dé lyn AP word Js genaamd; 
het pont A. tnidden van BF is de Kruin: 
een iegelyke reehte lyn MP getoogen 
uk eenijg punt M , van de kromme lyn, 
. loodrecht op den as AP, word Ordinaat van 
dien as genoemd. Het deel AP van dea 
*as ; dat tuflchen de ordinaat MP «en de 
kruin A van de kromme lyn geleegen is, 
is dfï 4biciQh ygn die oxdipaat j en mpn 
C 4 geeft 



»t^ aan 6* 
geeft de naam van Parameef^ 

lyn welke hec dubbeld is van Bt- 
EEUjTf: GaoKPï'^^' 

5. z^.jnje Parabel (Fig- 7') *^ ^^^ 
rwi^««f P M' van een iegelyke ordinaat 
P'M , gelyk aan bef produEt van d« ^^"T 
fe PA dQor den parameefer. 

BËTOOGINQEr 

Laaten de bekende lynen AF of AB gf' 
lyk gefteld worden aan a , en de para- 
meeter ( ^ynde het dubbeld van BF) die 
wy )) zullen noemen , zal gelyk zyn aan 
4a; fteld A?=zx en PM=:y; wanqeet 
het punt P tuflchen den kruin A en het 
focus F valt, zal FPzz:;^ — x zyn; en ip 
teegendeel is PF;zi;:4; — a Tyanneer het 
punt P aan de andere kant, of voorby 
het FocMs F valt ; dit gefteld zynde heeft 
rnen in de beide gevallen (om dat de ^ 
FMP rechthoekig is) PM'=FM'— 

FP^jmaar FM is=BP=zi:j+4?, (J. i8. ) 

ftel- 



(lellende dan voor deeze lynen haare 
Zielkundige waardyen , verkrygt men 
ƒ r= fl^ + 2ax -|-r* —a" ^2ax~x'z=z^ax 
of pxi dewyi f. — is aan 4a. 

D. T. B. W. 

Eerste Gevolg. 

5. 24. Hier uit volgt, dat de vier-» 
icancen der ordinaaten tot elkander (laan 
alsbaare absciflen; want zy gellekl dac 
3^ een ordinaat is, en x haar absciiTe; en 
laatY eenq andere ordinaat ^yn, hebben- 
de X voor absciffe ; dan heeft men voor 
^e eerde fz=zpx^ en voor de tweede 
y^'^zi^X, en bygevolg ƒ ; Y'=zpx: p^ 
TT— y; X (c). deelendede beide termen 
van de la^tfte reeden doof hunne gemeq^. 
nen werker /|. 

II. Ge- 

ie) Eud. VII: enXVL j. 
Cs 
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IL Gevolg. 

5. 25. Uit de Vergelyking /rzzpa? 
verkryjt m^n f ; y=y.' x; by gevolg is 
een iegelyke ordinaat midden eevenree- 
dige tuflchen haarc abscifle en de paramee- 
ter ; waar uit VOJgC d^t ioq '«r twee van 
deeze drie lynen gegeeven zyn, (naa- 
fnentlyk dd parameet^r » een<^ ordi- 
naat en haarie ab(ci(&) de derde dun pok 
j»ek$nd zal wprd^ii. 

ni. Gevolg. 

f. 26. Daar volgt nog uit, dat de dub- 
belde ordjn?iat di^ door het Brandpunt 
F gaat, gelyk is aan den parameeter} 
want in dit gevai is de absciffe A? óf x 
gelyk aan AF of =z\p (J. 22 en 23 ) 
en by gevolg /=:Jp^ of 2y=p. 



Gronq- 
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' Zoa nten door eenig punt D ^an de] parabel 
(Fig. 55-) i^nDiameetef^l^^ eevefuwy dig aan 4m 
jis AP tf^ikt » it dubbelde ^Jfe-ordinaat MPm 19 
bet punt N ontmoetende ^^ zoo is NM><Nm=s 
PNXP. 

Betooging, 

Trekt de ordü);wt DS. ©ewyl ASX;>=5S5*1|^ 
en APX^=:P?»* a. a3.) zoaJs_(AS+AP) jfcrzs 
§& +pS' en (AP-AS) j?y=;:fw^-.SD*; jiaay 
AP.-ASifi^SP, 4us8PXl^!=£Si»...SD\ pu i^ 
Pm=5=PM, SP=^DN en SD=PN; bygevqlgisSF 
Xp=DN Xi>='MT^.r-PN'enlirP*---PN* is= 
( PM+PN ) ( PM-PN ) , PM+PN is =N1VI , tn, 
PM-PN of POT-nPN=NOT^- by gevolg NMX 

D; T. B. W- 

II. Vraagstuk. 

5* ^7. Daor eenig gègeeven punt M 
(Fig. 8.) op de parabel ^ eenraaklynaan dif 

kromme hn te trekken. 

Op- 



Ai 
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Oplossinö. 

: Trekt een lyn MF uit het gegeeven 
j)uiit M tot in het Focus F, en op 
de Leid?-linie Q.? een^x M<^; vervol- 
gens óok F(^; zoo men nu door h^t 
midden D van deeze lyn FQ^en het punt 
M, eene rephte MD trekt,' zal dezelve 
de parabel in het punt M aanraaken. 

Betooginge. 

Laaten 'er uit eenig ander puntm vaa 
;dielyn, getoogen zyn, de lynen «F ep 
imQ^, als meede eene mq x op deLeids-li- 
^lie^Q. 

Door de Saamenftelling is <le rechte 
lyn MD x op het midden van QF dewvl 
3IF=MQ, (5. 18) en FD=QÖ 
is j by gevolg gaat de rechte lyn MD 
door alle de punten eevenwydïg van F 
en Q; dies is mF=:=«Q; maar mq is 
<mQ_ (d) en by gevolg is mq ook <^F; 

dier- 
(d)EacLXlX:i, 
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^lerhalVen is het punt M niet aan dea 
omtrek der parabel (volgens §. i8). 
Doordien nu bet zelvde bewys altoos 
plaats heeft voor alle andere (lippen in 
die lyn MD behalven voor het ftip M, 
IS heu klaarblykelyk dat dit flip M hët 
eenigfle is dat dezelvde eigenfehap beeft 
ais de kromme lyn, en by gevolg is 
M D een raaklyn in dat pimr. 

p. T, B. W. 

ï. GEVOfLG. 

' §.28. Zoo de raaklyn MD naar de kant 
^an' D verlengt word tot zy den verleng» 
den as FAB in het punt T ontmoet, zal 
het deel PT van dienas, (gejeegen tuf- 
fchen T en het uiterften P Van de or- 
dinaat MP die door het raakpunt getoo- 
gen is) het dubbeld zyn der abscifle AP 
van die zelvde ordinaat MP: want door 
de faamenftellinge is de VFMD= 
VDMQ; maar de VDMQ^ is=VFTM 
om dit FT en Q.M eevenwydig 

aan 
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^M elkander zyn (e); das is de AFMTf" 
gelykbeenig, cnFTisEr2Ï'M(/'); maar 
rMis:^Mq(5. i8.)f en MQr=:B? 
(^) j dui is FTt==M>; ïöd 'er van dee- 
ze gdlyke lynen de gdykea AB en AF 
afgetrokken worde» , zal ATrzrAP zyn i 
*raar uit volgt dat PTr=32 AP is. 

Men heeft deeze PT de naam gtgot^ 
ven van Onder * Raaklyn {Smtangénté)^ 
noemende dan AP, :s; , zal de onder-raakr- 
Jyn r^2* zyn. 

IL Getolc. 

$. 29. Hier uit volgt nog j dat indfen 
men uit het punt M op de raakijn 
MDT cene loodrechte MR Opricht , eü 
dezdve verlengt tot ib faet punt R tsH 
den As AP , zal het deel RP vati dien ai 
(^Oni^ * Laoilyne gemamd) g^yk zyo 
aan den halve paraoneetier ; want de 
A5RPM en FBQ zyn regthöekig, ge^ 

lyfc 

(O Eucl. XXTX: i, (/) EhqL VI; i- 
: is) Eucl. X^IKIV: i. 



ijkvormig en gelyk, detiryl zy gelnaakc 
zyndoor deeetranvydigelynen FQ, MR; 
BQ^en PM; dus heeft men PR=z:BF::=:2f 
ofip4 waar uit volgt dat de onder-loodlyn in 
de parabel , eene bedendige grootheid is 
die altoos gelyk is aan de halve parameeter. 
Deeze Waarheid is ook eefl gevolg uit het 
geleerde noöpens den rechthoekigeü é» 
TPM, welke dèezeeevenreedigheid geeft 
PTofzx: PM ofy=:PMof y: PR of 

III. GEtOLG* 

J. 30, Wanneer de onder-raaklyn PT 
en de onder -loodlyn RP bekend zyn, 
zal het gemakkelyk zyn de Analytifchel 
waardyen van de raaklyn MT en van 
de loodlyn MR te bepaalen : want de 
fêchthoekige AMTP geeft MT=: 
y px^^x\ én de_AMPR,JMR-ü 

en by gevolg» MT : MR:=:: f/^px 4- 4^ J 
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de beide t ermen der laatlle reeden door 

IV. Gevolg- 

5. 31. Zoo men de rechte MQ^ tot bin- 
oen de parabel naar E. verlengt ^ zyn dé 
hoeken FMD en EML aan dezelve zyde 
Yan de raaklyn , dpor de lynen ME en 
MF, gemaakt) zigcbaarlyk aan elkan-* 
der gelyk ; want, door de Saaraenfteï- 
iingisde VFMD^zzaan VDMQ^rmaar 
VDM(^is=ryEML om dat zy fchriks- 
hoeken zyn (f); by gevolg VFMD= 
^an VEML, waar uit volgt dat indijea 
ih een parabel, of in de holligheid van 
èen parabolilbh lighaam ( welker opper- 
vlakte oT omtrek gemaakt is door de om- 

wen- 

' {h), px + 4^M.s = {p+^x) X en ^fp+^x)' 

xipzn y{p+^x) xy\p ; y\p xs=\i^pi 

ipnby gevolg zyn de ter men l^px+j^^:J/^{p-^^x) 
l^zzaan y p + ^x xf^x : yfHxXiyp v 
(OEuCLXV: I. 
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wenteling van deeze kromme lyn rond- 
om zyn as) 'er gélykw^ydige ftraalea 
vallen 9 zy alle door den omtrek in hec 
Ërandjiunt , weeder gekaatft en vér^ 
zaameld zullen worden. Die i3 een nood* 
zaakelyk gevolg v^n de ge\ykkü4 ,4^11 
hoeken FMD en EML, en van de wek- 
ten der Vferkrqgts ligbaarfÈeff (corps ila- 
Jliques) ; en omgekeerd , zoo het Bratïd- 
pijipft F veriigtcnd i§,-zïiHcö alle^de 
Straalen pit dit punt gaande^ én aaiï 
4e binnenfle oppervlakte vali ^dte krcöü- 
inè lyti ftootende , gefykwydig aariden 
as weeder gekaatft- wotdeö. Het is uit 
hQ9fd^y^n,jJeeze eigenfchappen dat aan 
dit punt F de naam van Focu$ of ff rand- 
punt gegeeven wprd* ; ; , .. 

/. ::. gEPAAiiN<ï$:; ^ 

5. 32. Wy zullen in ^t yervojg J^ofr^ 
Jlraal (rayon wüeiit) noémén, een ieg?- 
hke rechte JynJ^F, getoog^n jait. hpt 
Sf andpunt tot ^enig öip M aaqi' df 
kromme lya^ ;... ;> .; 

il D ^ ^ Grond- 



t De Voeitfiraal FM (Rg. 51.) i> gt^k tm 
dt fom iian de. ahscij^ AP der ordinaat die 4oor 
bet puntM gaat en btt vierdf dtel des fgramee^ 

BeTOÓOIKGS; 

ATIckAP Cf t8 }eii dtas AF+ATt=AF-HIP<^ 
TF=-APrAF; uur FT is^^fM (iove de b* 
toOfiiBg i« S 48.) 4ilS FMpb:AF4-AF,«)AF*=|^ 
(^. 2$. ) b; gevolg is d« Voaibatl Fte jelyk aai^ 
4b oodeijb^^nde alisdife éJf-^. 

D. T. B. W. 

, GsYOLa 

U. Dewyl FM*^AP+AFis^ «1 AP=-AF+FP. 
200 is FM=FP+aAF. 

G1LQNO.X.S8. 

ni. Het vtrfcbü AQ— AP=PQ CFfg. S».) «« 
»ee Bftxci^en AQ en AP jt f eiyt oa» betver/cb^ 
baarer Fberftraalen FN «9 FM; dêt^ 4»:sm«n|. 
FN-FMix=E^. ^ 

■ : 'm- 



B&T0061NQI, 

FN.~EM is=AQiAF-AP-AF=AQ^.AP 

D, T, B. W. 
VHAAGSTüX 

IV. Gegeeven zynde twee Fnifir^alm FM im 
^ ( Fig- 53* ) mer i^en boek MFN tv^c^^en i^e» 
4PekMr &if rivpf»; i/e Parabel te befcbryven. 

OptorsiNO. 

Maakt een AFMK met de t^ee gegeêTèn Ipeqi 
ÏSl' en FPr, en den VMfN, befchryft op MM 
een halve cirkel Mj TN; paft in die halve cir« 
kei de lyn MT, dte het- verfthil is tuffchen de 
twee gegeeven Voeiilraalen ; trekt {^T en verlengt 
dézéive onbepaalddyk naar de kant van Q; laai 
een loodlyoe FQ uit bet punt F op de lyn NQ» 
vallen, en verlengd dezelve beiderzyds; eindelyic 

«aakt AF;^??ir!i2i en hetpontAzal dokr^in 

2 

vtm de genaagde PaiaM ayn^, ca.de ^ AQ 
liaai^aa. 



Pd J^ 
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BETOOCmCE. 

Dewyl AP=is aan ïÖÓi zoo is fN=iSf+'- 

FQ; maarÈA+FQ fs=AQ, dus is FN=^QfAF. 
Op dè zelvde wyze betoogd mep dat FM=AP+AF 
is. Maar FN en FM zyri Voerrtraalen ; bygevolg 
is F het Brandpunt , A de kruin , en M en N twee 
f linten aan de Parabel. 

. : D. t. B- W- '. 

De Heer Zanotti heeft door middel van dit 
Vraagftuk, eene beknopte wyze uitgevonden om 
de Comeeten te bereekenen; .dezelve is te yin4pn 
piComment. injiitutt Bononienjis V^U %. Part L. 

c 11. Gronöles* 

'■ §. 33. Indien 'er eenigeonderfcheidenraak* 
Ijnen (gelyk MT.) (Fig. 8. ) aan ver^ 
fcbeidén putiten van dè^rotnme lyn getoo'" 
"gen zyn, m men uit bet Brandpunt Fop een 
$ederifan'da ^elve iendQodrecbte lyn FD laaf 
vallen; zullen deezen loodregten aangfoeijen 
teven als de vierkantig' wortels van ieder baar 
eige VeerJlraaU 



^ BjETOOGINGÊ. * 

Zoo men door de punjten A en D, de' 
rechte AD trekt, is het zichtbaar dat die 
Ijn eevenwydig zal zyn aan deLeidsIini^ 
ÉQ^, dewyl zy de zyden BF en QF, bei- 
den in twee deeld j dqs zyn de rechthoe- 
kige A? F A D ^n FDT aan elkander 
^ , hebbende de V F gemeen , en geeven 
FA:FI>=FD:FTwelkeFT=^aan FM 

15(5- 28.) by gevolg FAXFM=k13'; 
200 men eene andere Fd en Ftn veron- 
derflelde , zoude men op de zelvde wy. 
ze betoogen dat FAXFm=:2was aan Ycty 
dus fT3': FÏ^=FAX FM: FAX 
Ttft=zzFM: Fm, en trekkende de vier- 
kaats- wortels FD : fd:;=:;fyFM: yTm. 

D. T. B. W, 

Bepaalingen, 

l 

g. 3+. Een ïegelyke rechte lyn M<^ 

©f MK {Ftg. 9.) getoogen door eefi punc 

. . D 3 M 
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M van de parabel , eevenwydig aan den 
as van die kromme lyn , word Diameeter 
genaamd » en bet punt M, deszelfs Oor^ 
/pronk. Een iegelyke rechte NQ^, welke 
eevenwydig is aan de raaklyn die door 
het punc M gaat , en bepaald word aan 
de eene zyde door de kromme lyn ia 
N» en aan de andere door den diamee- 
ter MK in Q^; is een Oriinaat van dien 
diameeter. Men noemd Jbsciffen dledee- 
len van den diameeter welken toflchen 
den oorfpronk M ea het uiterfte (^ der 
ordinaat NQ bevat tyn. 

IIL Grondles. 

5* 35- Oejleld zynde dat de raaklyn MT 
bepaald word door den verlengden as in hA 
punt T; (Fig. 9-) ^» ^^ door den wr- 
/pronk A, rfi? raaklyn ACL trekP^ welke 
de raaklyn MT in bet punt C door/nyd^ en 
den verlengden diameeter MK in het puntfilf 
Xj ontmoet ; zal de driehoek CAT gelyk zyn 
aan de éieboek MCJL 

Bi' 



Bj:roo<tiNGt. 

De aS CAT en MCL tyti beiden reeht- 
hoekig, nfyl ML en AF eevenwydig aan 
elkander xyn (J, 34.), en AC 1 op 
AF is (i), de zyde AT van den een is 
óolc=ra.an de zyde LM van den andere, 
wknt AT i$=2raan AP (5. ftg.)» «n AP 
b::r£:^a9a ML, cm dat AP ML een 
rechthoek is ; einddyk zyn de hoeken 
by C aan elkander gelyk (m). en byge* 
volg i$ de ACATc=»ao de AMLC (»)« 

D. T. B. W- 
Grondles, 

. Zoo nun uit bet Brandpunt F van e^n parabel 
(Fig. $6.) de lyn FN trekt tn^ aan bet punt N 
daar de taaklyn tMn» den at NB een diameetirs 
raaklynhMwtm9et; sa/ d$eze iyn FN midden' 
aevenreedige zyn^ .tujfcben bet vierde deel vanden 
parameeter 9 (^Zynde BF) en de voerJiraal¥M;dat 
•xFB: FN=F»: FM. 

Be- 
(i) EucL XXIX; i. (m) Eucl. XV: i. 



(n) Eucl. XXVI: i. 
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Betqoginge» 

1f rekt de ordtoaat MP. 
Dewyl de 4» ABN en APM v> ^yn , heeft men A§J 
BN=AP : PM j mav AB is=:^P (Jj. 28.) by ge- 
volg is BN=5PM (k); B F |is = ^nji>,en de 
4 BFN is rechtho ekig , dus NF=//'|n'+BF' 
Pf NFz=|^ |PM' +J!^; maarPl F is = BPXj> 

($. Ü3.) dus is KïPM'+^p»=Kïï'CBE+i?I 
enFM = BP+BlF=iTBP+J|.; by gevolg ook 

dü$ weederomi<rF==^BFXFM; en by gevolg 
BF; ^F:=zNF'. FM. 

ï>. T. B. W, 

I. Cevolg. 

'5. 36. De driehoek TMPCFig. 9.) 
is gelyk aan den regtboek APMLj 
want zoo men van deezen, bun geniet 
deel weg neemt, (naamentlyk den vier- 
hoek ACJViP) zyn de ooyerblyftels dé 

twee 

(i)Eucl. 2fIVK5. ■ ' 
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t^ee aan elkander gelyken A» C AT en 
CLMi gelyk zoo ceven be weezen is* 

IL Gevolc. 

t 37 Hier uit volgt verder, dat in ge- 
valle men door eenig ftip N aan de kroTn- 
me lyn, tot den diameeter MQ^, eene 
ordinaat QNR toog, welke verlengt 
zynde den as AP , of zyn verlengde , in 
het ftip R aantrof , en dat men door dat 
zelvde ftip N, ook een ordinaat NG 
tot den as AP toog , meede verlengt tot 
in het ftip H; zoude de A GRN aan 
den □ AGHL gelyk zyn : want om dat 
de lynen MP, GN; MT en QN eeven- 
wydig aan elkander zyn, ieder aan ieder, 
zyn de A« MPT en NGR ook co; dus 
zyn zy tot elkander in verdubbelde 
reeden van hunne gelykftandige zy- 
den («) en by gevolg aMPT; aNGR 
> — MP*! G N*. Door de eigenfchappen 

der parabel (§. 12.) is ?M': GN' — 

AP: 

(n) Eucl. XIX: 6. . 
^ Ds 
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,AP: AG; maar de a? APML ea AGHL 
ftaan taflchen de gelykwydige ML en 
AP (5 34.) dus zyn die tot elkander 
als AP tot AG (fl) bygevofe is AMPT: 
ANGR=:aAPML: oAGHL. (p)i 
maar AM P T is = aan de O APMIr 
(J. 36.) du8ANGR=aAGHL(«> 

III. Grondlbs. 

5. 38. Uit bet vooipiande blykt ▼«»• 
volgens dat de aNQH gelyk is aan den 
n TMQR ; want de A TPM is=aan den 
D APML (5. 3(J.) en de ANRG=?=0 
AGHL (5. 37), trekkende deeze laats- 
te gelykheid van de eerde aF, beeft men 
ATPM — A NRG = a APML— a 
AGHL, en neemende van deeze 
den gemeenen vierhoek DG PM w^ 
blyft 'er de vierhoek NDTR=:A DHM 
oover; eindelyk de vierhoek DMQN bei* 
derzyds by voegende, verkrygt men vier- 

hoelr 

(O Eucl. I: tf. ip) Eud. XL- J. 

( q ) Eucl. XIV; 5. 



IwékNDTR+vicrliodt DMQN = 
A D H iVf -f TieAoek DM<^N of D 
TMQR=aNQH. 

ïV. Grondles. 

5. 39. D« wrhaten NQ* nq* Ar «r- 
iÜMotAB NQ;, nq , taw «ctw» «i «rto*» 
éiameeter (Fig. io.)fiaan tot elhmder g«- 
(yjk *aar* «ge» abscijjen MQ, «n Mq. 

Betooginge. 

laaten door de uiierftens N en w der or- 

dinaateo NQ en «?, en aan den diameetet 

M <i of zyn verlengde , getoogen zyn de 

X"! NH en » A , laat die ordinaaten NQ^en 

119 verlengt worden tot aan den as AP in de 

ftippen R en r. De A-! NQH, nqhzjn 

to, (dewyl zy uit eevenwydige lynen 

voortkoomen) , en zyn gelyk aan de Ot 

TMQ^R, en TM«r, ieder aan ieder 

(§. 38.). daar by zyn dé vierkanten 

der gelykftandige zyden van dcgelykvor- 

mige A« tot elkander als die driehoeken 

° - zelvs 
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2elvs,(f)bygevoIg"NQ;: ^'=:ANQrf: 
A nqb. maar deezen A? gelyk zynde aad 
de Df T M Q^R en T Mqr (O 
koomc dus A N Q H : A » 3 A = Cl 
TMQR: .DTIidyr ,en omd^t die D? tuf- 
fchen de eevenwydige Hq en Tr ftaan , 
Js(i)TMQR: TMqr=zMQ: Mj. en 
1>y gevolg (v) NQ;; »^"::;=MQ,: Mj. 

D. T. B. W* 
ï. Gevolg. 

J. 40. Zoo men eene rechte lyn zoekt 
{ die wy n zullep noeihen. ) welke derde 
cevénreedige zy tot eene der^bsciflen en 
haare eigene ordinaat , (beiden ïian een 
diameeter MQ^(a)) zal deeze lyn de 
parameeter zyn van dien diameeter MQ, 
waar op de abscifle genoomeii is: en het 
vierkant van eep zyner ordinaaten zal ge- 
lyk zyn aaq het prpduól van haar abscif- 

(r) Eucl. XIX; 6, (x) Eucl. VU: 5, 

(O Eucl.. I; 6. (t;;Eucl. « 5, 
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fé door dien aelvden parameeter» wanc 
zy gefield dac x een abscifle is en j een 
ordinaat van welker * een derde eevenree- 
digeis, dan zal re: y=:y: ^zyn, en dus 
y=zirx; maar zoo eeven is *er beweezen 
dat de vierkanten der ordinaaten tot eL> 
kander zyn als baare eigene absciflen; in« 
dien men dan eene andere ordinaat T 
nam wier- absciOemtX waare , zoude 
men verkrygen Y": y*r±:X: 5P,Yermee- 
nigvuldigende de twee laatfte leedendee* 
zer eevenreedigheid door #, is Y^: y'z-a 
«rX: ^oi; nu is in deeze eevenreedig- 
heid fz=yi:xi en dus Y^=z7tX (b) by 
gevolg is dan de vergelyking van de pa- 
rabel weegens zyn drameeters befchouwi; 
eeven de zelvde als die, welke deeze 

kromnie lyn in vergelyk van haaien at 

beeft. 

II, Gevolg- 

§. 41. Hier volgt nog uit dac de .pa-^ 

^meeter ir van een diameeter, gelyk is 

aah 
^li)E«cl. XlVi 5. ' 
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Mn de fom van die éts t»> gpvoegt t<* 
nierniaa) de lyii AP abMiOe dtar ordintó 
MP, welke gecoogeti is mz den oorfpfook 
van dien diameet^ tot aan den as: data 
te zeggen» dat de waar dy van deopai**^^ 
ter van een iegdyke» diameeter altoos 
gelyk is aan p-^ of ïc=H"4*. O»^ 
te bewyzen, zy getoogea door de kruin A 
van de parabel eene ordinaac AZ op 
den diameeter MQ, bier door. aal mei^ 
AZ'=:MZX5i= APXt (J. 4£>.) verkijk 
gen; dewyl MZ^-^tAP is volgens $$ ^* 
en 34; maar de rechthoekige ^MF^ 
geeft MTof AZ'zrr Tu'^TTiÓB» 
APX^=P M*+ F T% ftellencfe voorts 
de ftelkundige waanfyen voor dceze ly- 

nen is xX«=^*+4*'i= CH-4*) *» ^" 
deelendede beide keden door x^ heeft 

men f=f-jr4^* 

ni Gevolö. 

$. 42. Hier uit volgt dat de parameèt^r 
n van een iegetyken diameeter het vier- 
voud is van den afftaod FM zyns oor- 

fpronki 
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fpronks toe hec brandpunt F van de pa- 
rabel 9 of bet viervoud der. affland van 
dat zelvde flip M tot de leids-linie; want 
men herft reeds gezien ($. tt.) dat FM 
-sFT iKr^rAF of ^+AT of « ( §. 25 en 
27.) dus 4 FM==f4^ac==ir; door het 
voorgaande gevoig. 

Hier uit blykt , dat de parameeter 
van den as de kleinfte van allen de para* 
meecers moet zyn. 

IV. Gevolg. 

f. 4). Indien men op een der diamee- 
ters eene absciiTe MQ[ neeme die gelyk 
zy aan MF of FT=J^, zal haare ordi- 
naat aan //^^p of Ifl* gelyk zyq; waar uit 

volgt dat het dubbeld van die diameeters 
ordinaat die door het Brandpunt gaat, ge- 
lyk is aan den parameeter van dezelve , 
eeven gelyk getoond is zulks jdaats te 
lièM>en voor dena8'(§. ftö). 

De parabel is de eenigfte kromme lyn 
in welke deeze waarheid plaats heeft voor 
ésa «s ea voord» diaraeeter te gelyk. 

V. 



64 Inleiding tot db 
V. Grondles^ 

l 44. Zoo men door de uiterjlens U ei 
N van tweeordinaaten MP en NQ,f Fig. i H 
eenefnylyn MN trekt, en dezelve verUngt 
tot zy den diameeter of zyn verlengde in bft 
Jlip R ontmoet i zal altoos AR*==^ AP>^ 
AQ^zyn. 

Betoogingê. 

Men ftelle AR=a, A?=:^ en AQ 
±=:t, daii zal ?R=za^x zyn, eh aQ 
tzza-^t. daar by is (om dat de ^* RPM 
en RQNcQ zyn) RP': RQ^^^PM'i 
(^N" = AP; Afl (J. SP.l* neemende 
de ftelkundige waardyen is R P^ ofa'-f- 
2ax 4^«\- RQ^'ofö^^-2öV+ W;:;:;? 
AP' of o;: AQ^of r; vermeenigVuJdigen*. 
de de uiterftens met elkander*^ al3 meede. 
demiddelfténs, verkrygt tt^naat^2atx 
•rf- txx — aa^ -f- 2a] t a:+^ ^ ^ • beiderzyds? 
2atx wegne^mende w oyerbri^ngen^i 
',. kowt 
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K£ BOEL -Sneeden, Cs 
komt 'er, aat—aaxz=:ttx^txx% of m 
(r— ar) z=txij-x) en dus aar. — txdat is ti 
zeggen AR =:APXAQ; 

I. Gevolg. 

5- 45. ^ Zoo meii veronderfteld , dat de 
tochten MP en NQ eevenwydig aan 
zig zelfs beveegehde, verfchooven wor- 
den toe ^y zig met elkander vereenigen 
in M'F'^j zal de fnylyn NMR in een 
raaklyn M' T veranderen , en de lynen 
AP en AQ^ zullen ieder gelyk worden aan 
AF, maar de eevenreedigheid zal altoos 

blyven; dus zal men AT*=APO<AF'; 
Terkrygen, enbygevoIgAT=i:AP'; waar 
uit volgt , dat de onderraaklyn F^T op 
eene der diameeters genoomen , altoos 
het dubbeld is van de abscifle der ordi* 
naat die uit het raakpunt getoogen is. 
£n dus zal de algemeene fortnula der on- 
derraaklynen (zoo wel voor den as als 
voor eenig ander diameeter) altoos dee* 
ze zyn, PT=:2a?. 

E IL 
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ïl. Gevolg. 

** 5.' 46. Uit dit voordel volgt, dat 
zoo men door het uittillen ^M (Bg. 12.) 
van een ordinaat en dooir de uiterftens 
N, n, en n* van verfcheiden andere or- 
dinaaten Q^N, qn^ j'n'eeoige fny-lyneo 
NM ) n M en n*M trekt, den diameeter 
ontmoetende in de punten R, r, en pi 
zullen de vierkanten dèrlynen AR, Ar^ 
en Ap tot elkander zyn als de produSen 
haarèr absciflen AQ,, Aq en Ap,.ver- 
meenigvtildigt door de beftendige ,AP; 
of eerder,, gelyk die zelve absciflen tot 
elkander zyn (deelende de leeden door 
de beftendige AP die haar gemeen ia)? 
Zoo men dan die lynen AR, Ar en 
Ap ( Onder -fny - lynen {fous feeantes ) ge- 
naamd) op de ordinaaten Q^N, qn 
eng'n'inQ^S, qs^ en ƒ/ overbrengt, 
zal de kromme lyn die door alle d^eze 
punten gaat , (en welke men zoude 
kunnen noemen , de mder-fny lyns-kronh 
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^ lyrij) een parabel zyn, hebbende de 
abscifle AP voor parameeter. 

IIL GbVolö. 

^. 47. Deeze waarheid zoude tio^ 
plaats hebben wanneer de fnylyndendia* 
ineeter binnen de parabel ontmoette, 
{Ftg. II.) het geene altoos gebeurt^ 
wanneer de ordinaat QN aan de andere 
kant van den diameeter in QN genoo* 
ïnen is. '^ 

De betoogiiig bier van is de zelvde als 
die van de Grondles, 

VI. GRONDLÈSf 

5. 48. Indien men in een Parabel-ftuk 
(Jegmènt parabolfque) (Fig. 13.) een drie- 
boek M Am befchryft , Jiaande met de top A 
in den oor/pronk des diameeters^ die door hef 
midden van de grondlyn Mm gaat : zatUeeze 
driehoek MAm de grootjle zyn van alle de 
driehoeken die men in dat Parabel -Jiuk kan 

hefcbryveni 

E 2 Bs- 
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Betooginge. 

Zoo *er door het ftip A een raaklyn 
AL^ getoogen word, zal dezelve eeven- 
wydig zyn aan de ordinaat MPm (5 34O 
dus zuilen alle de andere flippen der 
kromme lyn beneeden die raaklya 
vallen: waar uic blykc, dat de AM Am 
de grootften is die 'er befchreeven kan 
worden in het gegeeve parabelfFuk. 

D. T. B. W. 

I. Gevolg* 

J. 49. Hier volgt uit, dat zoo men 
in de overige parabel - flukken ANM, 
en Anm de grootften driehoekenwil he- 
fchryven, men de peezen AM en Am 
jn twee moeten deelen in de ftippen 
F ^nf en door die middens de diamee- 
ters F.N en ƒ« trekken, als meede in elk 
der parabel-ftukken de rechte lynenAN, 
enNM, Aw en ;wf2,tot aan de oorfpronk 
en N en n van die getoogen diameeters» 

il 



IL Gevolg. 

5. 50. De driehoek MPA is het vier- 
voud van den driehoek ANM. Om dit 
te bewyzen , laaten *er de twee rechten 
NQ en FGdoor de punten Nen Feeven- 
wydigaan de ordinaat AP getoogen zyn. 
Dewyl DF eevenwydig is aan AP , en dat 
dezelve door het midden van AM gaat , 
zullen de rechte lynen NQ^ en FG ieder de 
helfc zyn van de ordinaat MP; ten an- 
deren, de absciflen AP en AQ^tot eikan- 
der ftaande gelyk dp vierkanten haarer 
CMrdinaateq (§. 12.) heeft men AP: AQ^ 
z;=:MT: N~Q'=|: r, doordien MP 
het dubbeld is van NQ,; bygevolg, zul- 
hn de twee gelyke Al ANF en MNF te 
faamen gelyk zyn aan den A AFG, wyl 
deezen driehoek met de andere tuf- 
fchen eevenwydige lynen ftaat , en dat de 
bafis AG het dubbeld is van NF (a) , bui- 
ten dat, is het zigtbaar dat de AA PM. 

hec 
(a) Eucl. I; 6, 

E3 
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het viervoud is van de A AFG ; dus 
is ook die AAPM=:4 A-ANM, 
pm dat de A ANM=is A ANF+4 
MNF.^ • ' 

Vn. Grondles, 

'5- 5^* ^^» inffoudvan een Parabel -fluk 
MNAnm (Fig. 13.) is gelyk aan de twee 
derden eens otnfcbreeven Paralehgrams ML 
lm, welke gemaakt is van de dubbelde ordU 
fHK^t MPm , en van de abscijje AP« 

BpTOpoiNGj;? 

Zoo eeven heeft men getoont, dat de 
AANM het vierde deel is van den A 
AMP; op de zelfde wys zal het» bok 
blyken , dat de fom van de grootfte A*! 
MRN en NrA , ieder gelyk zyn aan het 
vierde deel der AANM. Dus kan men 
de oppervlakte van het Parabel-ftuk be- 
fchouwen , als gedeelt zynde in een on- 
oneindig aantal foortgelyke driehoeken, 
alle afneemende in de reeden van 4 tot 
i; ZQO men dan de oppervlakte van 
(len A AMP field te zyn=:i jzal den in- 
■ ' boud, 



I 



Bood - vinding (jnadratitre ) ; :dei Paija'bcU 
ftuks MNA«m afhangea .yaïi.de verf» 
gaadering der tot in ^t ^oneindige af- 
klimmende meetkundige reeks, ï: J: /g:^ 
enz : welke fom gevonden word door de 
formuta S=;i=^ ( * ) maakende a=;zi en b 

(♦) Het is eene bekende zaak dat de fom ee- 
her Progres gelyk is aan ag-'a (Hellende k ge- 

lyk aan de eerde term, fe:i=aan de tweede, ?== 
aan de reedenen n=:ajin 't getal der termen. (Zie 
Maclaurin Mgebre $. 209. /• ^^rt. ) J)e laatfto 
term van een afloopend Progres , oneindig 
klein zynde, (door dien de termen in eene on- 
eindige meenigte zyn , zal q die een breuk is , 
een oneindige groote noemer hebben; en duikan 
f» =0 gefteld worden; ditnuzynde, is aq» ook 

=:o^ en de waardy ag — ^ verandert in— ; maar 

f=z aan de reedai zyhde, en 6=aan de tweede 

b 
term, zoo is aq=b of 5^ ~j deeze waardy nu 

^^ z;z Zift z::z Zi 
Voor q gefteld wordende, is g.j "^ fc-i iM 

a a- 

'=-T^ z=i— gelyk aan de fom der progrq», 
&— ö a-h f 

teven als by den Schr yver. 

E4 
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t=z\ , is S=4; of het Parabel - ftukANMP 
c=4 van den A AMP , gelyk aan f van het 
Paralelogram ALMP (b); en verdubbe- 
lende beiderzyds is het Parabel -ftuk 
MN Anm—^ nMLlm. 

a T. B. W 

Gevolg. 

$. 52, 'D\xs is het h^lve Par abolifch aan* 
vul/el ANML (complement parabolique) ge- 
lyk aan | van het D A LMP; dewyl het 
Parabel - ftuk ANMP het f van dap zelvde 
D ALMP is. 

Aanmerringe. 

5- 53* Uit al het tot nu toe gezegde 
volgt, dat de Parabels eigenfchappen aU 
toos de zelvde blyven,het'zy men deeze 
kromme lyn of met betrekking tot haa- 
. ren as , of met betrekking tot haaren dia* 
meeter befchquwe. Dus kan men zig eeij 
parabel welke flegts op een haarers dia- 
meeters betrekking heeft , verbeelde als of 
lY uit een andere met haarer as betrek- 
ke- 
(»)i;ud. XXXXI: I. 



^-^ 
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kelyken parabel voortkwam, die de zei v- 
de paratneecer had , en waar van alle de 
ordinaaten opdeezennuin di^m^eter ver- 
anderden as, gelykelyk zoude geboogen 
zyn. 

De verdere meenigviildige en weetens- 
waardige Eigenfchappen deezer kromme 
lyn Iaat het beftek van 't werk niet toe, 
hier by te voegen. 

Het voomaamft gebruik van de Parabel, is 
desfelfs toepafling op de gefmeeten Lighaar 
men , wel^e in hunnen vlugjt deeze kromme lyn 
befchryven. Zy word gebruikt in de Gefcbutkun- 
de (jirtillerie)j en in de Sterrekunde (^Aftrth- 
fiomte ). Den vermaarde Ntf«7ton is de eerden ge- 
weeft die den loop der Come^ten door middel 
van de parabel bercekend heeft , om dat 4io 
Lighaamen zeer lange uitgeftrekte elipfen befchry- 
ven, die niet veel van een parabel verfchillen. 
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DERDE HOOFTDEEL. 

Van de Eigenjchappen der EUps of Lang* 

rond, als op een vlak befcbreeven 

zynde befchouwt. 

B£PAALIN6£ VAN DEBZB KROMME LYÏT» 

5* 54- Gègeeven zyhde een bepaalde réch- 
te lyn Aa (Fig. 14. ) öp eèn Vlak , en twee 
punten T en(op dezelve , Jlaande beide even- 
wydigvan de uiterften dergegepvene M^danis 
de Elipszoodaanig een kromme lyn j dat defom 
FM-f-f M der af [landen van een iegelykpunt 
M op dezelve genoomen , tot de punten F en 
f, (welke wy Focus-fen of Brandpunten 
zullen noemen) altoos gelyk zyn aan de gegeeve 
bepaalde rechte lyn Aa ; welke lyn Aa den 
grooten As van de elips genaamd word. 

Gevolg. 

5 SS^ Uit deezeBepaalinge volgt, dat 
jnen gemakkelyk de Elips door eene ge- 

ftaa^- 



Eeexïel-'Sneebek^ ff 

ftaadige voortgang kan befchryveh heg* 
tjgnde in de Brandpunten F en /de uiterf* 
tens van een aan den as Aa, gelykeii 
draad ; en deeze draad altoos gefpannen 
of geftrekt houdende door middel van 
een grift M , doet men deeze grift voort 
gaan van A tot a , zoo wel booven als 
beneeden den as Aa. Het is nog klaar<^ 
blykelyk, dat de uiterftens vanden as Aa, 
aan de kromme lyn aanftooten, want 
wanneer de befchryvende grift M ge- 
koomen zal zyn in de punten A of a, 
is altoos AF + A/, of aF-fa ƒ= 
Aa. Enverder , dat deeze kromme 
lyn in een cirkel verandert , wanneer 
de affland der Brandpunten gelyk word 
aan nul ; want in dat geval zyn alle dé 
afftanden FM gelyk aan elkander , en 
gelyk aan de helft van den as Aa. 

Bepaalingen. 

§. 56. Ten i^ worden de uiterftens 
Aen avan den as Aa, de Kruynenvan die 
kromme lyn genoemd. Ten 2^^ het punt 

C 
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C midden van den as A^ , is het middelpunt 
vandeelips. Ten 3^^ De rechte lyn BC*, 
welke X is op den grooten as in het mid- 
delpunt C eix aan beide zyden B en * 
door de kromme lyn bepaald word , is de 
Kleine of Tmeden-As. Ten 44- is een ie- 
gelyke rechte MP of MQ_, getoogen uit 
eenig punt M van de kromme lyn lood- 
recht tot een der as-fen , een Ordinaat 
aan dien as tot welken zy getoogen 
is. Ten 6^^ word in 't algemeen aan 
de ordinaaten en haare eigen absciffen 
de naam van me f de- ordinaaten {co - ordm- 
w^w) gegeeven. En eindelyk ten 7-'^ 
word de derde eevenreedige aan detviree- 
aflen, de Par^^meeter genoemd van dien 
as, welke de eeffte term der eevenre^* 
digheid uitmaaktt 

Aanmerkinge. 



5- 57* Wy zullen in *t vervolg van 
dit Hoofdeel den eerden as Aa altoos::^:: 
ftellen aan 2a; den tweede 5fczz=2A; den 
affland Ff der Brandpunten =1 2c; den 

para* 
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parameecer van den grooten as=:2pt ^Q 

iiQ van den kleinen =2^; den eerden 

word bepaald door deeze eevenreedig- 

heid, 2a t 2fc=r:26: 2/>, en den tweede 

door deeze, 2b: 2a==:2a: 2«; waar uk 

volgt dat de parameeters van den halve 

grooten , en van den halve kleinen as , 

gelyk zyn aan p en tf. Wy zullen op de 

zelvde wyze de' onbepaalde CPr=ftelIen 

aan x, en PM=}. Dus zal de abscifie 

AP gelyTc zyn aan a^x , en de ander aP 

n=a — X , wanneer het punt P tuflchen 

C en a valt, en in teegendeel zal APnr . 

zyn aan a—Xy en aPmö+^j wanneer 

het punt P aan de andere zyde tuflchen 

C en A valt. In deeze (lellinge dat den 

oorfpronk van x in het punt C is, 

kan men ook dat punt C aanzien als 

de oorfpronk der absciflen ; en zoo 

men zXsfiellige (po^fwj) absciflen neemt, 

die CF of X , welke naar het punt a 

genoomen worden, zullen de andere ab$* 

ciflen welke tuflchen deeze fl:ippenCen A 

vallen , ontkennende ( negatives) zyn. , Men 

moet ook wel aanmerken dat in deeze 

ftel- 
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(telling 9 de. ordidaafen PM vat) dieil 
grapten as , gelyk zyn aan de abs» 
ciflen CQ^, van den kleinen ; en op de 
zelvde wyze dat de absciflen CP van den 
groocen as gelyk zyn aan de ordinaaten 
QM op den kleinen ; en omgekeert. 
Dikwyl ook zullen wy de oorfprdlikeii 
der absciflen in de kruinen A of a nee- 
men; en indien men in dat geval ^ een 
der abscifl^en ARi=(leld aan o; , zal de 
andere a?=:zyn aan 2a — x. In 't alge- 
meen kan een eigelyk vafl: punt . op bet 
vlak van de kromme lyn genoomen , aan- 
gezien worden als den oorfpronk der 
absciflen ; maar het was natuurlyk dezel- 
ve in dit geval te bepaalen of in het mid- 
. del- punt, of in een der kruinen , om dat 
deeze punten de aanmerkelykfle zyn , en 
dat zy ook meer gemak in de bereeke- 
ningen geeven. 

Eerste Grondles^ 

5. 58. De halve kleine as BC (Fig. 14.) 
iV midden - eevenreedige tujjcben de afjianden 

AF 
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AF en aF, van een Brandpunt F tot de m^ 
terjlens hm^% vvn den gtooten as. 

Betooginge* 

Dewyl CF of Cfi=: is aan c, en CA of 
Ca=ai zal AF=zyn aan a—c en aF=±i 
ar\-ci men moet dan betoogen dat, a-c: 
h==bi a^c; of, dat A^r=is a^^-r*. 

Door de Saamenftelling is Br x ophec 
midden van F/, en het punt B is in dea 
omtrek der elips; by gevolg zyn de rech- 
ten BF en B/ uit de brandpunten F en ƒ 
getoogen aan elkander gelyk, en ieder 
de helft van den grooten su Aa; dus Bf 
r — -/g ; dit gefteld zynde heeft men (om 
dat de A BC/ rechthoekig is, ) BC^=:, 
B/"— ^\ en ftellende de analytifche 
•waardyen in plaats , is*^=a^ — c'i waar 
uit voortvloeid, a-c: bc=Jj: o-f-^» 

D. T. B. W. 



II. Grono- 



(3 Inleiding tot ds 
IL Grondles* 

5. 59. Het vierkant P M* (Fig. 14..) van 
gen iegelyke ordinaat PM aan den grooten 
ês A2L,Jiaat tot den rechtboek APXaP der abs' 
giffen AP en aP ; gelyk het vierkant CB' der 
halven kleinen as CB , ftaat tot bet vierkant 

C A van den baken grooten as CA: of 't geen 
op 't zelvde uitkomt , men zal voor iedere or- 
dinaat PM deeze eevennedfgheid hebben, 
Y: a'— x'=b\- d,\ 

Betoogince. 

,: Laaten van het punt M, uiterfte der 
ordinaat PM , getoogen zyn de lynea 
MF en M/ tot in de brandpunten F en^ 
uit d^t zelvde punt M befchryft met de 
ftraal MF, een cirkel-boog DFGK wel- 
ke, den grootenr as Aa in twee punten 
fnyden zal, naamentlyk in F en in G,en 
de verlengde M/ ook, in de punten D 
enK. Door een eigenfchap der clips, heeft 

men 
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men /M4-MFz=2tf (J. 54.) by gevolg 
'öok /M-fMD of /D=2a. Zoo meh 
dan deeze lyn /D ih twee deelt in L^ heeft 
inen/L ofLP— /i; waaf uit volgt dat 
/K=is aan 2 LM j want fÉ. isz==fD ot 
wel 2LD— 2MD, en LMziriaan LEJ— 
Mt). Op de zelvde maniere kan inen bé- 
wyzen dat /G=3is aan 2CP of 2x; want 
/G=/F^FG=2CF-2FP, enCP= 
CF-FP. t)it gefteld zynde heefe men 
nog deéze eéVenreedigheid ( om dat ƒ Ö 
èh /F beide %-Iynen zyn) /D 2d: 
/G öf 2*=:/F of 2c: /K of 2LM=!:± 

— ( i ), en deelendé ille de termtn door 2^ 
ai «2=1 c 2 ^; neeftiende de fom en het 
verfcbil der antecedenten (of voorgaan* ^ 
de ternien in beide de Reedend die de 
eevenreedigheid uitmaaken ) en der cott^ 
fequenten (of volgende termen in beide! 
dé Reedens) zkl men deeze volgende ee* 
Venrecdigheeden verkrygen (d)é 

ai X 

(k)Eücl.3iKXVI:3* (i^)Êucl;XVIIi:enXVJJi 
F 
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; €Q doeode fiog 

eene faainenftelling voor de eetfte of 
een dcelinge voor de tweede (e) zalmen 

verkrygen * . . 

a:a-\-x==ar{-c: a+c+x-f ^=/M4-yP7 

a : a—x=êr—c : «— <:— a^-|-^==ƒ M— /p5 
▼ant/M ist=:FLofa-f LMof^l 

«n ƒ P is=FCofc+CPof «J ^'" 
roeenigvuldigende dan deeze twee Uatjle 
«evenreedigbeeden met elkander is a'; «* 
~sh=a'-c': C/M-t-/P)X(/M-/P;= 
ƒ M -/P'=P M% (welke waardymen 
ook verkrygt door den rechthoekigen A 
/MP) fleHende, dan voora'-c' de waa^ 
^•dy fc' (5- 58. ) , en ƒ voor Fm% is ƒ: 

D. T. B. W. 

Eers- 

f e) Eucl. XVII, en XVIII. j. 
(f) Eud. XVU, en IV: 5. Ck)r<ii. 



L Getolö* 

$é 6ó. Hier ak volgt dat de vlerkail- 
ten der ordioaaten aati den groeten as tot 
elkander ftaan gelyk de produüen^ liBstet 
eigen ahsciffen (g) ^ wyl dt Re^éhn^m 
f mt4t-!x? altoos gelyk is aan dis be- 
fiendige Retden Van t^ tot a^\ dat is te 
xeggen> dat., indien PM en Qf» cnreëor^ 
diaaaeen vu dien as zyn , hebbetK^e töt 
abidflfen AP, 4P; en AQ^, «Q.; is 

altoosPM": Q^w'-zziAPXaPj AÖ 
IL GfivoLe, 

$. (Si. Uit deeze èeVenfeedigbeid ƒ * 
d'—x'tizzhr: o" kan de vergelyking jy'sEa 

** — jr » of (a'^x!') ^ afgeleid worden ^ 

welke alle de eigenfchappen der meede 
ordinaaten aan den grooten as van 

d« 

(a)Eucl,Xl: 5, 

Fa 
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de elips op een algemeene wyze befluit J 
veronderftèlleode (gelyk .hier gedaan 
word ) dat de oorfpronk van x in het 
middelpunt G is. Zoo in deeze yérgély- 
king x:=:z:o gefield word, heeft xneny^ 
s=^ , of y= Hh * ; waar uit volgt dat de 
prdinaat fiC welke door het middel-punt 
Cgaat, het zy booven^ het zy benee- 
4en den grooten as, altoos gelyk is aan 
den kleinen as. Zoo men x:=&dd +,a^ it 
yzrzoy.wéike aantoont dat de eHps haar 
grooten as aan de twee uitetflens derzel* 
ver fnjrd. Indien men:r=zi:fl:eld tezyn aan 

tende voor ^-(rVde waardy i*(5. 58. )J 

.tol 

dus y =:+_—. De eevenreedigheid van 

den halve parameeter van den groe- 
ten as, a: bzx-b: p (J. 57.) zyndej 

volgt dat die halve parameeter p=: is -^' 

Dus is de dubbelde ordinaat op den 
grooten as die door een der Brandpunten 
^aat, gelyk aan den Parameeter van den 
grooten as. 

lil 
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III* Gevolg. 

$. 62. Uit de eevenreedigheid dic de 
paranieeter geefc, (naamenciyka/ b=zz 
b: p,)haaltmena^: V:=:a: p^ (f)oïb^ 
a':=zp: aXg); zoo men dan in de ver*: 

gelyking y^^r: (a*-r«0 ^ deeze Reeden 

van b^ tot a"* fteld, yerandj^rt dezelve in 

yfcsitfH^—; aan w^lke gelykheid de? 

naam van Parsmeeters-vergelyking ge- 
geeven word. Zy kan dienen om door 
de bereekeni^g (cakul) alle de punten^ 
van de ^lips te vinden, eevèa als meo 
door 4e vergelyking dQr alT^n doet, 

III. Grondles. 

5. 63. Het Vierkant MQ* ü^w ^^« fV^^- 
lyh ordinaat MQ^ aan (/^n kleinen as Bb ; 
yïdaf tot den rechthoek BQXb(^o/ CB' — ^ 

Cl^ J^r abscijjinhq, en hC^; gelyk bet 

vier* 
(ƒ) Wanneer drie grootheeden geduurig eeven- 
reeaig zyn is de eerfte tot de derde gelyk het 
vierkant van de eerfte tot het vierkant van 
de tweede Eud. Di f Vf j, HnV X ^. 
k (g')Eucl.lV,-5. CorQl. 

F 3 
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vierhmt C h* vaHden halven gtooten as CA 
fidat m let vierkant Cti' van den bahen klei- 
nnasCBi.ofbet geen op bet xelve tdfimtt 
men zal voor iedere ordinaat MQjieeze eevetk 
retdigbeid bebben x^: b?-^yci=a%' b». 

Bètqqginge, 
Zoo men uk 4e vergeïyking f=^—. 

~~- de waardjr yan »* Imlt, is ff:=^ 
(i«-_y»)ij. , waar uit deeze eevenree- 
4igheïdvoortl?orat, »»ofM^': i?— y» ©f 

of C B\ of welf*: 4^-^=— fl»; i», 

O. T, S. W. 
I, G5V0I.G, 
5- 64. Dus zyn de Vierkanten der 
•rdinaaten aan den kleinen as ook tot 
alkander gelyk de produSen haarer abs. 
ciiren,want de Reeden van het vierkant 
eener ordinaattot het ^rotü»^ haarer abscif- 
fen , is altoos gelyk aan de beftendige Ree, 
ffeij die 'er tuflchen de vierkanten van den 
t^alv^n grgoten en v^q den kleÜMQ as is. 

II. 
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f' 

II. GEvota 

5. 6S' üit de eevenrecdigbeid b: a 
:z= a: ir ( gegeeven om de paramee- 
ter vati den kleinen as te bepaalen $• 57' ) 
Jcomt deeze, *"■: (f=ib: «of«'; b-zj=s 
Tt: b; maar een iegelyke ordinaat QM 
aan den kiemen as geeft deeze, eeven- 
reediglieid, s". b'—f^cf-.V; dus is 
ook (Jfe) s": b'—f=^7e: b, waar uit men 
de vergelyking des paramecters van den 

kleinen as verkrygt, zynde a':r=:?rft p 

.welke yergelyking tneede dienen kan om 
die kromme lyn te befchryven. 

. UI. Gevolg, 

5. 66. Mm heeft (§. 62.} gevonden 
dat de parameeters vergelyking van 
een iegelyke ordinaat PM aan den groo- 

ten as, deeze is, y^=zap-—y wa^ uit 

volgt, dat het vierkant van zoo een or- 

. di- 

(i) Eucl. XI: 5. 

F4 



^ Inleiding tot b^ 
dinaat gelyk is aan den rechthoek vai| 
den halven giroqten a;, doqr zyn pars^- 
meeter p , min een diergelyke recht- 

hoek ^ door Je grootheid ^^aange wee- 
gen ; want het is zichtbaar dat men dee? 
xe ee venreedigheid heeft a : p=zx : ^ , by 

gevolg Zyn de zyden ;»? en ^ van deu 

^echthpek^ eeve^ireedig a^n die a en ^ 

van den rechthoek (ip, en du^zyndie, 
\)eide rechthoeken gelykvormig (/). De; 
zelvde reedeneeringe heeft meede plaats 
voor de ordinaaten aan den t^veedeq as , 

y;iet vergelyking x'zzzyrb—— ook opd^' 
^elve.wyze te faamen gefteld is, 

I. Vraagstuk. 

5. Éi/. Gegeeven zynde e^e Elips AlVf^ 
^Fig. 15.) ^» ^^^'^ Brandpunten, F en f; 
door een gegeeven punt M aan die kromme 
lyn een raaklyn MT te trekken. 

(OEucl, Def. 1:6. 



Oplossing ^n Betooginge* 

Trekt uit de twee Brandpqnt^n F en ƒ 
4e rechten FM en ƒ M faamen koomen- 
de in h^t punt M; uit het zelve pui)( 
M als Centrum beffhj-yft met dp An^ 
MFecn Cirkel -boog, welke de verleng- 
de ƒ M fnydet) zal in een punt D; voegt 
de punten F en D te faamen door de 
rechte FD, fnyd FD in twee in het 
punt E; en trekt laaftelyk, door dat punt 
E, en het gegeeven punt M , eene rechte 
lyn TEMm w^elkö de gevraagde raaklyii 
weezen zal. Om zig 'er van te oovertüi- 
gen,zal het alleen noodig zyn te bewy» 
^Tiy dat, van de geheele rechte TEMwi 
het eepige flip M, ^m de kromnje lyn 
raakt. 

Door de njamenftelling ij ME ^ op 
het midden van FD , by gevoljg gaat die 
lyn door ^Ue de pevenwydige puqteq 
yan F en D ; zoo men dan van eenig an- 
der ftip m in die zelvde ME, drie rechte 
lynen mf mF en wD trok , zoude «iFra 
F 5 wD. 
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^ «D zyn;voegende beiderzyds de rechte mf 
by , heeft men m/+ mFrrrm 0+ mf::;=:z 
ƒ D,maar /mD een A zynde is wf-f-mD 
> /D (/) en die ƒ Dis = aan den groo- 
ten as Aa, dus is ook m/+ mF> Aa; 
waar uit klaarblykelyk volgt dat het puac 
m niet aan de clips zy n kan , volgens $. 54^ 

D. T. B. W^ 
I. Gevolo. 

S* 68. 't Gevolg hier van is, dat de 
faaklyn EM. nret de lynen MF en Mf 
aan de zei vdezyde,gelyke hoeken maakt; 
dat is VFMEr=V/Mtf. Want VfMe U 
rrrVDME (m); en VEMI>=:EMF. (0) 
omldat MD=:ïs MF; EDrmEF en ME 
gemeen. Zoo dan een der Brandpunten 
als F, een verlicht punt was, zouden de 
ftraalen uit dit punt koomende en wee- 
dergekaats wordende op den omtrek van 

de 

(O EhcI. XX; I. (f») E«cl XVj U 
(0) Eucl. VIII: I. 
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cledips, allen door het andere Brand- 
pant ƒ gaan. Deeze eigenfcbap heeft ook 
plaats in de Cirkel , gelyk bereids in de 
eerfb Grondbeginzden geleerd is. 

IL Gevolg, 

5. 69, Nog volgt hier uit , dat indien 
men door het middelpunt C tot aan E 
(midden van FD) een rechte CE trekt, 
en uit datzelvde punt Cnog eene andere 
CH, eevenwydig aan de raaklyn EM; 
de lyn EC of MH gelyk zal zyn aan de 
belft van den grooten as Aa : want de 
rechte lynen ff en FD, beide gedeelt zyn- 
de in twee (de eene in het punt Cen de 
ander in E) zullen de beiden Af CFE 
en /FD <^ zyn; dus heeft men CF: 
CE— /F- /D; («) de lyn CF is de helft 
van F ƒ dus is CE ook de helft van ƒ D (r)} 
maar CE is=MH (* ; , dus MH=zlfD, 

en 

(q) Eucl. H: 6. (f) Eucl, XIV; 5t 
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en/Dis==:Aa; by gevolg is MH ook der. 
helft van dep groptep as Aa. 

III. Gevolg. 

J. 70. Hef is gemalfkelyk te zien» 
dat deeze faamenftelling ook plaats zoude 
hebben , in gevalle 'er gevraagd wierd 
pm door eep gegeeven punp buiten de 
clip's^^^ kromme lyn een raaklyna» 
te trekken. Ten dien einde trekt uit het 
gegeeven punt m tot in de beide Brand- 
punten F en ƒ de lynen w F en fnf; met 
een van deeze, naamentiyk met tnF als 
ftraal befchryft uit het middelpunt m een 
Cirkelrboog naar den kant van D; be- 
fchryft vervolgens uit bet Brandpunt met 
de ftraal ƒ D=flA een anderen cirkel- 
bpogfnydende den eerften, in het punt 
D,tot welk punt D de rechte lyn FD uit 
het brandpunt F getoogen moet worden; 
trekt eindelyk door *t gegeeven -punt w 
en door E (midden ran DF) de rechte lyn 
wE; , welke de lyn D/ in het punt M ftiy- 
denzal,en deelipsiadat zelvdepttnt a?n- 

raa^^ 



faaken. Deezefaamenftelling brengt haard 
betooging zelvis tn^edé. ' 

Bepaalinoen. 

5. 71. Ten i! Wanneet 'er uit het raak^ 
punt M van de raaklyn M T een lyn 
MR getoogèn word, 1 op die zelvdö 
raaklyn den grooten as Aa in het puntR 
ontmoetende , word die de Loodttchté of 
Loodlyne ( Normale ) van die raaklyn ge* 
noemd. Ten 2^ Is het deel RP van dea 
grooten zs, tuflbhen de punten R en P 
begreepen, de OHder-loodlyne (Sou^norma^ 
Ie). Ten 3?* Dat deel MT van de raak* 
lyn tuftchen het raakpunt M en het puilt 
T begreepen , ( daar de verlengde groo* 
te as /lA die lyn MT ontmoet) word 
de bepaalde raaklyn genoemd. Ëindelyk 
ten 44® Geeft rnen den naam van Onder^ 
raaklyn aan dat deel van den verlengde 
grooten as , welke tuflclhen het punt 
P van de wdinaat PM (die doör het 
punt M gaat) en het punt T (daar de 
raaklyn den verlengde grooten as ont* 
móet) begreepen is. 

IL 



-f :^ 
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II. VaaagstüIê. 

$. 72. ^ön/ gewaagt de Jnalytifck 
voêordy van de onder loodl^ne FR. (Fig> iS)' 

Oplossing. 

De rechte lynen MR en FD ieder l 
ftaande op dé raaklyn MT, (door dö 
laainenftelüiig) zyö eevenwydig aan d* 
kander ,daszyn de A', fFD en ƒ B.M fru 
en fD ©f 2tf: f F of zc=:fM. of tf + 
^ (J. 59.): /R=:^^-Indienmen 
van /P=f+ar, het deel /R weg- 
neemd, is/P^/R=3RP=*!^^ 

= ^-^^1^. en A' voor a^'-c' (J. 58.) 
gefteld zynde,. is RP=r-*l* = ?-^ ) 

gebruik maakende van den parameeter 
Van de groeten as ( J. 57. ). 

D. T. D. W. 
I. Gt* 



I. Gevolg. 

J. 73. üitdevergelykingRPsri: ^Ïj5t 

haald men deeze eevenreediheid a^\ i* 
z=a;: RP, oi'Ohx "CB' — CP: RP; 
waar uit volgt dat de abscifle CP altooa 
grooter is als de onderloodlyne RP (g), 
zoo lang CA grooter is als CB; en dus 
kan het flip R in dat geval nooit in *c 
middelpunt C vallen. In teegendeel wan- 
neer de beiden aflen gelyk aan elkander 
zyn (eeven als in de cirkel) is C Pizza 
RP, en by gevolg moeten de lynen die 
i op de raaklyn in M zyn, allen door het 
middelpunt C gaan. (gelyk betoogt is iö 
Eucl. 16^^ Foorjiel van het 3? Boek)^ 

II.- Gevolg. 

« 

5, 74. Wanneer x==:a gefteld word, 

zal de waardy ~ in — =3 p veranderenj 

waar 
ig) Eud. XIV.' 5. 
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waar uit volgt, dat wanneer het ftip P 
op het flip A Valt , de oiiderloodlyne ge^ 
lyk is aan den parameeter van den hal- 
ven grooten as,en by gevolg is de krom- 
te van de elips in dat punt eeyen eens 
ais die van een cirkel , wier firaal aan 
dien zelvde parameeter gelyk is, Wy zui- 
len in *t vervolg aantoonen op wat wyzé 
de kromte van den omtrek eener elipi 
in eén gegeevên punt bepaald ksttl wof- 
deii. 

II. VRAAGSTÜlCr 

§• 75* ff^o^^ gevraagd de analytifcbé 
vaaardy van ie onder ^raaklyn PT^ (Fiéf* 

Oplossino. 

• 

jbe A RlVlT rechthoekig zynde in Ü 
(door de faamenftelling) en de rechtrf 
lyn PM eene X getoogen uit den top van 
den rechten hoek op de grondiyn$ zoo ii 

RP: 



RP:PM=PM:PT (A);en dusPTsa 

10 b^x ^~^ 

b.T.D.W. 

t. GEVÖLGi 

$. 76. Üic de vergel yking 1? T ±=z, 
, haald men deeze eevenreedig^ 



>x* 



heid CPof *: AP of a—x^=za?ó[a-^ 
^: PT, dus is (faamenftellende) (i) CP 
öf x: CP+APof ö=±:öPof ü'-^x: d? 
+PT of AC+CT =r fl+ CT i vermeè. 
nigvuldigende de uiterftens met elkan- 
der, als meede de liiiddelfteils zal öi-j-aJ. 
XCTz=:a'''^ax zyn; waar uit verkree- 
gen ^oird (doende bëiderzydsde gemee- 
Èe aic weg en deelehdé door i;) CTzzr^ 

— > men zoude óök die zelvde waardy 

voor CT verkrygen, wanneer A gevoegd 

wierd 

■(i) Eucl. VIII; 6. (O Eucl. XVIII: 5* 
G 
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vkrd tol de wa^rc)y van PT; dus heeh 

men nog deeze eevenreedigh^d CP oix: 
CAofazEzzCKoU: CT. v 

II. Gevolg. 

5. 77. Deeze laatfte eevenreedigheid 
word gebruikt , om een raaktyn aan de 
elips door middel van den as te trekken , 
wanneer de brandpunten niet bekend 
ayiu Ten dieneinde zal *er van het ftip 
M dooc welk de raaklyn moet gaan , de 
ordinaat MP tot den as getoogea war* 
den , wier abscifle CF is; vervoJgenj^ 
zal mea een derde ecvenreedige C T toe 
die abscifTe en den halven as neemen (i^)^ 
door het uiterfte T van die gevonde lyn 
CTen door het flip M zal men eenerech- 
te MT trekken welke de gevraagde 
raaklyn in het ftip M weezen zal ^ dewyl 
CP: CA=::CA: CTis. 

(*) Eucl. XI: 6. 

in. 
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III. Gevolg. 



't- 



§. 78. Zoo van CT=~-, de lynCA 
=a a%etoogen vord, heeft men AT 

""^ X X X f 

wa(ar uit nog deeze eevenreedigheid 
voortkonit CP of o; : CA of a'==. AP of 

a^x,: AT=^-^=ïl^} wcrkeookdieneÉ 

X 

kan om de raakl;n van een iegelyk ftip 
M te bepaafen. 

IV, Gevolg. 

§. 79. Dewyl de analytifche waar- 
dyen van de lynen RP, PM en PT reeds 
gevonden zyn , zal het niet moeielyk 
weezen die der loodlynen MR, der 
raaklyn MT, en der lynen CR, AR 
of aR en RT te bepaalen. Ten i« geeft 
de rechthoekige ARPM(/)MR:=:^ 

y 

(/)Eucl. XXXXVII: I. 

G 2 
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2« geeft dè rèchthoelfigè AMPT(/) 

(a^-^x^)* en brengende die waardyen tot 

eenen noemer , is MT= ^V ^ 

■ ^^^xH^) Ten 3? indien *er van CP of^ 
X het deel RP of -^weggenoomentirord 
ïal men vinden CRt=.t^^ 2= £l£- 

dewyl (^z=a^—h^ (5-54)- Ten 4! zoo 
men van CA of a ( of wel Ca) de rech- 
te lyn CR aftrekt of by doet, zalmen 
voor AR of ö R deeze waardy vin- 

den — ^ ,— — =: — ^,— . Ten 5! 

wanneer bet deel CR. van CT (of^ 
§. 76.) afgetrokken word bekoomt men 
R T = 2l±^'4=:fÜL' of RT = 



av» 



^4 — c\r 






/ 
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V; Gevolg. . 



$. 80. Indien tnèagebroilcmaakc van 
den parameeter in de zoo eeven gevon- 
den w^rdyen is Ten 1? MR = 

Ten 3«. eR=x- ^J^ of (n-^p) -^• 
Ten 4? AR ofa R =z a^Jc ± ^, óf 
f!±>^H. Eindelyk ten 5*; RT = 

IV. Vraagstuk. ^ 

. 5* 8j[* G^^/i 2jy«rfe rfaf men door het flip 
M (Fig. 15,) een ordinaat MQ^aan den 
kleinen, as Bb getoigen heeft en dat de hod- 
lyne M R verlengt is tot zy ' dien as 
in het flip r ontmoet} word 'er gevroAg^ de 
G 3 ana- 



J 

i 

i 

iqz . IxuziDina TOT de 
analytifcbe waardy der ondgr-hodlyne Q^r^ 
genoomen zynde^ den hkiêen dï Bb. 

OpLOSSI!N6« 

De A« RPM en MQr zyn ^ , («) 
des geeven zy deeze eeveireediglseidBF 

of ^: PM of y=:Q.M of x: Qr of 

^ =:Ty ; gebruikende den parameeter 
V* van den balven kleinenas. 

D. T/D. W- 
: . Gevolg. . 

5 82. Uit deeze waardy van Q/^= 
^, volgt *er, dat de onder- loodlyne aan 

den kleinen as Bi% altoos gevonden kan 
worden door deeze eevenreedigheid b^: 
a'=y: Qr, of CIB^: CA'=:C(^:Qf. 
Dewyl nu C^' altoos kieinör i$ als CA% 
zal de abscifle C<^ ook kleiner zyn dan 

de 

(i»)EucL XXIX: !• 



de onderloodlj ne Qr (n); en by gevolg 
zal het Hip r aiüobs ma ük tyde van het 
middelpunt C vallen daar bet ilip (^ niet 
is. 

Daar by 200 men yzrxb fteld» of het 
geene op*t zelvde uit komt CQ;=CB, 
cad Qr=^4r zytk ^ ' waar uit bJyki , 
dat de kromte van de elips in JB eevea 
zoo is, als die van den omtrek eener 
cirkel, welke door den parameeter jt vto 
den halven kleinen as als.flraal befcbree^ 
ven is. 

V. Vraagstuk. 

. 5- 83' GeflMzynie dat M(^em (^di- 
naat aan dm kleinen as Bb is ^ en diff dt 
tMklyn MTfierkngtwdrd tot zyienwrlettg- 
den kleinen as in bet Jlip t onmqety Viord 
gevraagd te bepaalen de analytifche waardy 
wn demdtr-raaklynK^ op éen kleinen ds gt^ 
tmmn (Fig. 15). 

(«) Eucl, XIV: 5. 

G 4 Op. 
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Oplossing. 



De A" r QMen MQj co en recht- 
hoelfjg «ypde, (*) zoo. is Qj: QMzz:;: 
QIVI; Qr, en ftellende de analytifchp 

^waardyen-^: x:t=:;x; Qfi5=: -^jneer 

taende niivoor «% de waardy (i*-yO 

^gevonden §. 63; heefc Rien(^r=? 

• D. T. D. W, 

I. Gevolg; 

5, 84. Indien de lyn CQ^of y tot Qf of 
^ ^-^ gevoegt word, heeft men CQ+Qj 

è=:Ctz=:;—; welke gel ykhèidweederom 
fpn? e^venreedigheid geeft die meedQ 
dienen kan , om een raaklyn aan de krom- 
me lyn dopT middel' van den kleinen as te 
^^rekken. 

' i*) Eucl. VIII; 6. 



IL Gevolg, 

5. 85- Wanneer de analytifche waar, 
dyen der lynen r^, <^M, en Qf;be- 
kendzyn,zal hét niet moeielyk weezen de 
analytifche waardyen van de raaklyn 
M t en van de loodly ne Mr aan den kleinen 
as tebepaalen, zoo wel afe die der ly- 
mnCr,:Brö(J?ren tu Wy zullen hier 
de wyze niet aantoonen op welke diege-? 
vonden worden , het zy den Beginneren 
genpieg die wa^rdyen zelv5 hier te vin- 
den. 

Eerflelyk, \^Mt=z {j/^a^ y »+^^. fi« y> ) 

Ten2r, Mrrzz ^y'ï^-b*y^+a»y\ 
' Ten3e;,GV=^^--?^ 

Ten 4^. , Brof*rr=*!±:^±^of 

b^ 

P^±c^y b±^^y 

Eindelyk ten 5-. , tr — ^l+^y'^zpl 



¥y 



b'... 



o 5 III. 
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lil. Gevolg* 

$. 86. Zoo meo gebruik wil maaken 
vaa den par^eeter x vao den kleinen 
as, zullen de voorgaande waardyen zya, 
i( ftellende ^ « in plaats van «*) 

Ten i« M» = (f^t<rj'+i*— ft'y-") 

*y 

Ten 2« M r = |^»»'r-try».t.»»y« 

Ten3«<;r=^— y. 

Ten 4». B r of Ar = A + ^Tï- 

Eindelyk ten 5« ïr = ^ — • jf + Ï2= 

ii + r y » — ty ' 
by 

Aanmerkinge. 

§. 87. Alle de bereelceningen die wy 
toe hier toe gedaan hebben om de analy« 

tirche 



tifche waardyen der Jynen RP, PT; 
MR, MT;CR, CT;AR,ATof^R, 
aTy en haaren j;elykfl;andigen aan den 
Hleinen as te te bepaalen, hebben plaats 
in de veronderftelling dat de oorfpron- 
ken der absciflen x in 't middel-punt C 
genoomen zyn. Want zoomen dien oor- 
Ipronk in eenig ander {bp van den as 
gefield had , zouden ''er verfchillende 
uitdrukkingen voor die lynen gevonden 
worden, zonder dat nochtans de eigent- 
lyke waardyen vermindert of vermeer* 
dert zouden zyn. Wy zullen 'er ons hier 
niet langer meede ophouden, te meer, 
om dat in het vyfde Hoofdeel de analy- 
tifche waardyen van alle die lynen , te 
vinden zullen zyn , in de veronderftelling 
dat den oorfpronkder absciüèn in een van 
de kruinen der kromme lyn genoomen 
is. Alle de eigenfchappen die wy w«e- 
gens de elips tot hier toe befchouwt heb-, 
ben, zyn betrekkeJyk tot de asfen van 
die kromme lyn; in het vervolg van dit 
Hoofd-deel zulten wy doen zien ,dat dee- 
zezelvde eigenfchappen ook plaats heb- 
ben 
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ben in die kromme lyn iin betrekkirjg 
van de tneede - Diameeters. Men nofemd 
biameeter van de elips een iegelyke rech- ' 
te lyn welke door het middelpunt gaat 
en weeder^yds door den otptrek van de 
elips bepaald word. Om zoo veel moo- 
gelyk die Kundigheeden aan den Begint' 
n^ren gemakkclyk te maaken, zullen wy 
de èevenreedigheid gebruiken die plaat? 
heeft tuflchen d^eze kromme lyn en een. 
cirkel, welke op den groo^en of op deii 
kleinen as van deelipg befchreeven is , ea 
om in *t vervolg alle moogelyke Syntbetu 
Jche ftrengheid in de Betoogingen te ge*' 
bruiken zullen wy beginnen inet het vol- 
gende voorbewys, 

VOÖRBEWYS. 

5. 88. 7^0 men door de uiterflens P en 
<^(Fig. 16.) van ten lyn P(^, tme reebten 
PM en QN eevenwydig aan elkander 
tffskt , en uit die zehde Jiippen V en Q nog 
twee anderen PR én QS meede eevenwydig aan 
elkander zoo dat zy eevenreedig zyn aan de 

^twee 
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twe voorigeFM en QN, ieder aan ieder; 
zullen de rechten MN en RS , (die door de 
Jlippen M, N ^« R, S getoogen zyn) 
elkander , als tneedê de verlengde lyn PQ^ 
in eén en zehde punt A ontmoeten* 

BetoogiKge, 

Laat ons voor een oogenblik veron- 
derftellen , ds^fs ^ de rechte MN de lyn 
FQ^in het dip A ontmoet , maar dat RS het 
die zelvde PQ in eenig ander flip als B 
doet, zoo is het klaar, dat /er alleen be- 
toogt moet worden dat de flippen A en 
B in elkander fmelten en op een vallen; 
of *t geen op: het zelvde uitkomt, dat 
AP=isaanBP. Dewyl delynenPMen 
QN; PR en QS eevenwydig aan el* 
kander zyn ieder aan ieder zoo zyn 
de A« APM en AQN co , als meede 
deA« BPR enBQS; 
Door de eetflenisAP: AQztrPM; QN(n). . . ,_ 
en door de ftelling . . , PM;QN=PR:Qg, 
■de A» BPQen BQS geeven . . . PR.QS 
.... , . ==^BP; 

(n) Eucl. Def. I. 6," 



t^^ ^'^^'-mm^^^^-'^' - 
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=±BP: BQj bygevolg^AP: A(^BPt BQ(ö) 
cndeelende(p)APtAQrAP=BP:B(i-BP. 
. . . .of AP;P<^BP: PQ; en du* 
AP=BP (q) (om dat de beide emfequen- 
ten PQ^en PQdezelvde zyn j en by ge- 
volg valt het flip B op A. 

D. T. B- W. 

Gevolg. 

5 89. Delyn PQ^naargevaBegenoo- 
iBen zynde , kan zoo klein gefield 
worden als men wil ; by gevoI|g heeft dit 
voof ftel nog plaats , of fchoon dceze lyH 
PQ^oneindig klein was. Hec is niet faiin- 
der klaarbljkeïyk dat de plaatfing deézer 
ïynen PM, <^N^; PR, QS, in bctrek- 
kirïg tot de lyn PQ niet het minfte toe- 
brengt tot de waarheid van dit voorftd ; 
want dezelve hangt alleen af van deeeven- 
wydig en eevenreedigheid dier lynen. 

IV, 

(0) Eucl. XI: 5. (i>> EudL XVII: 5. 
{q) Eucl. XIV: 5. 
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IV. Grondles. 

$. 90. Indm mm en Ciïïkel btfcbryfp^ 
op een der qffen vtm etne geg^roene elipt ^ en 
uit een zeltule ftip van den gemeenen as^eene 
'ordinaat tot de cirkel en tot de elips trekt i 
is iedere ordinaat aan de elips tot de ordi- 
naat aan de cirkel , gelyk de halve as 
die niet aan beiden gemeen is Jiaat tot den 
gemeenen bahen as (Fig* 17). 

Betooginge. 

Zy op dea groeten as Aa eèn crrkeï a 
NDA befthreeven , en alTe de ordinaa- 
ten PM, PM van de elips verlengt toe 
zy de cirkeJ a NDA ontmoeten in de 
punten N en N ; laat 'er op de zelvde 
wyze op den klemeo as B& een cirkel B£ 
itf befchreeven worden, en de ordinaa- 
ten QN, QN aan die cirkel meede ver- 
lengt zyn tot zy de elips ontmoeten in 
de flippen M en M ; dan moet men eerft 
betoogen, dat PM: PN=::CB: CA. 

Ten 
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Ten 2« dat QM: QN=CA: CB.Hiet 
voorens heeff men gezien ($.'59.) dat 
PM'; APXflP="CB'; CA', en de 
dfkel aNDA geeft aPXAP=: PN' (f); 
by gevolg is PM*; Fn[:=zC^': CA* 
(j), en trekkende de Wortels, PM: PN 
— CB: CA. 

D. t. B. W. ten li 

Ten 2^ heeft men ( J. 63.) beweeieii 
dat QN': BC^XiQ^z^^CB'; maar 
door de eigenrchappen van de cirkel 
mEbe ïs BQx&Q=::QN' (r); dus heeft 
men QM\- ON'^^zC A': CF <j) en 
trekkende de wortels .... QM: Q^M^— ^ 
CA: CB. 

^ D.T.B.W. ten 2^ 

* Gevolg* 

5. pï. Hier uit volgt, dat men dé 
ellps befchouwen kan als een cirkel , van 

(r) Ëüd. Xm, <S. (x) Eüd. vir, i. 
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Wier de gelykflandigé ordiiia^ten in eene 
beftendige Reeden verkort of verlengt 
zyn. Wanneer de groote ai van de 
elips meede aan de cirkel gemeen is, 
(dat is te zeggen zoo de cirkel op dien 
as befchreeven is) kan de elips ge- 
noomen worden, als gemaakt zyndedóor 
de verkorte ordinaaten , .vermindert 
zynde in de Reeden die de halve kleine 
as tot den halven grooten heeft. In 
teegendeel wanneer de kleine as aan 
de cirkel en aan de elips gemeen is, 
zyn de ordinaaten van de cirkel in de 
Reeden van den halven kleinen tot dea 
halven grooten as verlengd» 

BEPAALINOENi 

5. 92. Zy gefield dat de cirkel TDAG 
(Fig. 18.) befchreeven is op den groo* 
ten as van de elips, en dat mènin die cir- 
kel twee diameetei-s jO en /L naar ge- 
valle getoogen heeft, zoodaanig dat zy el- 
kander rechthoekig döorfnyden , en door 
de uiterfténs L en G van die diameeters 
H twee 
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twéé lynefi LI en GK ieder loodtécht op 
den és CA, ontmoetende dë eHpa in de 
ftippen 'S en Ë; dan zullen de rechteri 
CF en CE, getoogen nit het middeU 
punt C tot in die ftippen F en E, cover- 
eenftertimende Diaméeters (diamefres cor* 
ftfpondans) genoemd wotden , ten aan- 
zien van de diaméeters Gg en L/ van dé 
cirlcel TDAG ; en die zdVde rechte ly- 
ncn CF en CE zullen ten aanzien van de 
elips twee meed^ - Diaméeters (^Diamètres 
conjugués) weezen. 

5. 93. Op dezelve wyze zoo men 
door eenig flip N op den omtrek van een 
cirkel TDAG, eene ordinaat N Q^ aan 
den diameeter CG trekt , en door de ui- 
terftens N en Qvan die ordinaat de ly- 
nea NS en QR loodrecht op den gemee- 
neh as (waar van de eerfte Q^R de 
elips in het ftip M en de tweede NS den 
diameeter CA in het punt P ontmoet) en 
men door die ftippen M en P een rechte 
lyn MP trekt , zal deeze eene ordinaat 
aan den diameeter CE zyn. De ordinaa- 
ten PM en QN op de zelvde wyze 

in 
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la de cirkel en in de elips bepaald, 
worden otwre^r^emmende ordinêaten {or* 
éonnées conefpondantis) genoemd. 

Gevolg. 

5* 94* Üit deeze Bepaalinge volgt, 
têh i« dat de oovereenftemmende ordi- 
naaten PMenQ^N (Fig. i8.) den ge- 
meenen as /i A in een en zelvde punt O 
fnyden , want Q^R en GK eevenwydig 
aan elkander zynde is Q^R: PR = 
GK: EK(*), eq door een eigenfchap 
%rm de elips is GK : EK=:NS : MS j dus 
ookQR: PR=NS: MS. (tj) dewyl nij 
deeze eevenwydige lynen ook eevenree^» 
dig zyn , zullen de rechte lynen PM en 
QN, die door haare uiterftens getoogen 
zyn, de lyn AC in een en zelvdé 
punt O ontmoeten {Foorb. §• 88). Ten 
a®. volgt nog uit die Bepaalinge dat de 
elipsordinaat PM, eevenwydig is aan den 
diameeter CF j want de lynen CL en 

(*) Ettcl II, «. (ü) Eucl. XI, 5. 

H 2 
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QN ZOO wel eevenwydig zynde akLÏ 
^n N S ^ ( door de faamenftelling ) 
zyn de A". CIL en OSN co ; dus is Cl: 
OS=IL: NS (w); maar door de ei- 
genfchappeti van de elips heeft men I L: 
NSr=IF: MS, dus ook Cl: OS = IFj 
MS (j); waar uit volgt, dat de recht- 
hoekige A» CIFenOSMookco zyn(w), 
en by gevolg de lynen CF en MP eeven- 
wydig aan elkander (^)v 

V. Grondles^ 

S- ^S^r^et vierkant Tml" (% i«.} 
^m eêne (^dinaat FM aan een diarrieetef . 
CE in de eKps, ftaat tot den regthoek EPX 
ePo/ C^'-^'gT' der dbscijjen £P ert 
^^^gelyk Set vierkante F* van den haheh 
meede - diameeterCF Jiaat tot het viefkani 
jCTE* van deri balven diameeterCK op mlkert 
de ahsciffen EP en Pe genoomen zyn. 

(w) Eucl. Def. I, 6. («)-ÉwcLJ£I, s. 

Be- 
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Betoog iNG.k 

DeA! CFL, OMN, en OPqge. 
naakt zynde door de eevenwydige lynen 
CL, QN; CF en PM, zyn co aan el- 
kander, en dus OM: OP=ON: OQ. 
=sCF: CL; by gevolg is (faamenftek 
lende ) 0M+ OP ; O N^r O q==^ C F ; 
CL (b), ofwel MP: NÓ==CF: CL; 
verdubbelende dan deeze eevenreedig- 
heid en dezelve verfchikkende (c) ver- 
krygt men MP' : CF' = NQ.': CEV 
maar door de eigenfchappen Van de 

cirke l is N^*: ^T' == C^ — "^^ : 
CC\ en de A^CqP en CGE ^ zynde 
geeyenCG'— CQ;; 'CG*==C~Ë.' ■■ — - 
C~P': CHÊ* (e)i dewyl nu de reeks 
van gelyké Jieedtns niet afgebrooken 
is l?2efc jnen MT': C£'— "CT* 
=:CF: cr. (ƒ). 

D. T. B. W. 
L Ge- 

6 ) Eud. XVIIJ 5. (c) EuclXV en XVI. 5. 
e) EucUfll, 6. . (ƒ) Eud. XVI en XXII, 5. 
^ K.3 
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h Gevolg^ 

$« p5. Dus zyn de eigenfchappen van 
de ordinaacen aande^ameeters eevende 
zelvde ala die aan de aflen ; zoo men dan 
een der diameeters gelyk field te zyn aan 
2a, zyn meede-diameeter:=:i^i,een ie- 
gelyke absciiTe op den zelven genoomen 
(uic het middelpunt te reekenen )=«, 
haare ordinaat =;=:y, en pr= aan den pa- 
rameeter van dien diameeter op welke 
de absciflen genomen worden , verkrygt 
men altoos deeze eevenreedigheid y: 
u' — x^=zb^: a'zuzp: a; waaruittwee 
vetgelykingen voortkoomen ; de eerf- 
te voor de meede - diameeters is y^-=ii* 

— -^ , en de tweede voor den para- 
meeter is f'=zap — ^-^j welke beiden 

op eene algemeene wy^e aantoonen dat 
de Natuur en eigenfchappen van deelips, 
befchouWt ^ynde, of weegens haareas- 
fen (5- 6i'\ of weegens haare meede- 
diameeters dêzelvde zyn, in, die onder- 

ftel- 



fiellinge , dat , de oorfprenk van de 
absciflen geplaatft is in 'c middel- punt 
van de elips. Zoo men dien oorfpronk 
aan een van de uiterftent der meede- 
diameeters (lelde ^ en een der abscifle 
:;=zxwzSy zoude de andere gelyk zyq aan 
2a—x^en de rechthoek der twee a^fsciflln 
r= 20S— o;"; het welke deeze eevenree- 
dïgheid zoude geeven y*: 2ax^r-x^;;=df^: 
g'zrrzpia; waar uit weederom tw^ nieu- 
we vergely kingen voortkoomen^ y^= 

(2ax--x^) ~^, Qnf:=:=:px—^^i wel- 

ke de natuur van de elips yreeder 
om op eene aigemeene wyze aandur 
den. 

II. Gevolg. 

§.97, Een elips die weegens haare 
meede- diameeters befchouwd is kan.dus 
aangezien worden als of zy deeze d7a* 
meeters vbor asfen had , eii by gevolg 
eeven als of deeze tot elkander neigende 
asfen de elips zoodaanig voorc^ebragt 
, H 4 had- 
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hadden dac alle de ordinaaten een fcbea- 
ven hoek mee elkander maakten.. 

IIL Gevolg* 

5- 98. Om dan een raaklyn MT, aan 
dfe elips te trekken, van welke demeede- 
diameeters CE en CF bekend zyn, be- 
hoeft men alleenlyk dooj- een llip M ^ 
eene ordinaat MP aan een dier diamee- 
ters te trekken , vervolgens een derde 
CT eevenreedig aan CP en CEtezoe- 
kenC/), tn door het uiterfte T, van 
deezé en het flip M een lyn MT te trek- 
ken, welke de gevraagde raakfyn weezen 
zal. Want zoo een raaklyn kan aangezien 
worden als getoogen zynde door de ui- 
terftens van twee ordinaaten die onein- 
dig digt by elkander zyn ; dus zoo lang 
als de ordinaaten de^elvde zyn (welke 
haare neiging tot de lyn waar op de 
absciflen genoomen worden ook mag 
weezen) , zal de raaklyn die absciffe-lyn 
pp den zelvden afftand van het .middel- 

p.nnt 
(f) Eucl. XI: 6. - 



Ebegel^Skeebek. i^i 
punt ontmoeten , volgens het geene ge- 
zegt is (5, 89. )• Dusnteemende altoos 4f 
voor de absciffe CP, zal de onder-raak- 



a'-x» 



lyn PT gelyk 2;yn aan -^ . Eeven zoo 



X 



is het deel van den diameeter, dat be- 
greepen is tuflchen het middelpunt C en 
de ontmoeting T der faaklyn M T=: 

— . In eei^ woord alle de lyien wier be;- 

paalinge niet afhangt van de grootheid 
der hoeken ( dat is te zeggen , waar by 
de grootheid van de hoeken niet in aan- 
merking komt ) zullen altoos de zelvde 
analytifche waardyen hebben , het zy 
de elips befchouwd word weegens de as- 
fen of weegens de meede-diameeters. 
Waar uit volgt, dat de bodlyne, onder- 
loodlyne en de raaklyne, dezelvde waar- 
dyen niet hebben voor de diameeters die 
zy voor de afien hebben , om dat men 
in de bepaalingevan deeze lynen, veron- 
derfteld heeft dat de hoek welke de 
ab^cifie- as met de ordinaaten maakt ^een 
yechten hoek was. 
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IV. Gevolg, 

5. 99. Wanneer de diameeters CG en CL, 
(die meede- diameeters zyn vaji CE en 
CF) een hoek van 45°. met den geraee- 
nen as Aa maaken, zullen de absciflen 
CK en Cl aan elkander gelyk zyn , zoo 
wel als CF en CF. By gevolg zal dan 
de vergelyking van de elips (zynde ƒ=: 

i' ^) veranderen in y'c=za''-x^i wel- 
ke dezelvde is als die van de cirkel (§. 17.) 
Waar uit volgt dat het niet genoeg znl 
weezen j ter bcfluiting dat een kromme 
]yn een cirkel is , wanneer het produêt van 
de absbiflen gelyk is aan het vierkant der 
ordinaat: neen, maar booven dien moe- 
ten de ordinaaten rechte hoeken maaken 
met den abscifTen-as. Daar by volgt nog, 
dat 'er maar twee gelyke meede- diamee- 
ters in een elips weezen kunnen , dewyl 
'er maar twee diameeters in de cirkel 
kunnen getoogen worden die met een 
derde, halve rechte hoeken maaken. 

Het 
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Het is gemakkelyk te zien dat de abscif* 
fe die deeze beiden halve ineede-dia« 
jneeters geeft, gelykis aanCAX/^i. 

VI. Grondles. 

§. 100. Indien men uit de uiterjlens M 
€n N (Fig. 19 ) van tv)ee meede - diamee- 
MS M m ^n Nn tot een anderen diameéter 
CA tuffcben dezelve begreepen^ twee ordi^ 
naaten PM en QN trekt ^ beeft men altoos 
deeze gelykbeid, C~X~C^^=zC^'i of 
CA — CQ^' =;: CT\ 

Betooginge. 

Laat AC=azyn BC=J, CP=rar eil 
CQ=::2 ; en zy getoogen de raaklyn TMt 
bepaald wordende door de meede-dia- 
ineeters CA en CB, in de punten T enf ; 
dan moet*er beweezen worden, dat 2;* 
=:a'— a;% of x*=:ai'—z\ 

De A« TPM en CQN co zynde (5), 

gee- 
(^)Eucl,XXIX:i. 
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geevenTT': CQ;==;5ÏP'; N^, (b) 
en door een eïgenfchap der elips heeft 
men MP'; Nq'==£A*— CP':Fa* 
— CQ' , bygevolgP^r ; CQ; = CA' 
— C P": C A'— C o: (f) en ftellende 
de analytifche waardyen 1 *'~^' _ ) , ' . ^». — 

a»— X* : a' — z' ; vermeenigvuldigende 
de twee eerfte Jeeden door af én deelen- 
de de beiden voorgaande {antecedenten) 
door d'— x' , verandert die eevenreedig- 
held indeezea*— x': z'ar'=i: a* — 2?; 
dus aV=(a'-z*) (a'-«") of z» a» =- 
«♦-a'x'-a^z'-fz'a;''; in welke de ge- 
lyke termen ^eg genoomen, de andere 
overgebragt zynde, en de verdere ge. 
de^t door a* , verandert zy in o' -^^^—^z" 

D. T. Bi. W, 

I. Gevolg. 

§. lor. Wanqeer 'eruit de qiterftens 
M en N van die zelvde meede-diamee- 

ttïS 
(b) Eucl. Def, I: ö. (o) Èud. XI; 5. ' 



ters^ eenige ordinaaten MR en NS op 
den diameeter CB (wiens ineede-diamee* 
ter cAis) getoogen woridén, kan men 
op de zelvde wyze betoogen, dat CS* 
2=:CB'- CR'is, enClR'=i: CH* ■ 

CS\ Zoo men veronderfteld dac de hal- 
ve diameeters CA en CB' beide aflen 
van de elips zyn , zullen de A« CPM ea 
GQN rechthoekig wördeii, en dan öok 
geeveii CM*+"eN'="CA' 4- C^' • 
want door de vergelyking C A^-C P* 
C^' verkrygt menCli' zzr CT'-f 



C Q;; en uit O'^ R'z= CS' heeft 
ihenC B'r^CS'+CR'; tellende deezë 
beide laaiile te faamen is C A^ «4- C JJ* 

.:^ ^TH- CQ^ + C^'4- CR" = 
CF» + P M" +CJ^' +^N" , (ftellen. 
de in plaats van C R* en CS^ hunne waar- 
dyen P M* en"^^ ) maar om dat de A» 
C P M en C Q N rechthoekig zyn ,. 
zoo is C^= Xl'-f PM',en CN^ 
CQ^^CIN' (e), die deeze vergely- 

king 
(O Eucl. XXXXVII: i. 



u. 



'*iB%^ 
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king geevenC^'+CB'=^cB^4-£l5*; 
waar uit volgt , dat de fom der vierkan- 
ten van twee meede-diameeters in de 
etips gelyk is aan de fom der vierkanten 
van de beiden asfen* 

IL Gevolg. 

5. 102. De analytifche waafdyen van 
twee mëede - diameeters zyn nu gemak- 
kelyk te bekoomen ; want het is zicht- 
baar (om dat de ACPM rechthoekig is) 

dat CM' =1^ CiP'of X' + PM' of 
1.2 

(a»— «*) — 15 , en brengende alles tot 

denzelvdennoemerCM'zzr?!^'-»''^!^!^'. 

ZOO men van C A'-f-C B* of <ï*-f-è» de 
grootheid CM' aftrekt, is de reft CN*= 



VII. 



1 
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vil. Grondles. 

§. 103. Ftrdfnderjlellef^ dat 'er indeelips 
twee meede - diameeters CM ^» C N ^zyn 
(Fig. 19.) en nog tiaee andere CA enCB van 
wlke de eene CA tujjcben de beiden eerJleH 
valt f en dat de raaklyn TMc genoegzaam 
verlengt is om door de meede -diameeters CA 
enC& bepaald te kunnen '0>orden y dan is MT 
XMt=CN'. 

Betooginge. 

In het laatfte Voordel is gevonden dat 
CQ^'=a'— «Ms, maarCPXPT^na"* 

^-s^, want (5. 75.) PT is=^^^=^, en 

C?:=x; dus CQ^=CPXPT, daar by 
zyn de A» CQN , PTM en MRr ^ ; (ƒ ) 
by gevolg MT; T P=i:CN ; C (^ en Mt : 
MR of CP=CN: CQ^; (g) vermee- 
Bigvuldigende dan deeze eevenreedlg* 

hec- 

. (ƒ ) Eucl XXIX; %. ig) Eticl. Dcf. I: <J, 



1 
1 
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heeden met elkander heeft men MTX 
Ut: PTXCP=zz:CN': C^'jenzoo 
ceven is gezien dat PTXC P=lc^ 

is, dus ook MTXMr=C N' (g). 

D. T. B. Wi 

VL VfeAAOSTÜK* 

- **§. 104. Gegeeven zynde tijieé fneede^ 
diameters 'oan groote enjland CM en CN^ 
(Fig. 19. en 20.) 'er twee anderen te ie- 
f aaien ^ "o^elke met elkander eenen gegeeven 
boek maqken. 

OPLOSSING, 

Laaten wy voor een oogenblik ftelien 
dat het Vraagftuk opgelofl: is, en daé 
Ca. en CB ( Fi^. aoi ) de gevraagde mee- 
dê-diameeters zyn ; zy getoogen door het 
punt M eeö taaklyn TM(, welkers plaats 
gegeeven is , (dewyl die Jyil eevcnwy- 

dig 
(1) Eucl. XIV: 5* 
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dig moet zyn aan CN wiens ftand ver* 
cnderfbld word bepaald te zyn ) daar by 
laat de dkmeéter CM verlengt zyn tot in 
FzoodaanigdatCM: GNsrsCN: MF^ 
zoo isCN*=:CMXMF, maat dooU 
de |aac(ié Grondles ii MTX Mtzak 

Cï5*; dusookGMXMF==MTxMr; 
by gevolg móéten de vier punten C, F. 
Ten ^^ èan den omtrek van een cirkel 
zyn (A ) waar dóór het gegcève Vraag-^ 
ftak ia hét volgedde Verandert^ 

**$• 105* öegeeven tyn^ tan grtHfte ük 
fiand eene rechte iyn CF in twee gedeeld 
pn M 9 en nog èen /^ t M 1" alleen 
megens baaren ftand gegeevèn in vergelyk 
van de lyn.CN; V éord gewaagt het 
middelpunt G vaH een cirkel te hepaakn wU 
hts omtrek door de punten C tn t gaafide 
de Iyn Tt ioodadnig in t«ee punten fnyd, 
dat den boek TCt gelyk zy aan eene gégee* 
Hen boek qti» 
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. Ophjét.rpiMen ü van dé rechte fjn 
CF.zy,<J'e;l Dt opgericht', en ver-' 
lêngttoé Hielde lynMT' in het pönr Ü 
ónwoètj "trelct <Jóor.'de ppnten L eh ï! 
ée r.e^hteiyn'LF en (l(^r^^ D'dè 

rechte D^' i c^ M*:^^. ia?i..DI zoodaa»-' 
jj^.getooj^en zyn, dat dk naét X)£ een 
f^^P,^ *l??Jïe ^elyk ain "den gegeevea 
hp^kimetAe flraal ÏH uit het paiir' D 
befchryfe den, dlrker-^wjg 'l^ de rechte 
Ijl? ^Tin het'ftip K fnyilpnde, tot welk* 
^'|yp of ie^opgra'Tjrp^^^^ 
bet; ftipjF,zy g?töogen; F G 'gelykwydi'è 
^»n pK^ én het punt Ö d^ar dceze lyn 
fle yèrleiï^db pi; ontöio^t)» ,bet middell 
punt van de begeerdie cirk'eU Om ver^ 
?»^en8 de punten T en t té vinden daar 
de 'gevraagde meede-diameeters de raak- 
lynMTontmoptpa,h«B&iBen.ïnaar uit 
het punt G met ftraal GF of Gf een cir- 
r kei 



k^ri tl», befchryvfen trekkende dodr het 
jKiiR 6 eene t«ai}t6 lya Gf eevènwydig 
atnDI(il). 

•Bkto;o6ino£.. 

• tUt if gemakkêlTk te zien dat de ly* 
aeii.GF^ GT, fsn<if aan> elkaaider ge-* 
Ifkifn^ wanrdodfide faamenilieUing it 
QF eeyj»wydig:tiaai.DK, tünQt aan 
Dl; duszynde A'LDKenLOF, all 
meede LDI en LGt co aan elkander , en 
daarom (/; ÖKj ÖFrsLD: LG=a 
Dl: Gf, en by gevolg dewyl de lynen 
DK en Dl. gelyk i;zyn( door de feamenftel- 
ling) is drredite G F gelyk aan G ^ ( m )^ 
JDton VTO 14 stss^nm óégegistBwen^yqrsé 
Qm^dit laai/te.te &ék/^aarbeedeh ^^^oo^» 
goi GH 1 op T^, >üre)ke ]yii ddor.h^ 
ifiiddeipttncgaatuki^rflyddiede VTGr iii 
i» twee gdyk mi:i« o<* e^^nwydig 
iaiyn Dfi ( (^ meede ^rond^fleld 

(O Éticl. XXil; t. O) Eucl. il: ^, 
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word >T. op T^ te zyn) (laorby 2yii de 
}ynen Dl en Qt eevemrydig, dus izyiide 
V^GH en IDE gelyk aan elkandet jcssl 
aan de g^eeven hoek qrs^ om~ dat de 
VIDE gelykgemaakt is aan de yqrs ; by 
gevolg is VTCfmeede gelyk aan yqrs, 
dewyl die in den omtrek van een cirkel 
is hebbende de helft van de boog T Ft 
voor maat, welke halve boog ook tef- 
fensde maat is van de middelpunts hoek 
iGH (iiX 

D.T.D.enT.BrW. 

Aanmerkinge. 

** $; io6. Indien [men de lengte der faal^ 
vemeede-diameeters CA en CB (Fig. ig.) 
epdelynen Cr en CT wilde bepaalen) 
zoude men door het raakpunt M een or« 
dinaat MP op CT moeten trekken , of 
het geene op 't zelvde uitkomt een ]ya 
MP cevenwydig aan CB {b) en vervol- 

g^ös 
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^os een midden eevenreedige CA üxf- 
fchen GP en CT ïieemen (c ) die eender 
gevraagde diameecers weezen ^al. Op de 
zelvde wyze vind men ook (door middel 
van de lynen CR en C^) de lengte, van 
CB. Wanneer mep de afTen z$iv3 van de 
elips zoekt dan verandert bét middelpont 
G (%. 20.) in hei punt L, (dat is te 
zeggen dat die twee punten dan op el« 
kander valten j en dewyl de V.EDI al- 
toos gelyk moet zyn aan die welke de 
meede • diam^eters met elkander maaken 
is die V in dit gevaKtecht ; by ge? 
volg word de lyn Dl eevenwydig aan 
Et en de ftraal Dl word oneindig; 
^aar door DK ook eevenwydig word 
aanLK; en dewyl 'er betoogd is dac 
het middelpunt G bepaald word , met 
door het ftip F eene eevenwydige aan 
DK te trekken, is het klaarblykelyk dat 
meri in dit geval door dat (Hp F eene 
eevenwydige aan KL trekken njoet, wel- 
ke hier de lyn FL. ?elv9 v» en dus i% 

h 

I3 
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L het gevraagde middelputit, hec geese 
' buiten dat zigtbaar is uit de figuur. 
De faamenftelling van dit laatfte ge- 
val is eevén de zelvde , als die welke 
gevonden word in de Kèegelfneeden van 
j^lbnius tun Pergea ^ een der Oudfle 
Wiskunflenaiaren welke oover deeze 
Icromme lynen gefchreeven hebben* 

VII. Vraagstuk. 

$• 107. Deanaly$i/cbewaardytebepaakn 
van C^(Fig. rp) welke getoogen is mt bet mid- 
delpum C lovdrecbt op de raaklyn MT; in dé on* 
derfielliffg dat MT eevenwydig is aan den dia^ 
nteeter CNtHin welke delynCM (die door bef 
raakpunt M gaat ) een mnde-üanuetet if. 

Oplossing, 

DeArMPTen CKT«yn^(deA 
MPT rechthoekig zynde) das is MT: 
MP=2GT: CK , maar door 5* 79* ^ 

CT 



(S- <^xO' Adl^de de anaftytiTcbe waar- 
dyen heeft men 1^^ X>^^E^^: 

i^^EE = — : CK = —-'' — 

D..T* D. W. 

VIII. Grondles. 

§. io8. JUede paraUlo^rammén om een 
jen zelvde elips befcbreewn en gemaakt zyu' 
de door twee meede-diameetets^ zyn geiyk 
aan elkander en aan den rechtboek der beide 
qOcn. (Fig, jjk) - ^ 

Het is zichtbaar dac den inhoud van 

iiet paraklogram dat gemaakt^ is van de 

'lynen CM en CN jgelyk is aan den recht- 

,hoek van. CN dóór CK (i)i ms^ir hier 

voorens is gevonden (§• iq2.X-CN= 

' ■'' ((l)Èircl. 3LXXV: I- - ^ . 
14 
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vermeenigvuldigende dëeze waardyen 
met elkander is CNX CK=zab. 

D. T. B- W- 
IX- Grondles. 

S* lop. Den inhoud eener elips Jlaat taf 
die van een cirkel ep den grooten of op den 
kleinen as befcbreeven , gelyk den kleinen as tot 
tot den grooten Jiaat f of gelyk den grooten 
tfs tot 46n kleinen. ^Fig. 17. ) 

Betooginge, 

Zy veronderfteld dat de oppervlakten^ 
van de elips a MBA en van de cirkel aN 
DA beiden uit een oneindige meenigtp 
ppdinaatpn beftaan die ^le e^yenwydig 
aan elkander zyn ; het ^étal dier ordinaa- 
(eq^ in beide dezelve zyn wyl zy alle op 
^pn zei vden as ftaan ; daar by is iedere PM 
¥f^4p f Ups tot d^ poyereenft^mntenilePN 



^ .a. ■ Il «ÊbtAi rfl 
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ia de cirkel, gelykCB tot CA ($.90.); 
dos is het getal in de eene ( of de op- 
pervlakte van de elips) tot het getal in 
de anderen (of de oppervlakte van de 
cirkel) gdyk CB tot CA. 

P. T. B. W. ten I* 

Op de zelvde wyze betoogd men dat 
de oppervlakte of inhoud van db e)ips 
tot den inhoud van de pirkel is, op den 
Icleinen as befchreeven, g;elyk den groo- 
fen a$ ^A top jjen kleinen CB. 

P. T. B, W. ten 2« 

I, QevOLG, 

5. 110. Hier uit volgt dat den inhoud 
der elips gelyk is aan die van een cirkel 
wier ftraai midden eevenreedige is cus- 
fchen de beide halven aiTen. Zy gebeld 
4atS=is aan den inhoud van de cirkel 
die op CA befchreeven is, s gelyk aan 
die vap de ^lip? , en CL de ftraal welke 
Ij mid- 
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midden eevenreedige is tuflchen CA «i 
CB. Zoö eeven heeft men gezien dac 
S; x=CA: CB is, en CL middel-eeven- 
reedige zynde tuflfchen CA en CB , heeft 
men deeze eevénreedighèid CA: QB ==::; 
C A': C L*(a), neemende de cirkels 
welke op ;die lynen CA en CL gemaakt 
zyn , ( noemende dezelve cirkel C A en 
cirkel CL) heeft men iCA': CT'= cir- 
kel CA : cirkel CL (i ) ; dus heeft men 
ook S: i'^;^: cirkel CA: cirkel CL (c), 
maar S is ^zm cirkel CA door de onder ftel* 
ling, dus is s ook== cirkel CL (i). 

IL Gevolg. 

5. iir. By gevolg is den inhoud van 
eenelips bynaa gelyk aan ^1 van den 
rechthoek der halven aflen , of van den 
inhoud eener paralehgram dat gemaakt 
is op twee^neede-diameeters, dewyl het 

be. 

U) E cl Def. X: 5. (h) Eucl. 11: 12, 
. icj EucL XI; 5. (rfj- Eucl. XIV: 5. 



beyreezen is dac den inboud Tan een cir- 



22 



kei byna gelyk is aan het— van het 



vierkant o|) de ftraal (♦). Dus is 
dan S=x yc^^ ; maar S : s=C A: 

C B zynde heefc men -y c^"^ : s 

=CA: CB(e) waar uit voortkomt j =2 

'Y CAXCB. 2k>o men eene grootere 

naaüwkêürigheid wilde; gebruiken om 
den waarén inhoud der elips te vinden 
zoude men de reeden van 355 tot tij 
kunnen gebruiken, in welk geval men 



^ In het Compendium univerfale van den Heer 
Prof^J^orlVolfy $130. is beweezen, dat den in- 
houd van de cirkel tot het vierkant van de mid- 
lyn omtrent is als 705 : 1000 , by gevolg is den 
inhoud van de cirkel' toe het vierkant van de 
ftraal als 785 : 250 (om dat de flraal de helft is 
van de middellyn )• Zoo men dan het vierkant 
van de ftraal = 1 fteld zal men vcrkrygen 250: 

785=1: '^l^zzz^— omtrent gelyk aa» ^ 
250 50 7 

ceven als den Schryve^ 
. (#) Ettcl, XI: ^, - 
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j = ffl CAXCB verkrygtjofftellen. 
de n voor den omtrek en m voot den 
diameeter heeft men j ;= r~ CAX CB. 

l. De Grooten Euler beeft in zyn IiüroduSUê 

in Anal'jfin Infinitorum Liber ICaput VIIL dee- 

2e f aeien van den diameetei: top dei^i omprek der 

cirkel bepaald te zyn als de eenheid tot . . . 

3,141 592 Ö53 58P 793 238 4^2 <S43 383 279 

502 884 197 IÖ9 399 375 105 820 974 944 

592 307 816 406 286 ao8 998 628 034 82S 

^342 117 067 982 148 086 513 ^72 306 647 

©93 844 (5 + &G, 

Aanmerkinge. 



II. De kromme lynen die de Planeeten in haa- 
iren loop rondom de Zon befchryven , zyn EHp- 
fen ; zoo dat deeze kromme lyn de nuttigde van 
allen is in de AJlronomie of Sterrekunde. Zy U 
ook van gebruik in de Geograpbie of Mr4rykS'b9^ 
Jcbryving, Om dat onzen Aardbol knolrond is , 
jjynde plat aan de Pol^n en rond aan den Efutt- 
pr ói Eevenaar. 



IV» 



I 



- ^&. 



VIERDE HOOFTDEEL. 

Van de eigenfcbappen der Hyperbel offFqf^, 

finde fneede ah op een vlak befobree^ 

ven zynde befcbouwté 

Bepaalingem. 

J. II 2. ^7 Y gegeeven eene recbte lyn Aa 
jLj (Fig. 2ii) mlke in $we ge'- 
lyk gedeeld is in bet punt C^ m aan weeder^ , 
zyden van dat punt O op de verlengde Aa , 
tv)ee gelyk af/laande punten F en f; zoo men 
gen oneindig aantal fiippen M zoekt\ zoo* 
daanig geplaatft dat bet ver/cbil van de /y- 
nen f Mm FM (die getoogen zyn uit de 
punten F en f tot een iegelyk flip M) al* 
toos gelyk is aan de lyn h^: zal de krom* 
me lyn door deeze fiippen getoogen , een 
Hyperbel of Waffende iheede genaamd 
morden. . 



Gevolg* 

5. 113. Uit deeze Bepaalinge volgt « 
óztiée hyperbel ttree ukkieii MAm en 
IMam beeft ; want het it 2khcbaar ^ac 
men ook aan dezyde van ƒ en a een reeks 
(lippen M en m vinden kan , welke alle 
de zelvde eigénfcfatppeii t ebben als die 
geen die naar A en F geiioomen zyn. 
Dée^e twee kromme lynen die raet dê^ 
bolle kant naar elkander toegeheertflaan^ 
worden teegen ove^Jiaande Hyp&bils {Jiy-^ 
ferboles oppofés) genaamd. 

Bepaalingen. 

5; 114. Eerftdyk, zal de lyn A^ wief 
groóte en ftand gegeeven is^ den Eerjie 
bepaalden of Grootën as tan de teegen- 
ovèrftaande hyperbels gen^^d' worden. 
Ten 2« de oit^.fftens A en^ 'vatt^ die lyn 
de Oorfpronken of Kruinen van de kronune 
lynen. Ten 3! de punten F en /(opge- 
loken affliand van de uiterÜens op den 
• ^ groo- 



gftk)tèn ai geb<Kxnen) zyn db^Ficusfen cl » 
5rwid^««i van de teegen -overflaandev 
hyperbels. Ten 4« i« C. midden va»: 
Aa» b^ ffiiddelpant der beide kromme 
Ijnen. Tfen s^zal de rechte lyn ACB, 
vi^ike dödir hé punt C locxlrecht op Ad 
gétoog^ Is»- étëikOnbepaaldeH ar van de 
hyperbeJi ^Jiïi en zoo men op die lyn 
aan beide de «yden van Cj de deelen 
CB en CSïiodaanig neemt, dat deezfe 
CB tatb iédet in 't byaonder middea* 
eèveifféedSge ■ttyti tnflbben den afdancl 
van een der kralneo A of a tot de beide 
brandpunten F en ƒ , zal deeze lyn iB? 
de Twede' UtaaUm ai 'of alleenlyk <fc 
Twteien «f t^tt'dèr beide hyperbels MA» 
en itóM. 'Ten <5« zoo men uit eenig^ 
flap M vah dé kromme lyn eene lood* 
rechte MP b^ dfen verlengden eerften a» 
ha laat vaUen, zal deezé MP een O*»' 
naaf van difeii, as, genaamd wofden. Tai 
?• zullen dè tóen AP en oP, die bfe^ 
grèepen zyfi tuffchen het ftip P en de 
beide uiterftens A en o, de AbsCiJJin of 
Afgefneeient worden genaarhd." Ten 8*/ 

eene 



N 
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eene ordinaat en haar abacHfen AP ètk 
4? worden (te faamen genoomen) mee 
dealgemeene naam van Meede-ordinaatem 
aangeweezen. Ten p? zal men Ordinaat 
aan de tweeden as noeoien^ een iegelyke 
MQ geeoogen uic eeoig (tip van een der 
hyperbels loodrecht op den tweeden as. 
Ten 10^ zullende deelen BQ en 6Q. van 
den tweeden as ^ die begreepen zyn tuf- 
fchen de ui^^ftens B en & derzel\^er en 
bet punt va» ontmoeting Q, de ever^ 
eenftemmende absciflen van de ordinaat 
MQ^zyn* Ten ii^ zulten wy ook de 
naam van abscijji gpeVen^ aan elk deel 
van iedere as , dat begreepen is tuflchen 
het middelpunt C en het punt daar dien 
9s zyn ordinaat ontmoet; waar uit volgt, 
dat in dit geval iedere ordinaat maar ee^ 
ae abscifle heeft, en dat de .ordinaaten 
van den éenen as gelyk zyn aan de ab&- 
ciflen van den ander ; én omgekeert^ 
Eindelyk ten 125 zal de lyn die dercïe 
eevenreedige aan de beide aflen is , de 
naam van Parameeter voeren van dien af 
welke de eerfte plaats in de eevenfeedig- 
heid bekleed. 

I. Bi- 
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I. VtiAACéTtK 

$. 115. De voorgaande BepaalingeH ge- 
Jleïdzyndt^ ioord *er gevraagd de beide hy 
perbels te befcbtyven; of bet geene op bet 
kehde uitkomt , zoó veel punten van die 
kromme lynen te bepaalen als men begepri. 
(Fiè. 21.) 

opiógsiNö; 

feeföhryft uiteeö der brandpunten ƒ alé 
fhiddéputit^cb iheteen ftraal/G groo- 
üt êsi /Ai eeoë Onbepaalde cirkel- 
boög inGM; tieetot tetvórgefns op deb 
zé AöOaW deri kititfiti C, eeh deel A^ 
i= A f; bQfchtyft ük tiet punt F meé 
eeh ftraal gefyk aaii $G rióg eeh dr. 
ïelboóg , di'e deh eerden MG m ont* 
iihoeten ial ïti i^ee flippen m en M, 
welke twee punten m en M aan der gëS. 
vraagde hyperbel zullen zynt Want door 
dien A^zzzAF is, z^\f(p=zAa zyrf 
èh/G~^G=:Aa; by gevolg is ƒ ftl- 
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FM ook gelyk aan den eerden as A^^ 
dewyl de lynen ƒ M en FM door de faa- 
menftelÜDge gelyk zyn aan de lynen ƒ G 
en <^G. 

D. T. D. w; 

Gevolg» 

§.116. Dewyl de ftraal fG genoa* 
men kan worden naar gevalle, volgt hier 
uit, dat iedere hyperbel twee oneindige 
takken heeft, welke zich geftaadig van 
den as Aa verwyderen. Daar by is het 
zichtbaar , dat het ftip G niet tuflcbea 
het punt A en het middelpunt C valleti 
kan; want. zoo doende zouden de cirkels 
die uit de punten ƒ en F befchreeven 
Worden met de ftraalen /G en <pG, el^ 
kander nooit fnyden jaa zelvs niet aan- 
raaken. De punten A en ^ zyn de Jtmi- 
nm van de te befchryvene kromme ly- 
nen. 



Be. 



Bericht^ 

%. 117. WyiZuUen in 't vervolg vaA 

dit Hoofdeel den eerfl:enas2=ftellenaatt 

itf,^enCF of.C/=:c;waardoor Af:=:c 

^aiSy eüAFzznc — a; laacookCB=z 

^ syn* Dee;$ CB epn midden eevenreedi- 

ge tuffirhen A/en AF zynde (§. 114. 5 

Bep.), zoois*'=!:(fl4-^) (c^a)=:? 

—a\ Wy zullen ook CP=a; (lellen 

en het middelpunt C als den oorfpronk 

der abseiflen aanzien , Waar door a Fzzs 

xc-f-^ en AP=x — a is, en zy iedere 

ordinaat MP 1=: aan y. Hec is zichtbaar 

(uit het geene in de ii« Bep. 5. I114. ge- 

«egt is) dat de ordinaaten y de abseiflen 

van den treeden as aanwyzehi en dè 

abscifleii x de ordinaaten van dien zelv^ 

den as; dewyl MPz^CQ^en CPz=:Mq 

is (fl). Laat 'er ook gefteld zyn dat de 

halve Parameeter van den eerften as ge- 

lykisaan p en die 'van dentviree^en gelyk 

aan ir. 

I. GnoNg- 
(«)Éucl. XXXI V: i* 



X4i. Inleiding tót dë 
I. Grondles. 

§• Il 8. Hrt vierkant PM' (Fig. 21.) 
vaneene ordinaat FM aan den gtooten as 
Aa, (laat tot den rechtboek APXaP of 
C P^- Cl^^ baar er abscijjèn; gelyk bet 
vierkant C B^" tan den bahen tweeden as CB^ 

Jiaat tot bet vierkant C A^ vanden balven 
eerjlen as CA. Dat is te zeggen^ y': x^— 
a"=b\- a\ 

Betoogingé. 

Laat 'ejf uk een ftip M tot dé brand- 
punten/en F getoogen worden de rech- 
ten M ƒ en M F , en zy uit dat zelve ftip 
M met de ftraal MF een cirkel DFGK 
befchreeven , die de lyrf /M genoeg- 
zaam verlengd in twee punten D en K 
fnyden zal en den verlengden as Aa in 
^ twee punten F en G (zoo lang MP niét 
door het brandpunt F gaat). Laat mee- 
de de lyn ƒ D in twee gedeeld zyn in 

het 



I^eegbl-Snb^den, I4p 
het ftip L, dan is /L of L D gelyk aaa 
^A; nu is (eeven als in 5- 59 voor dè 
eHps) LM=aan§/Ken CP=:ï/G. 
Dit gefield zynde , heeft men (om de- 
uitwendige fnylynen van de cirkel) dee- 
ze eevenreedigheid (i) fD oï 2a: /G 
of 2x=:fF of 2c: ƒ K of 2 LM= 

— j deelende iedere term dqpr a heefc 
lüen fli: xzi=:c: — ; neemendedaneerft 

a ■ 

de fom en daar nl het verfchil der anti-^ 
ceienten en confequenten verkrygt men dee- 
ze beide eevenreedigheeden. .... 

^ . ^ r (.0) neemende 

nog eens de fom van de eerfle, ep he( 
verfchil van de. tweede, is. ^ . . ^ 

/a; x-a=::;c-a: a-c-x+ ^=:/M-/pC 

eh vermeenigvuldigende de gelykftandi- 
g;e termen van deeze twee eevenreedig- 

hee-. 

(») Eucl. XXXVI; 3. (o>Eucl. XVII en XVIUc 5- 
K3 
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heeden met elkander , hééft tóén 4*: y^ 
~a«=c'— a* ifW—f?"'^ maar HP ^ 
of /=5rM' -/P* (*) en 4* — c* — a^ 
( $• 1 1 7* ) i bellende dan deeze waardyen 
in de laatfte eevenreedigheid verkrygc 
men d": aï'-fl'==6*: y^ (O» ^^ verwis- 
felende a^: i'=zx*-a'; f (m) j dus y^; 
x^'-a't^b^: a" («) en (lellende voor 
de waardyen de lynen zelfs, PM*: AP 
;<^P:=C^\: CA% 

I. Gbvlqlg. 

J. 119. By gevolg zyn de vierkanten 
der ordinaaten aan den eerden as tot eU 
)cander gelyk de poduSien haarer at>scis- 
fen tot elkander zyn j dewyl die vierkan* 
ten toe de rechthoeken haarer absciflen in 

^e beftendig^ reeden van C~5' tpt C^' 

ik) Eucl. XLVH: i. (/) Eucl. VII; 5. 
{%) Eucl, XYI: 5. («) Euci.IV.-s.Coyol. 
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ir Gevolg. 

§. 120. Uic de cevenreedigbeidy*;** 
— «"=:**: a* haald men deeze vergely- 

kingy^z^:-^^ A*; welke de hoedaa- 

nigheeden deezer kromme lynen aan- 
duid, befchouwd zynde weegens haaras- 
fen , in de onderftelKng dac den oor- 
fpronk der absciffen x in het middel- 
punt Cis. Wanneer in dezelve o? == aan ^ 
a gefteld word, is y-:=:o. Waar uit 
volgt , dat die kromtne lyn den as A a 
fnyd aan de uiterftens A en a , gelyk ' 
xsïtn reeds aangemerkt had (§. 116). 
Zoo men x <i±a fteld , zullen de waar- 
dyen van y inbeeldig zyn en dus kun- 
nen 'er geen deelen v^n de kromme lyn 
tuffchen het middelpunt C en deuiterftens 
der as Aa vallen. Wanneer x=:ji^ 
gefteld word is +^y=;: «^ j waar uitblykt 
dat alle de takken van de hyperbel 
géftaadig van haaren gemeenen as yer- 
wyderen. Indien x=:±c word j is y* 
K 4 — 
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dus fz:=z -4>dewyl b' =z is aan c* — a* 

(5- lï?-); by gevolg y= -^j dat is te 
zeggen dat de ordinaat die in dit geval 
door het brandpunt F of/ gaat , een derde 
i^even;:eedige aan den halven eerden ei]L 
jiaiv^n tifeeden as is ; waar uit volgt dat 
die ofdina^p g^ly!^ ^ 99P 4^^ halyen pg* 
.pmpeïer. 

§. 12 !• Hit wrkatit M(^ van ten ordi- 
paat MQ^aanden fooeeden asBhj Jiaat tot 
ie fom C ^''^C Q' der vierkanten van den 
hahefi ds CÉen van de abscijje C(^. gelyk 
'het vieriant van den halven eerften as CA, 
fiaat tot bet vierkant vanden halven tweeden 
CB. Bat is te zeggen^ iedere ordinaat M(^ 
aan den tweeden as Ch geeft deeze ee'r 
venreedigheidM^: CB''^C~&=zCA^ : 
^^ (Fig.?iO 

Be- 



Betoogjnge. 

Uit d(5 vergelyking 3èï( f — a') r~ 

haald men ( ƒ + *') a' = f a;'; 
vaar uit deeze eevenreedigheid voort- 
vloeit a;': /4-*^=a': A'ofMQf; C~Qf 
-^-C^*r:=CA^• C~B'; want CQ MP 
een rechtlioek zynde is PMr=:CQei; 
Mq==zCP. ' 

P. T. B. W, 

I. Gevolp, 

J, 122. Dus zyn de ordinaaten gan 
den tweeden as tot elkander gelykdefoqi 
van hetvierkant van dien halven tweeden 
as gevoegt totdat van haare eigene abs- 
ciflen i^it het middelpunt gereekend , de- 
wyl de mden vdn CA* tot C B* ( die 
de betrekking van het vierkant dier or- 
dinaat tot die fpm aanwyft) eene befteii^» 
(^IgQ reeden is. 
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IL Gevolg. 

. J. 123. Wanneer Aïgelyk gefield word 
aan de buitenfte ordinaat MQ en y=: 

aan de abscifle CQ, zal x'^=;z ^^A* 

de vergelyking van de hyperbel wee- 
zca, weegens haaren tweeden as BA be- 
fchouwt; welke vergelyking (zoo wel 
als die aan den eerden as ) dienen kan 
om die kromme lyn te befchryven, 

III. Gevolg. 

5- 124- Wanneer de beiden halve aflen 
CA en CB gelyk aan elkander zyn, ver- 
andert de laatfte vergelyking in x"" ::=::: 
ƒ + A^; en de hyperbel die tot dee- 
ze vergelyking behoord , word Gelykzy- 
dig (Equilatere) genaamd. Waar uic 
volgt, dat men deeze hyperbel gemakke- 
lyk door middel van eenen rechthoekigen 
driehoek kan befchry ven , neemende al- 
toos op M(^( welke j, op de tweeden as 

ftaat) 



Keegel-Sneedbn. ^ is^ 
(taat) een bepaald deel M<^, gelyk aan 
de Hyfotbemza AQ van den rechthoek!- 
genAACQ. 

II, Vraagstuk. 

$. 125, Word gevraagd tebepaakn d^ 
parameeters vergelykingen voor een hyper bel ^ 
welke weegens baaren eerjlen en tweeden ac 
hefcbmv)t "djord; {neemende den oorjpronk 
4er abscijjen in bet middelpunt C ). 

OPLOSSINa* 

Dewyl de parameeter p van den eers- 
ten as deeze eevenreedigheid geeft a: b 
:=;^b: p (5. 114); he^ft men ook a'; 
b'z=a: p, en p: az=ib': a' (i)j 
maar iedere ordinaat PM aan den eerf- 
ten as geeft f:!f-ct=zir: 0^(5. ii8.)en 
dus (/) f : x" - a* =;p : a ; waar door f ==; 

^ — flpis, 

D. T. D. W. tem? 

Op 

(O ïucl.IV;5.CoroL (f) ïlud, XI» 5, 
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Op de zelvde wyze heeft men voor de 
parameeter * van den tweedenas, b: a 
z=:a'.9y dus b*i a^ = b: ir, en a*: 
h'=ir: b (k) , maar iedere ordinaat 
QM aan den tweedenas geeft x': y-A-b' 
=a»: *' ( j. 121 ); dus heeft men wee- 
derx'; y'+A»=»: A (/), waar uitwee- 
ze vergelyking 4?* == -^ +*»gebo.o- 
ren word. 

D.T.D.W.tenafj 

^EVOLG, 

5. 120. Uit de eevenreedigheid a: b 
=A: p, haald men apzpzb'; dus a^4- 
ap=a'^b\Op de zelvde wyze uit dee^ 
ze *: a==a: y, konjt 'ef b7r=a'; 
by gevolg bir~b'=^a'^h\ Dit gefield 
zynde, zoo men aan de beide zyden v^n 
,het _ middelpunt C op den grooten as. 
pg nige abs ciflen neenit, ieder gelyk aan 
y^+TT. of ya' + b', zal y=p zyn 

(ftel- 
ik) Eucl. IV: 5. Corol. (/) Eud. xi: 5, 
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^(lellende a^-^ap voor x^ in de vergé- 
lyking y=^-öp). Óp dezelvdewy- 
ze zoo men op den tweeden as GB eene 
absciiTe neemt z=, J/h *■ — b^ of //^^TZr^ 
zal x=z!jc zyn ( (lellende voor ƒ de waar- 

(dy A^-i' in de vergelyking ^!^J^bn). 
Waar uit volgt , dat oni de parameeters 
p en * derhalven aflen te vinden , heeft 
men maar op den eerden as eene abscïs- 
fc te neemen gelyk aan A B en op den 
tweeden eene abscifle geïyk aan een der 
zyden van eenötn rechthoekigen driehoek 
waar van de bypotbenuza CA en de ande- 
re zydezèrCBis, en de ordinaaten die tot 
deeze abscifle behooren , zullen gelyk zyn 
aan p en tf. Daar kan geen ordinaat aan 
den tweeden as zyn gelyk aan t, wan- 
neer b grooter is als a -, om dat dan' 
l/bV^b^ inbeeldig word*. 

ïlf. Vraaöst^ik. 

^. 127, Gegeeven zyride een hyperbét 
tihm (Fig. 21.) dè beide btandpumen F 

m 
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en f ^» «en Jiip M ^^ ^i&n (^^rei ; ix^d 
gevraagd een raaklyn MT aan die krofnme 
lyn te trekken^ gaande doot bet gegeeveh Jiip Mi 

OfrLÖSSlNÖ. 

Laat van het gegeevenftipMtot in dé 
beide brandpunten/ en F, getoogen wor^ 
den de rechtelynenFMéh/Mjbefchryft 
uit dat zelvde ftip M met de ftraal FM 
een cirkel -boog fnydende /M in het 
puntD, tot welk de rechte lyn FD ge- 
toogen is ; laat die 1 yn FD in twee ge- 
deeld zyn in het ftip É eö eindelyk 
trekt door E en Meene rechte Ijn MET 
die de gevraagde raaklyn Meezen zah) 

Betoogingé. 

Door de bepaalin^e der hyperbel is 
/M— FM of /D = Afl (5. 112); nd 
is het zichtbaar dat deeze eigenfchap al- 
leen tot het^ip M behoord , dewyl alle 
andere ftippen in die lyn MTgenoomen, 
(teeze eigenfchap niet hebben i gelyk op 

de 
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de volgende wyze draa blyken zal. Laat 
van eenig ander punt m getoog^n wor- 
den drie rechte lynen ƒ«, wD, en mF 
tot in de paoten ƒ, D en F; dewyl na 
tnÜf een A is , zyn de zyden m D -f-/ D> 
tnf {a^i maar mD isr=wF, dewyl 
door de faamenftelling MTlop hec 
midden van FD is; dus mf <jmF-4-/ D; 
by gevolg m/-mF</Den/Dzz=:Aa; 
dus ook !»ƒ— ifiF<sAa ; by gevolg is 
het dip m niet aan den omtrek van de 
hyperbel , wyl het verfchil der twee ly. 
nen,uit dk punt m tot in debeide brand- 
punten getoogen , niet gelyk is aan den 
eerften as Aa (gelyk weezen moeft vol- 
gens 5. iia). Dus raakt de lyn MT de 
hyperbel alleen in het punt M. 

D. T. B. W. 
Gevolg. 

5. 128. Uit dit Voorftcl volgt ^ 

dat de lynen M ƒ en MF van het 

raak- 
(4)Eucl.XX: I. 



i6o iNtÊifltNG To/r ftè 
raakpunt M tot in de brandpunten P' 
en ƒ getoogen, löet de raaklyn MT aant 
de zelvde iyde vah MT gerioomen, 
gelyke hoeken FMT en KMm tnaa- 
ken ; want de VFMT is==V ƒ MT doof 
de faamenftelling en V/MT=^kMin 
(c); by gevolg zal de ftraal FM die uiÉ 
het brandpunt F gefchooteri word tot 
èenig punt M, van de kromnie lyri uit 
dat punt weeder gekaatfl worden in cfe 
richting van KM., welke lyn KM naar' 
de andere zyde verlengd zyride door het 
brandpunt ƒ zoude gaan. 

De voorgaande OploflTinge kan gebruikt 
worden om een raaklyn aan de kromme 
1 yn te trekken gaande door een gegeeven 
punt op het vlak van de hyperbel (biri- 
tent dezelve geplaatft) ; geiyk men ge- 
daan heeft voor de elips (J. 70). Deeze 
faamenftelling .kan ook dienen om te on- 
derfcheiden of een punt m binnen, bui- 
ten of aan de hyperhe) zelfs geplaatft ft, 

(c) Eucl XV; I. 

Bi- 
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BefaalingeK. 

$. 129. Eerftelyk noemd mtn~ OnJer* 
raakfyn, dat deel van den as Aa welke 
begreepen is tuflchen het punt P van de 
ordinaac die door het raakpunt gaat en 
het punt T daar dien zelvden as Aa door 
de verlengde raaklyn gefneeden word. 
Tefn 2^ de rechte RM die loodrecht op 
de raaklyn \n het punt M ,ftaat en door 
den as in R gefneeden word , is de Loo^- 
iyne {normali). Ten 3^ is het deel PR 
van den as , ( dat begreepen is tufTchen 
het uiterften P van de ordinaat MP die 
door het raakpunt M gaat en het punt R 
van. de loodlyne) de Onder* loodlyne (Jou* 
normale) aan den as Aa genaamd. 

IV. Vraagstuk. 

S- Ï3Ö' ^ord gevraagd de analytifcf>e 
waardy van de onder- bodlyne RP op den 
ffooten as Aa. (f\g^ a i . ). 

''' ' L Of- 
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De rechte lyoen MR en. JD beidea x 
op de raaklyn MT fbande , zyn eeytior- 
wydigaan elkapder ((/) ; du&zyn^de A? 
/FDen/RMco, dierbalven Js ƒ I> of 

2a: f ¥ of2c=:MDofMF óf — - a 

(5.118.): FR=~r^J endewyl-P 
tuffchen A en F of voorby F vallen kan, 
zal men in 'c eerde geval het TledFPt=: 
x^-c van FR aftrekken , en in her twee* 
de, moet het deel FP^rrrc^x tot FR 
gevoegd worden; waar door men iri 
dé beiden gevallen vérkrygen zal Pp.s= 

lende voor c" — al" de waardy b* (5- 117), 
(i) Eud. XXVIÜ: I. • '[' ~ ' 



Keegbl-Sneeden: i6$, 
I. Gevolg. 

§. 13J. Dus zyii de onder - loodlyne 
PR en de abscifle CP altoos tot elkander 

in debeftendige Reeden van CB'totCA^; 
wantuit devergelykingPR=: — haald 
men deeze eévenreedigheid PR: « = 

y: fl^of Pk; CP= CB': Ca\ Wan- 
neer de hyperbel Gelykzydig (0quilatère) 
is,zalCP=zyn aan PR (e) dewyl in dit 
geval de beiden afTea aan^ elkander gelyk 
worden (5. ih)* 

IL Gevolg. 

5. 132. Hec is niet moejelylcde on- 
der- toodlyne aan den tweeden as(zynde 
Q^r) te bépaalen , wanneer PR eens be- 
kend is, Wantde A RPM is ^ A MQr 

(ƒ) en dus PR of ^^ PM of y=:MQ^ 

.of^ 

" (f ) Êucl. XIV, s- (^:|^^d. De£ 4psfr. ?VClX . :>. 
La 
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of «: Q/:=z^ waar uit gemakkelyk af 

te leiden is, (eeven als men voor den 
cerften as gedaan heeft) CQ^r Qrzzn 

V. Vraagstuk. 

5. 133- fFord gevraagd de analytifcbe 
V)aardy van de onder • raaldyn PT , genoomen 
zynde op den eerjien as Aa. (Fig. 21.) 

Oplossing. 

De A RMT rechthoekig zynde, geeft 
deeze eevenreedigheid PR: PM=:PM: 

PT(g)} by gevolg PT=?^'jftclIen- 

de in deeze waardy van PT, de analy- 
tifcbe waardyen der lynen PM en PR , 

heeft men PT=(««-^)^x f^.= 

D. T. D. W. 
I. Gi. 

(g) EucL VIU: 6. 
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I. Gevolg. 

, 5- Ï34- Wanneer de analytifchewaar- 
dy der onder-raaklyn aan' den eerden as 
gevbnden is , zal hec niet moejelyk wee- 
zen de onderraaklyn Qt aan den tweeden 
as te bepailen; want de A». PMT 
A Q^r M co zynde zoo is PT: PM= QM : 

qt of analytifch^': y = x: gj. ; 

maar (J. 123.) x*^:^'^'^, en x'— 

ct=z-^i (lellende deeze waardyen 
voor af en af — a% vind men (^ z= 

II. Gevolg, 

{. 135. Zoo men van CP of «, de 
lyn PT of ï^'^ aftrekt, is Cï=^^ i 

op dezelvde wyze zoo van Q^= ^^ de 

waardy CQ=y afgetrokken word, is 

L 3 Ct 
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C I = — . Uit de vefgelyking CT=r 

— heeft men x: a=ai CT, of CP: 
CA=CA: CTj op de zelvde wyze uit 
de vergelyking Os= — ,komt y : bz=z:k 

— , of Cq: CB=CB: O. Het is gé- 

makkelyk te zien hoe men zich. wn^ der? 
ze beide eevenreedigheeden bedienea 
kan, om een raaklyn MTt te trekken 
dooreen gegee\ren_j)ant;M.aan dehy- 
perbel, gebruikende een yan.de aflen. 
Want men heeft maar door bet gegeeire 
punt M eene ordinaat MP of Mqte 
trekken, en vervolgens op de eerften of 
tweeden as 'een lyn CT of D te neemen 
derde eevenreedige (A) tot^e abscifleCP 
of Cqen tot een van de halven aflen 
CA of CB, en dan de punten M en T 
of M en r te zaamen ie voegen door eene 
rechte fynrTM, die de gevraagde iraak- 
lyn weezen zal 

(f)Èucl, XI: 6.' 
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III. Cevolg. 

. 5. i%6. Zoo men in de vergelyking; 

CT= —, rcrzizfteld aan 4 en daar na^ 

«=00 ; vind men in *t eerde geval CT 
z=iCh eniri hét tweede CT:f=oi waar 
uit voortvloeid dat den eerften as en de 
raaklyn elkander nfefgens aiidérs Sunnen 
ontmoeten afls in djft'déei van den eerften 
a^dat tuflchen A ën C leid, en dat eep 
taaklyn 'nimmer vööf by' het punt C val- 
len kan. 'Op de zelvdè wyze indien* 'er in 

de waardy van Cf=zz-^ , y =0 gefteld 

word zal de lyn Cr r= 09 2yn j wJri[r 
u!t volgt , dat de raaklyn die door het 
pont A gaat den ttveedèn as Béhiét als ïn 
ft oneindigen öwmoet , en *des zyn die 
twee lynen eevenwydig aan elkander (é); 
maarden tweeden as is loodrecht op den 
eerften ; by gevolg is de raaklyn die 
door. het punt A gaat , meede loodrecht 

op 
(*)Eucl.,Def. XXXV: i. 

L4 
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op den grooten as Aa. De tweede on 
derftellinge dat ymoo is, geeft Cl =3 

^z=o; dus weeder in die geval gaqtde 

raaklyn die een oneindige absciiTe heeft 
door het middelpunt. 

IV. Gevolg. 

$• 137- Wanneer de analytifche waar- 
dyen der lynen PR, PM, PT en CT 
hekend zyn is het gemakkelyk die der 
loodlyoeRM, der raaklyn MT, van de 
Jynen AR en AT of aR en öT en van 
CR te bepaalen. Want ten 1% geeft de 
re chthoekigen A RMP (i ) , MR= 

Ten 2S de rechthoekigen A MPT geeft 



Ten 3t wanneer tot RP (die=i«aan ^ 
(O Eacl. XXXJ^VU: i. 
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de lyn APï==* — a of öPzut^XH^ii ge- 
voegt word, ïs AR= t ^^' ^^~^' en aR 

«r= j;; "• ^ ^n 4* mdien de lyn 

C;T van CA afgetrokken word,. of CA 
totCT gevoegt,is AT=:a— — =;:?^^ 

cl» « T :==: "' ^'^\ Eindelyk ten 5* zoo 

xnen tot CP of « dè rechte PR of ^ 

bydoet,uCR='^^=fï. (dewyl 
c'=i8aanfl«-f-A* §. 117.) 

V. Gevolg. 

J- 138. Op de zelvde wyze wanneer 
de analycifche waardyen der lyneo Qr, 
QM, Qt en O bekend zyn , ?al het niet 
moejelyk zyn, Ceeven als in- het voor- 
gaande Gevolg) om die der lynen Mr, 
M»; Br, Bt of br, bt en Cr, alle op de 
tweeden as genoomen zynde , te bepaa- 
]en; want in de eerde plaats geeft de 
rechtboekigen AM<^r,(*)Mr=: 

(ik)EucLXl,VII, r. 






Ten 2« geeft de rechthoekigen A MQr 

^'y* ±*!. Ten 3! zoo men B Q = aan 

*Jf • ■' • . 

y-i tot (^r , of wel tot iQ=zy-|-4 voegt , 

i» Br of*r=^^ï^. (BQ,moetvan 

Qr afgetrokken worden wanneer bfetpiint 
Qtuffchen C en B valt). Ten 4« indien 
de lyn CB tot Qt gevoegt of O van Cb 
afgetrokken word^ wapne^ het punt t 
tuflchen C en ^ valt ; of dat men Zh van 
O aftrekt, wanner het ^unt^ % voor by A 
valt ( van C afgereekend), vind men Br 

of &^=:: — ^' ^ ^> EindeFyk ten 5! 
-wanneer tot CQ of y de lyn Qf geteld 
word, isCr=5S!±£!y==^^ 



Aan- 



K 



$. 139. Alledeeze nu gevondene ly-» 
nen kunnen gebruikt worden om eea 
raaklyn qan de hyperbel ce^tr^kken, het 
zy door behulp van den eerden , of van 
den tweeden as ; doch men gebruikt 
meeftendeels^de lynen CT, PT, AT of 
tfT aan den eerften as en haare gelydan- 
dige aan deh tweeden ; ém^it defezlb 
lynen ,:5«èltyds, de eenvoudigfte en ge- 
makkelykfte oploffingen.geeven. Men 
zoude voor deeze lynen, andere analyti-^ 
fche waarflyèn kunhen verkrygen , ge- 
bruik maakende van de parameeters der 
^beide aflen. Doch wy zullen oas niet 
langer hiertneede opbolden. De eerft- 
beginners kunnen niets heeter doen , als 
zich hier in te verleedigen , dewyl dit 
op zich zelvs genodmen in 't minft niet 
xnoejelyk.i3b 



Fm 



--'sa^' 
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Fan de -eigenfibappen der hyper bel 
wegens baare JJJymptoten ofMisloopers 
be/cbouwt, van welke men ook de eigen- 
fcbappeu van die kromme Ijn afleid vee- 
gent baar diameeters of middel^ Ijnen. 

Bepaalingbn. 

5. I4«. Een raaklyn welke dehypex- 
bd niet ontmoet dan op eene oneindi- 
gen aflland van de kruin , word Mympto- 
U of Mislooper genaamd. 

VI. Vraagstuk. 

5. 141. fTord gewaagt de nushopets aan 
de byperbel te bepaakn (Fig. 2»). 

Oplossing. 

Wy hebben reets gezien n, 13e.) 
dat wanneer in de waardy van CT== 
j-, «= aan 't w gefteld word , is CT 
=;=aan o; dat is te zeggen dat het mid- 
del- 



deipumC, een misloopers punt is (naa* 
xnentlyk , dat den mislooper door hec 
punt Cgaan moec). Om nu nach een 
punt van die lyn ce vinden , zoo richt 
op uic het punt A eene xAR, gefnee- 
de wordende door een raaklyn ( naa ge- 
valle genoomen) in het punt R, en 
loekt de analytifchewaardy van AR door 
de twee A« TPM en ATR, die «o zyn- 
de deeze eevenreedigheid geeven>PT of 



b 



"7 : PM of ~^^x«^a'=ATof 

V — • AR== — -7=pr. Zoo toen nu 

in deeze waardy van AR , de grootheid 
«==aan 't 00 fteld; worden de noemer 
en teller van de breuk aan elkander gelyk, 
en AR word hier door =4; het welke 
deeze Saamenftelling voor de misloopers 
geeft. Laat aan beide de zyden van de 
kruin A van een der hyperbels twee ly- 
nen AD en M genoomen worden , ie* 
der gelyk aan CB, weederzyds lood- 
recht flaande op den grooten. as; trekt 
vervolgens door het middelpunt C en d« 

pun- 
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ponten D en rf de twee rechte lynen CD 
en Cd; die de gevraagde misloopers vee- 
zen zulten. 

D. T. D- W. 

IIL Grondles. 

5. 142, Indien Vr door eentg (lip M 
( Fig. 22. ) van eeri der teegen • otwrjiaande 
hyperbels eene rechte lyn GMmF ^MGFra, 
getoogen mrJt.ievefivi^dïg aan ienjerqffen^ 
en bepaald wordende Joor de misloopers in de 

^w«G«iF, uMGXMF== CB* of 
AJD% e« MGXMF= CA* . 

Betooginge^ 

i« DeACAP.co zynde aandeACPG; 
zoo is AV' : Fü* = C~A' :' CP«;d« 
lyn PM is eene ordiiiaat aan den eeit 
ten as Aaj^das Cfi'ofTÖ*-: PM*: 
= CA": CF» — C~A*; dewylnu dfeé- 
ze beiès eeVenreedigheedendezelvde at' 
tecédentmfkhb^a, lyn hunne confefueH" 

tn 
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tén ook .éeyenreédig tot elkander f/)> 
dos P G* : PM* : =r CP*: cF— CA» j 
en-deelepdc (w) P G,— PM* : P~a* — 
C^*: CT*=AD»; FG% om dat 
de 4r^AD^ CPG co zyn; maar P G* 
=P G*; by gevolg ookP~G*— PM* 
of MFXMG==AD* («). 

D. T. B. W. ten i« 

a* Wanneer de lyn M«i eevenwydig 
aian den eerftep as is , zal de ACBD &o zy n 
aandè_A CQG ( e») ; en das BTD» : GQf 
=C B*i C. q»idelyp QlVlaneuitwen. 
^ge ordinaat zynde, ns CA*of~ËD': 
QM» == C B : C B'^Wci* (J. „j). 
vyl dan4ieeze beide eewnreed^beedei»;^ 
dezel vde (mtfcedcnun bebbeo , jollen hu», 
ne cwi/g jyggf e» meede in eeyenreedigheid 
zja, <lat is QM' : Qlï* =aCB*-f.CQ» : 

- ■■•-.•; ^-^ .cq; 

'i ■'••--_'• • 

^ (O Eocf. XVf en Xii j: («> Éocl. XVII: y 
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CQ* , en deelcndeQM"— QG* : qo* 
=: CB» : CQ*=B D* of C AVG Q^*; 
maar 00^= G Q% dus ook Q^M* — 
Qlï*ofMFXMG=C A*. 

D. T. B. W. ten a? 
Gevolg. 

5. 143. Hier uit volgt ten i? Dat 
de hyperbel en haare tnislooper elkander 
geftaadig naaderen zonder zich ooit te 
raakenj of het geene op 't zelvde uit- 
komt, dat MG nooit gelykkan zynaan 
nul , want dan zoude de waardy MG X 
MF=o=z AD* zyn; dat niet mooge- 
lyk is. Om verders een klaarder denk- 
beeld van . deeze eigenfchap der hyper- 
bel te vormen , moet men acht geeven 
dat MG kleinder word naar maate MF 
aangroeit, en dus wanneer MG = is 
öan -^ , zal M F = 00 zyn j by ge- 

volg MGXMF=:.2i^ =1, of AD% 

dewyKde eenheid in ditgeVal oQbepaald 

zyn- 
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kyfide, gelyk aan AD* kahgefteM woe- 
den. Ten 2« zyn de lynen MG j mF oif 
iiiG , MF gelyk aan elkander itdtt aah 
ieder; waücmen kaïl op dezelvde wy2e 

betoogeh, datf'rtGkwiFnzrA D* is, feil 
buiten dat zyn dé ordinaatëA SÏP, mP 
aan elkandet gelyk ($• 114). 

IV. GftONDt^S* 

$. 144. indien Vr ^dor téèe ftippin M 
[én N ( Fjg. 23. ) (?p ^^« y^r oóv'e^^ 
[taande hyperbeh ttjiee lynen ML en NI 
tevefiwydig aan elkander getoogen koorden be» 
^padid zynde door ^en zehdt mislooper CL m 
L, enl; en uit die telvdejiippen M tnH 
nttf^t^e ^erejecbte lynen MK en NH^ 
ook eevenwydig aan elkander en beide bepaald 
Hoordende doordeu^anderm misloeper CH, i> 

mkxml'=nhxnl 

Bet 00 GIN o E. 

laat 'er doof M éh N getoogen wöt- 
den de rechte bnen ,GMF eo g Nfe^ 
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.veiunrycligAW den tw^etjlen a<, btpaaldi 

i&ynde door de nüsloQpeF» in de éiRp^x 

. G, F, gy en ƒ De lynen LW ei> JW 

•«^v^nwydig aao etk«<ider eyn^é'a^ 9i$e- 

^ GM «1 gN^ m34ken.de A" -t-GM en 

I^N.oo (p), dosis LM; Ijy==GM: 

g N ; op de ze^vde wyae de lynen M F 

en N/ eevenwydlg aan elkander zynde 

als meedeJViïC ^ Ntï, iooayn de A» 

MFK en N/H ook co ,^ dus MK; NH= 

MF; rsT/f vexm^enigvuldijende dan d«eze 

twee eevenreedigheeden me;C ejkander, 

beeft mort LMXMK : IN X NH = GM 

XMF: gNXN/i maar GMXMF is 

3=:5.NXN/(.5. 142.) J-dus ookLMX 

MI^=ïr:lNXNH(4). 

Ö. T. B. W. 

ï. Gevolg. 

J. 145. Gefteld zynde (iat de lynen 
LM en TN , erna ^e ftippcn IVl en N 
draaii^n .tpt s^y iich in de rjcluing 

van 

T?)EüAXXVffl,i.eiilV.A -(f)Eud.*lV. j. 

r 



fmMl& ^ NU beviiidti» ?a in 4i 
ïywo M * eï3( N * vex2mésim\ dm 
heeft moQ MKXM*:^N*KNHi en 
ioo W PQcb geüleld word , dat een van 
dee?,e lynen, (K^ >y VoQrbéeid) eeveö- 
wy^dig aan ztcH z^!f$ beweegt, tot die ia 
^m raaJklya in bm punt A veraadertt 
zuikn de iieek0 AD en Ai, aah elkaiif- 
der golyk Worden ; dewyl ée lynen PK , 
Fï; MKeiiMK bètahoosaLyn. Zoo dac 
hoe groot den hoek ook zyn mag die 
dbezfr eevenwydige Fynen K* en i H met 
den as maaken^' zal doch alio^s JI^K>lC 
Mit=iNHxNA:==AD' zyn; 

§. ï4($. tJic 4eézé Grondles word ^ef 
étne gemakkelyke manier afgeleid , om 
éen ra^k'tyn aan <f^ hyperbèl te trekken ,' 
van welke de ini'sloopers bekend zyn. 
Laat A het punt zyn aan welke een raai- 
fyn begeert word/ Trekt door dacpünt A 
"ïn het middelpunt C eene rechte lyn AC 
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en noch eene rechte AE eevenwydig aétt 
dè tnislooper CF; neemt op den andere 
mislooperCL een deel DE=iCE, ein- 
delyk trekt door Den hetgegeeve punt A 
eene rechte lyn DArf, welke de gevraag- 
de raaklyn weezen zal ; want om dat A£ 
en Cd eevenwydig aan elkander zyn ; 
zallen derechte lyneq CD en Dd eevenree« 
dig gefneeden zyn (q). By gevolg is Dd 
in twee gelyk gefneeden in A, wyl CD 
het in £ is* Dus zal DA^ de raakJyn van 
het punt A zyn^ door het voorgaande 

$. J47. ^en noemd Meede • dtameetef 
Xdiametrés conjugués) van de ooverfta*ide, 
hyperbeb, de rechte lynen Aa en D^ 
(^^•^3') van welke den eerfteo Aa 
door het middelpunt C gaat en bepaaTd 
word aan beide de zyden doof de oover- 
ftaande hyperbels , en dé tweede T)d 



'ten der hyperbels in het uiterflen 

van de lyn A4-affltaak(»; bepaald zyn* 

de door de beide misloopers. Indien 'er 

door het middelpunt C eene rechte CQ^ 

getoogen word , eevenwydig aan de*' 

raaklyn die door A gaat» en aan beide 

die zyden van C de deelen CB en Cb ge*. 

Boomen worden» ieder gelyk aan AD, 

zullen de rechte lynen Aa en Bb oolc 

meedet'dian^etcrs genaamd worden. 

; 5- 148. De lynen MPni die eevenwy-- 

dig getoogen zyn aan de raaklyn AD en 

veederzyds door de hyperbel bepaald 

worden, 2^yn dobbelde Ordinaaten aan den. 

diameetèr Aa. Het is zichtbaar dat dee-» 

:^e ordinaaten in twee gefneeden wor* 

den door dien verlengde Aa^ want A D 

t=Ai zynde zoo is PK=;=iP*, daar by 

is Mkz=^mK^ dus ?al PM=Pm zyn. De 

deelen AP, en aP, enz. van den dia- 

meeter , begreepen tnflchen de uiters- 

(ens van dezelve Qn het punt daar d^ 

ordinaat fnyd, zyn de AbsciJJin van die 

pfdinaat, 

*' -^ / ^' M3 Ge* 
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Pevolc?» 

$« I49i» Uit het Voorgaande xralgt,da( 
mnnéer twee meede - diameeters in dé 
nyperbel aan elkander gelyk zyn, zulleii 
alle de andjeren het ook weezen ; en de mis* 
loopers van die hyperbels (die in dit ge«- 
^ val Gelykzyiig zyn §. 124. ) zullen elkan* 
ijer rechthoekig doorfiiyden. Want AG 
r=AD zynde , en CE55DE ; zoo zulten 
in de A*! CE A pn DE A ( die AE gemeen 
hebben , en in alles met elkander oovèr^ 
eenkoomen en daarom gelyk zyn. r) de 
jfioeken DEA en C E A aan elkander ge- 
lyk weezen ; dus zyii die boeken recht (x) 
en by gevolg fnyden de mjsloopers el- 
kander rechthoekig, dewyl Crfeevenwy- 
dig is aan EA. En verder waimcer de 
Jiyperbels niét Gf /y*2yi/|f Zyn> dan kun- 
hen de meedediameeters in dezelve ook 
piet gelyk aan elkander zynj en omg^^ 
kern. 

y- 

(c) Eucl. VIII; ?• (x) Eud. XIV: x. 



$, J50,Se* vkriofttflA' (Fig. 33.) 

van eene orfytaat PM «m den itmeeta 
h2L \ fiaat tot km recktMk APKaP baartr 
ahscijenygefyl bet vierkant op AD ofCB, 
Jlaat tot bet vierkant van den baivèn dia?- 
meter GA (^ vtelke dp abscijjen genoorhen 

Betqoginge. 

Dè «> A^ CAD en CPk geëven deett 
èëvenTeedïgheid "Pl* : A^? ^=£^^ • 
P A* j maar (5. 144 en 145) AD*=3i 
M* X M K o£ T'kf^JU' i ftellead* 
4an dee?;e waanfy voor A D* ia de ee- 
tenreedigheid heeft fnen P~l* : P~**— 
^M*=Ce : CA' (t),endeelendede6- 
«e, ü T1*-F1?+ PM*: P ^ 

■ PM» 

M 4 
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Fliï*=C:F*— CA'; C~A*(«), of 
wel^PM': JPJ^--PM*=:CP'--C^'; 
CA»;maarP **— PM*is=AD* = 
C B* ; flellende dan deeze W!<firdy C *B* 
yoorPl*--PM* en verwMTelende , is 
'fM*: C"P*-C"A^of <|PXAP== 
C B*: g A* (j). 

P.T.B.Wt 

l. Oevolg, 

5. 151. Wannéér AC of aC=ia gc^ 
Aeldword; CBofCbns=:b; CPz==:a^,ea 
PM=y; heeft men y": s^—d'z—b^; 

4% waar uit voqrtkomt y^—z-^ — J^ j 

teen vergelyking, TKelke 200 wel den aart 
der hypéïbels weegeQs haar^ dis^meeteri 
jianwyfl:,als wpegens haare aflen^en ool{ 
tpffens dienen kan om die kromme lyn te 
bef^hryven, wanneer den hoek die de 
ineede-diameecers met elkander maakeot 
iegeeven is. 

Ilt 

(V) gHcl. XVII; 5. (f) Ettcl. XVIj 5. 
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5. 152. Uit dit voorgeftdde volgt ^ 
dat de eigenfchappen van de meede*dia« 
meeters , eeven de zelvde zyn » als die 
van de affen. By gevolg geeft iedere 
uitwendige ordinaat MQaan.de twee* 
den diameeter deeze waardy MQ* : C B* 
^-C^q*==±C~a^• "Cl*; (Fig. 23.) 
want uit de vergelyking y'z;=z^^-^y 

baalt tnen deeze eevenreedigheid x"": V 
-4-y'=a*: i-. Verder volgt hier nog 
uit 9 dat de raaklyn voor een gegeeven 
punt M meede bepaalt kan worden doos 
xniddel van een diameeter CP, ei\ eene 
prdin^at die door bet punt M aan de- 
zelve getrol(ken is , , maakende dee^e 
cevenreedigheid CP: Cö=Ca: CT 
(§. 135.) want men Jcan een hyperbel 
die weegensbaar meede -diameeters be* 
fphouwt is aanmerken als gemaakt zyn- 
de van eene andere hyperbel die, dié 
jielvde diameeters voor aiTen gehad heef; 
M 5 cö 
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en van welke den tweeden as en alle de 
ordinaaten ciénfe gèlyfce neiging tot den 
eerden as bekoomèn hebben ; en dus 
moet de raakl3m aair die nieawe kromme 
lyn op de tcttde wyze bepaald wordeq 
ais de voorgaaikksfi dewyt men zich dm 
in het zeivde gevat bevind ab d^ van 
het Voorbewys §. 8«. 

5. 153. IncKeft'er door het ufterften 
A {Pig. ^5*) vm een diameeter, twee 
rechte lydên lAE ea Ae gttoogc^ wot^ 
den, eevertwydlg a^n de mlstoopers , be^ 
psiM wordende door die «dvde tynea j 
2al de hier uit koomende pméilihgfim 
£ZAt dé Macht of ïittVimiè^fn ym de 
hypefbets genaamt worden. 

Vï. GHONDLEÏ. 

J: 154. 2Jw r«r?n rföor twetfii^ên M «f 
Ni3|p rfr oo^jetjiaanie hypthels êerecbtt fy- 
jienMR, ML; NOehNI^r^, bepétali 

tpor- 



pordende door ie misïoepers en tmmmjiig. 
zynde aantkzehe ', )S«/ML^MB:f=rNQ 

Betooginge. 

Dit Voorftel is maar een byzonder ge- 
yal van de vierde Grondles en word op 
de zelvde wyz^ betoogt. Men heeft dat 
van (5- i44-) öiaar te leezen en de Al 
iMRF en NO/ in plaats van de A« MFK 
pN/H te (lellen. 

D. T. B. W. 

J, OeVQLg. 

J. ïSS^ Hier uit volgt dat de paraMii» 
grammen CRML en CONI gelyk zyn aac) 
alkander en aan de Macb$ der hyper«^ 
^K^)$ ^^Q( zy hebben eenen gelyken 
hoek, begreepentuffchen hunne weeder- 
keprige zyden; dewyl men uit de vergfij: 

(?) EucL XIV: €. 



lyktijg MLXMR=^NOXNI=AE>6 
Ae d^eze eevenr^gdigheedén haald ML: 
NO=NI: MR; ML: AE=Atf:MRt 
m NQ: AE=Atf: NL 

11. Gevolg. 

§. 156. Wanneer de befliendige Ct==i 
tl gefield word, AE:=*, df onbepaal- 
de CL =«, .en ML=yi Wft men 
altoos xy:=^abt en neemende c voor 
midden eevenrèedige tuiTchen aenb, \% 
xy=c\ Welke een nieuwe Hyferbels 
Fergelykingii, befchouwc weegens haare 
raisloopers. Uit deeze vergelyking haald 

meny=-~èf yti:(r*^V Zoo meit - 

jf t±ro fteld i word y =r: — , dat een pn- 

eiridige grootheid is ; waar uit blykt da5 
y in dit geval zich met de naislooper 
aelvs vereenigt. Op de zelvdewyze wan- 
neer x=;=9o is, z^l y=;=^ zynj welke 
(gen oneindige kleine waardy voor y geeft. 
Meenigraaal fteid men de befliendige c» " 



K£EG£L*SNÈBD£irv iS^ 

ïïziaaii dé eenheid, «n dan word de ver* 
gelyking van de hyperbel weegens de- 
misloopers brfcïhou wt deeze y =z x ^ * 

III. GEroLO. 

§. 157. Het is gemakkelyk te tien , dxt 
*er in de twee hoeken A CD en JCi 
naaftaan den heeJc^J^rf geleegen , twee 
nieuwe 00 vêrfta'ande tïyp«fbd&B.;tójer^ 
kunnen befchreeven worden door mid- 
del van d(5 twee niachten CEB«, en CJ»n, 
(welke ieder gelyk s^yn aan de tnachfi 
AECf ) neemende op de verlengde lynen 
ML en NI, -de deelen pL,>I, gelykj 
aan de ordinaatm ML en NI; deezo 
twee nieuwe poverfla^pde byperbels heb? 
ben de naam - van oov^/laande tmede-kyper^ 
bels met de twee voorgaande. Enomge* 
keert; zpUen de twee eerfte ooverflaanr 
de^ m^ede merjlaande byperbels van deez« 
Jaaiften zyn. Dewyl nu de voortbren- 
ginge van deeze, e^ve.n d^ zelvde is. als 
di^ der' twee anderen, zullen zy ook df 
xelvde. ^igj^Q&happen hebben. En allf 

vief 



n 
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vier deeze byperbelt zilllen aan elkandef 
gelyk en gelykVormig Weezen , wanneef 
haareaflen gelyk zyn; of hèt geene op 

heczelvde üickomt, wanneer de öiisloo- 
pers met elkander rechte hoeken maa- 
ken ; of wanneer twee ooverftaande hv- 
perbels Ceiykzjdig (^eq/nilOtHcy ^yq. (§.' 

t iv, GEvoia 

5. Ï5&* Zoo men op twee meede* 
diameeters Ad, en B&, een paralelogram 
t)^^d maaJEt ; h bet klaar te zien , dat de 
irxacbt CE A^ 'er de achtfte pzn van is ; 
éaaar deeze macht zoude ook de aehtftè 
part zyn vaji den rechthoeK der bei* 
de affen i inóAen 'er veromferfteld 
Wkrd dat Aa en B» de aflèii van de 
ö<>verftaande hygerbek waaren. Buheö 
Éait, zyn deezè . onderfcheidè machten 
ïeder gelyk aan een paralehgramCLMK 
(5. 155). Dus zyn deeze machten ook 
ïian elkander gelyfc; en by gevolg zyn* 
'$lih tk paralelogrammm tJïPkhtn de vier 



èyperbels befchreeven, gemaakt wor- 
dènde door. twee meede-diarteeters, aart 
elkander gelyk als meede aan den recht- 
hoek der afTes» 

VYFDE HÖOFTDE^U 

Pkn de 'Eigètifchappen welke de drie KeegeU 

JneeJkn met elkander gemeen 

bebbtiu 

ÏN de worgaande Hooftdeelen hebben 
wy eerfl: vaa de Parabel gehandeld, 
vervolgens vaa d^ EUps en toen vao d^ 
tiyperbet, in #: Hoofirfeel zullga wy vsr 
apud^Aeid de twee laatften deezer krom-' 
me ly nen befchouwen , en wy zullen *er dè 
éi|;enrchapi)en der parsibel van afleiden^ 
om dat ^pVL deeze als een midden tul^ 
S^batt J^ ^lips en de. hyperbel kaa aaa^ 
IheAen , jfélyk ift 't vcrvefig gétooat zA 
Hoorde».. 
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Bepaalingen, 

5. 159. Zy gegeeven een Vlak (K^4 
24 en 25 ), op het zelve eéne onbepaaU 
deteéhtó lyn RDT (welke ik Lridslini$ 
noemen zal) en een punt F buiten die 
lyn (jdM Prandpunt genöetnd Word). Zoo 
*er een oneindig aantal flippen M, M , 
M5 enz. op dat gegeeve Vlak genoöméö 
worden, zoodanig dat hunfte.afflandea 
tot het brandpunt en de leidslinie altoos 
tot elkander in eene beftendige Reeden 
gyn, Zullen de kromme lyneh welke docJr 
deeze reeks van op zoodaanig een wyz'e 
gevondene flippen getoogen worden ^ 
iCeegel'fnesden genaamd zyn (z}, 

Xz) Het oog r punt waar onder men hier de 
drie Keegel-fneeden befchoüwt , kan op een veel 
algemeener wyze aangemerkt worden en óp welké- 
ikniet geloof dat tot hier toe gedagt is ge- 
Weell^ hier in befiaande* dat in plaats van ho( 
brandpunt F op het Vlak van de lyn RDT t« 
plaatzen kan men het zelve veronderfteflén daar 
buiten te ftaan; in welke veronderftelling alle de 
pen op de voorfchreeve wyze gevonden eeven- 

wel 
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5. 160. Wanneer dö^betrekking welkè 
t^flchen de lynen MF>en MR is, "[altoos ^M-T 
kleiner gefield word als MR, zal dis 
kromme lyn een Elips zyn j die in een 
cirkel verandert wanneer de lyn MR 
oneindig groot gefield word in vergelyk 
van MF , om dat dan alle de lynen MF 
gelyk aan elkander zyn. 

$, 161. Indien de lyn MF altoos groo- 
ter is als MR , zal de kromme lyn een 
Hyper bel weezen. 

§. 162. Wanneer MF gelyk is aan 
MR , zal de kromme lyn een Parabel 
zyn. \Afelke Bepaalinge eeven dezelvde 
is als ^die , van §. 1 8.. 

§. 163. Wy noemen Js vandeKeegel- 
fneede, ecne rechte lyn DF, welke door het 
brandpunt gaat en loodrecht op deLeids- 
linie (laat ; en Kruinen van de Keegel- 

fnee- 

wel tot een der Keegel-fneeden zullen behoorcD, 
Wy zullen ons niet ophouden met zulks hier te 
bétöogen, wyl het ons te ver zoude afleiden vaa 
ons voornaam oogmerk. 

N 



i 

l 
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(beede , de ponten A en a daar de kromme 

1;q Am den as Aa fnyd. 

*L VitAAGSTÜK, 

§. 164. Gegeeven zyndi de bejlendige 
Reeden die 'er tujfcben de af (landen MF en 
MR is , iJiord gevraagd de kruinen van iedere 
Keegelfneede te bepaalen; of het geene dp *r 
zelvde uitkomt de lengte van den voomaamen 
MS Aa. 



Oplossing. 



« 



Trekt door het punt F eene rechte lyn 
ZFLden as FD rechthoekig friyden- 
de ; neemt op die lyn een deel FL , 
zoodaanig dat FL tot F D in de ge- 
geeve Reeden zy ; trekt vervolgens een 
onbepaalde lyn DL, en door het brand- 
punt F twee rechte lynen FG en F^ maa» 
jtende ieder met den as een hoek van 
45°; verlengd die lynen tot zy de regte 
DL in twee flippen G en 5 ontmoeten ; 
laat uit de flippen G en g twee toodrech* 



t^ GA en ga op den as TDd yallea, en 
cje (lippen A en ^ van deeze twee lynett 
2ullen de gevraagde kruinen weezen^ 
Want in de gelykbeenige en rechthoeki-* 
genili» FAO en Fag, is de lyn AF =3 
AGeriaF=:a^, dei^?DFL, DAGen 
Dag geeven deeze eevenreedigheeden 
FD: FL— =AGofAF:AD=:flgofiiF: 
nD , dat is te zeggen , dat de afftanden 
FA , AD ; Fa en aD der gevonden {lip-< 
pen A en a tot het brandpunt F en de 
Leidslinie DR in eene beftendige Reeden 
zyn , dewyl de lynen FD en FL (doot 
de faamenllelling die zelvde bellendige 
Reeden tot elkander hebben. 

D. T* D. W- 

L Gevolö. 

$. 165. Dewyl inde parabel de lynFL 
=aande lyn FD is (5. 162.), zoo maakt 
de lyn LD met den as een hoek van 45*. 
en dus is Yg eevenwydig aan DL; by 
gevolg kan deeze kromme lyn maar 
i^ehéii kruin 'hebben ; indien nu do 
^ ^ N 2 cevea- 
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eevcnwydigë lynen aanmerkt worden 
als té faamen loopende in het oneindige 
( onderftel lende dat zy het byderzyds 
doen kunnen) volgt 'er dat de parabel 
zoo wel tot het geilagt van de elips be- 
hoord als tot dat van cife hyperbels. 

II. Gevolg. 

5- iö6. Dus zal de Keegel-fneedeeene 
Elips , eene Hyperbel of eene Parabel 
zyn , naar maaie dat haar kruin digter of 
verder , of eeven zoo ver van de Leids- 
linie afdaat als van haar brandpunt* 

III. Gevolg. 

5. 167. Uit hèt hier bpoven gezegde 
volgen dan deeze drie dingen , naament- 
lyk, dat zoo 'er van het brandpunt F, 
de kruinen A of ^ en de Leidslinie, twee 
bekend zyn kan de derde altoos gevonden 
worden. Want eerflelyk heeft men zoo 
eeven gezien hoe door middel van een 
brandpunt en van de Leidsline, de 'krui- 
nen 
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nen verkreegen worden. Ten 2? zoo de 
Leidsünieen de kruinen A en^ gegeeven 
zyn beneevens de eevenreedigheid die 
'er tuflchen de lynen MF en MR zyn 
(welke altoos veronderfteld word be- 
kend te weezen ) zal 'er door het punt A 
eene rechte lyn AG getoogen moeten 
worden , welke ïot de rechte AD in de 
gegeeve beftendjge Reeden zy; vervol- 
gens nog een lyn DGL; als meede de 
rechte GF,maakende met AG een hoek 
v^n 45°, en daa zal het punt F het ge- 
vraagde brandpunt zyn. Ten 3^ wan- 
neer de kruinen Aena gegeeven zyn al^ 
meede het brandpunt F, zalmen op den 
as twee loodrechten AG en ag op richten 
gelyk aan AF en ^ F ieder aan ieder, en 
vervolgens door de uicerftens G en ^ van 
deeze loodrechten , een lyn ^G , ont- 
moetende den as in D , welk punt 
D. een punt van de Leidslinie WQQZGn 



N3 IV. 
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IV, Gevolg. 

§• 163. Uit het hier voorens gezegde 
volgc nogi dat men voor de elips en voor de 
hyperbel altoos twee brandpunten F en ƒ 
en twee Leidslinien DR en dr vinden kan, 
wyl meri niet meer bevoegt is de lyn AF 
naar de kant van 't punt A te neemen dan 
om het dFz=AF naar de zyde van a te 
doen ; derhalven is het onverfchillig wel-^; 
ke van beiden genopmen word. Het 
brandpunt F geeft de teidslinie DR, 
wanneer men AD tot AF neemt in de 
gegeeve beftendige Reeden; en de ande- 
re Leidslinie dr die naar de kant van a 
valt, word verkreegen wanneer men op 
den verlengden as het deel ad tot af 
neemt in die zelvde beflendige Reeden. 

II, Vraagstuk. 

§. 169. Gegeeven zynde den grooten as 
A a van eeneKeegel-fneede en de Reeden die 
'er ttiffcben de affianden MF ^n MR 
fVf V90rd gevraagt de analytifcbe waardy 

iet 
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ij afftand AF van bet brandput F tot aan 
de kruin A, te bipaakn. 

Oplossing. 

Laat den grooten zs Aa=z2a zyn , 
( Fig. 24. ) en laat de Reeden die 'er tuf- 
fcheii MF en MR is gelyk zyn aan de 
Reeden vin m tot n, laat ook AF—ri 
zyn, en aF=::2a—x. Dewyl nu A 
een punt aan de kromme lyn is , heeft 

menm: ii=AFof ar: AD of^, en 

daarom aD=:2ö+ ^; de kruin a pok 
een punt aan de kromme lyn zynde, is 
wederom w: «=aFof 2a — x: aDo( 

(.1) off»; n=(2a—x) m: aa/a+na;, 
en by gevolg x=; ^— ^ ^. 



D. T. D. W. 
Ge- 



(t) Eud. XI: 5. 

N4 



1 
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Gevolg. 

5. 170. Zoo men m kleinder fteld te 
zyn alsn (gelyk het in de elips is) zal 
de waardy van x een (lellige grootheid 
zyn ; wanneer in teegendeel m grooter is 
als n (gelyk in de hyperbel) , zal «ont- 
kennend zyn ; ( in die geval moet AF 
op den verlengden asvoorby het puntA 
genoomen worden ). Eindelyk indien m 

=11 is, verandert de waardy^^^^^^ ia 

t^ of ftellende «=^i, in aX^i i» 
welk geval de kromme lyn een parabel 
is en de grootheid a oneindig. Daar 

byis^Y^oof^; dus x=zocxX-^ 

:z=zt. Datistezeggen dat den afftand AF 
in dit geval altoos gelyk aan de eenheid 
kan genoomen worden. 

IIL Vraagstuk. 

5.' 171* Het voorgaande gefield zynde ^ 
word gevraagd om de drie Keegel '/needen op 

eene 
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éene en zelvde algemeene wyze te befcbryt>en ; 
of bet geene op't zehde uitkomt om i&oo veel 
punten M, M en m, m aan de drie Kee- 
gel/needen tè bepoakn als men begeeft ( Fig* 
24 en '25). 

Oplossing. 

Trekt door eenige flippen P, P, ( naa 
gevalle op den as AP genoomen ) de on- 
bepaalde loodrechten PL,PL, enz. naar 
de kant van Z» en laat dezelve alle aan 
de rechte lyn DGL aanftooten; vervol- 
gens befchryft uit het punt F als middel- 
punt met een draal gelyk aan iedere PL, 
eenige cirkel-boogen die iedere lyn /PL 
in twee punten M , en m zullen fnyden , de 
welke, alle punten M, m, van de gevraagde 
fneede weezen zullen. Om die te Betoo- 
gen zy getrokken de lyn MR, loodrecht 
op de Leidslinie DT ; dan is MR =r 
PD ; en door de faamenflelhng is 
MF::;=PL; dus MR: MF=:PD: PL; 
en PD: PL=:AD: AG Xom dat de 
ALPDco is aan de AGAD); dat is te 
wggen dat de afftanden MR en MF 
M 5 van 
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van elk (lip M coc de Leidslinie en tó( 
het brandpunt in de befténdige gegeeve 
Reeden zyn , dewyl AD en AG , of PD en 
PL óceze Reeden tot elkan4ër hebben doof 
de faamenflelling (^. 164). 

D. T. D. W. 

I. Gevolg. 

§1 172. .Dewyl de lynen PL, PL of 
haare gelyke FM, FM op de zelrdewy- 
ze aangroeijen als de hgaD , ' volgt 'er , 
dat die aangroeing in een ieïkunjlige pro- 
gres gefchied, en- by gevolg moeten 
haare fommen (dat is PL-f t*L) op gely- 
ken afftand van de kruinen A én a be- 
ftendige grootheeden zyn , en ieder gelyk 
aan AG^ag. In de elips (Fig. 24.) zul- 
len deeze lynen PL en PL enz, ajtoos een 
weezentlykefommaaken, om dat deeze 
lynen ahyd aan dezelvde zyde in vèrge^ 
lyk van den as zyn. In teegendeel zal de 
genoome fom van de twee PL op gely- 
kenafftandder kruinen A en a (Fig. 25.) 
en beide aan dpzelve lyn G L bepaald , 

ei- 
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eigéntlyk een verfchil zyn , om dart 
wanneer een van deeze lynen een ütWu 
ge grootheid is, den andere ontkennend 
genoomen moet worden , door dien zy 
aan verfchillende zyden.van den as Aa 
ftaao* 

II.. Gevolg. 

5. 173. Dewyl in de elips en in d? 
liyperbel > ieder punt M bepaald kan 
Worden door middel van de Leidslinie 
D R en t^et brandpunt F , als meede 
door de Leidslinie dr en het brandpunt ƒ« 
is de fom der afftanden MF en Mf in de 
elips , en het verfchil van die lyr 
nen in de hyperbel altoos gelyk aan den 
eerden as Aa, Want doordien het punt 
M bepaald is geworden door middel van 
het brandpunt F en van de Leidslinie 
DR , is MF==PL; maar het zelvde punt 
M had ook bepaald kunnen worden door 
het brandpunt ƒ en de Leidlinie dr ; in 
welk geval weederom M/==P/ zoude 
geweefl: zyn , by gevolg is voor de elips 

en 



^ 
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en voor de hyperbel altoos M/ +.MF= 
P/ + PL=U o(GE=Ja, dewryl AG=i: 
AFenJiE = aF is. 

Ui. Gevolg. 

5. 174. Deeze twee ei^enfchappen 
zyn ook in de parabiel , wanneer men 
aan die kromme lyn twee brandpunten 
geeft ftaande in een oneindigen afifand 
van elkander ( beide binnen de kromme 
lyn 200 als in de elips ; of het eene bin- 
nen en het andere buiten dezelve, gelyk 
in de hyperbel ) in welk geval de fora 
der afftanden MF en M/ in de eerfte 
plaats , en hun verfchil in de tweede, 
altoos gelyk zal zyn aan den as' van de 
parabel ; dien as oneindig zynde door de 
verohderftelling. 

IV. Vraagstuk. 

5. 175. Bekend zynde in dé elips of in de 
hyperbel den grooten as Aa (diemy gelyk Jtel- 
len aan 2a) en den af/land A F van de kruin 

A 



A tot het brandpunt F, (^eli^wy gefyk 
cJleUen)'ii)ofd: gevraagd den affiand AD 
van de kruin A tot aan de Leiislinie DR van 
di$ kruin. 

Oplossing. 

Laat de rechte lyn ADnro; gefield 
worden, dan zal a D gelyk zyn aan 2fl+.x, 
(het bovèhfte teeken is aUyd voor de 
elips en het onderflén voor de hyperfael). 
De lyn A¥z=zc zyhde., is A G ( gelyk 
AF door 5. 1Ö4. ) ook==:c^ en aF 
o( ag=.2a'^c; die gefteld zynde heeft 
men, (om dat den ADAGco ADa^is) 
AG: ADz==ag: aD, ofc: xz:^=z2a'+c: 

2a +x: waaf uit voortkoomt x =^ -A^ 

Door dien in de parabel a=z^ is, vert 
meerdert nog^ vermindert de grootheid 
a.niet het zy men tot dezelve de groot- 
heid c toeteld, of van dezelve aftreckt, 

dus is de waardy van x-=z:—'=zc ^ gelyk 
men reeds geleerd heeft §. 1 8. 

D. T. D. W. 
V. 
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V.' Vraagstuk. 

' §. 176. fFord gewaagt de vergelykhig 
der drie Keegelfnei^den, wanneer de oorfpron' 
ken der abscijjin in de kruin A genoomenzyn, 
(Fig. a4en 25). 

Oplossing. 

De A DAG os aan ADPL zynde, zoo 
is AD: AG=D.P: PL,of aqalytifch 

a+c " a+c • a ' 

behalven dat^ is In de elips ed in de hy- 
perbel ?Fz=:^x±ci by gevolg (om 
dat de AFPM rechthoekig is en FM=3 

PL),PM==Fld -fP\of ƒ ==;^ + 

waar uit deeze nieuwe vergelyking 
voortkoomc f = ftfïiiOJ^cfcOj 

en maakende de bekende rechthoek lac-^ 
fci». heeft men^=iHï£ï!2JL. 
D. T. B. W. ten i« 
Wanr 



Wanneer in deeerfte véfgelyklng fi=:^ 

-;ï- + -7-+-r+4^«» <le groot* 
héid /i óiieiodïg groot geftcld wotd, zul- 
len alle de termen op eett naa verdwy* 
nën, bly vehdè ƒ tir: 4rx; by gevolg is 
• de vefgélylcing de* parabels y=4(r« , of 
f=:2fx ftfelleade ^c=i2p (♦). 

D.T^D.W. ten 2« 
•I. Gevolg. 

J. 177. Hier uit volgt dat itten in de 
elips en in de hyperbel altoos deeze 
eevenreedigheid heeft /: èAxT** =:==**: 
a*j voortkoomende uit de vergelyking 

f 

(♦) De ptóibels paraöieeÉer die wy toe 
hier toer3|) gefield hebben > zal ia 't vervol j 
door 2p aangeweczen worden , om de oovereea- 
komft. van deeze kromme lyn met de twee ande- 
re te bewaarén, ïn wetke 'p vóór de "hal v^ |«ra- 
meeter Vfndeni'lts At» genooinen wak; en dnszat 
de vcfsdytóög :fi;::ifxm ^» =: 2fa en.^«+|^iB 
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y'=^- ^'^^^*^^' ; dus zullen de vierkan- 

ten der ordinaaten tot elkander in de 
zelvde Reeden zyo als de produften haa- 
rer absciffen ; want APXa?=::2ax+x'; 
daar by is de Reeden van b" tot a*, die 
de betrekking aanwyft die 'er'tuflchen 
het vierkant van een ordinaat, en den 
rechthoek aPX AP haarer absciffen is, 
eene beftendige Reeden. In de parabel 
zyn de vierkanten der ordinaaten tot el- 
kander als haare absciffen ; hetmrelke een 
noodzaakelyk gevolg is van de vergelyking 

II. Gevolg. 

$. 178. Wy hebben in de voorgaan- 
de Hoofdeelen (J. 57 en 116.) gezien 
dat een derde eevenreedige aan twee hal- 
ve affen, de halven parameeter is van' 
dien as welke de eerfte plaats in de ee- 
ypnreedigheid bekleed. Noemende dan p 
die van- den eerden halven as, heeft 
titna: b=i: p^ ófwel V: arT=:p: a; 
en ftellende dit in plaats in de eerfte 

eeven- 



Kebgbl-Snëbben: stop 

èetenreedigheid ƒ : 2dx+x'=iVi a% 
verandert dezelven in ƒ: 2aa;+x*rzrp:ir. 

Ên dus y = 2pi+^. De breuk ^ 

geeft deeze eevenreedigheid a: p=:x: 

^i by geV^olg is den rechthöèlc ap door 

de twee eerfte tefmen van dë eevenree- 
digheid gemaakt, gèlykvofmïg aari den 

rechthoek— die door de twee laatfte ge- 
maakt is; >^yl de gdykftaridige zyden 
èevenreedig zyn. By gevolg f j in eenjege* 
lyke Keegel-fnfedf ^ bet vierkant vqn tene 
ordinaat aan de eerjlen as in vergelyk vari 
het produ^ apx baarer abscijje door den gé* 
beeUn paranieeter , gelyk in de parabel , hein* 
dèr in de $lips^ en groot er in de byperbel; 
daar by, is in béiden de laatjieh bet nieer^ 
der of minder (defaac oü exces), (^or 

^aangemezenp wiens zyden ^^n— zyn ) 

altm eengelykvormigèn rechtboek aan dien ap, 
weUie gemaakt word door de b'^lfiert van den 
eerfien as en zyn pfirameeter. He^ is om 
deezeeigenfchappen dat de Ouden aan 
O de 



ét éfit Eeegd-faeeden de naam rm Ftf- 
nbel^ £Hfs en Hyptrhel i^eg^eveD heb- 
ben; welke nzsm^n^elykheid^ minder ea 
meerder aanduiden^ 

Het geene hfer treegen« de ^ffen ge- 
tcgt i»^ Siedc ook pbati veegees de 
diameeters j wyl deezen dezeJ^^de vergely- 
kin^en hebben als de aJfeo. (geJjk ge- 
zien kan worden Jg. 40, 96, en 1^2). 

IIÏ. Geyolo, 

$. 1^9. Zoo tnen iczzrr^ofrrr-afli^lr 
ïleld, is/: 2ac^c^=b^: a^i maur 2au 
l^^zmlf; dtis ƒ : i*=:ö": rf*, wa^ uk 

y:z=z-:^:=zp voörtkoonu. JBy g5Vi% 

« «fit éébkMêm dé m^mt éie ém itt 
ifmiiipunt ^Mt, 4n êUr Jk Kde^^fimdn^ 
0eJyk «K den parameet er, van den eerjlenxa^ 
eeven tls men voor ieder in \ byzondef 
gezie» tïeeft(rn'def5. -Jtf/^i^en i«6). 
Zoo fc=r+ « gefteW iw)ra ,fceeit «ett 

'irftar uit iroJgt ,d»t feet vferklmt vm ^ 

or- 



BM 



9p}£iiMt CU ^k 4k)or i^ec pii<i<i€ip|Wf 
gaac , felyik is aaa tec vierkant +1^. Qif 
vierkanc is AeH% (pfififif) in -che elips ^ 
geefc twee waare waardyen voor y in 
die krömiüe i^ ; ^ ^eegendeel is dac 
vierkant ontkennend ( negatif) in de 
hy.pöi>efl en geeft «twee itfbeeldige wwr- 
^Tfi 4I ^ïS?* <y.oar y ; ^nsi ilat j^ ,kri$ffik 
ifte Jy.^ftp ,^AM ep 'paU (Fig. ^.) ^^^ 
waare ordinaaten hebben tc^aaep op dé 
absci^fen éKe ^^^lien de tyree ti^é^ni^ 
A en q p^ .dep-wpften ^ geno0,n?en .v^gtr 
•den. 

^i 'i8ö. <WwnKr ^ j>é4&i aflên id 
éè élips €n4n de hy^eftel gdyk aan el» 
kmd^ gcfftdd Wórden } { welK -in ^c cerf- 

tweede eéne |^i^jy;pj^ig^n^l^^ 

^? j?ararae^ter oo}c gplyk ^z^p ^p ,eep 

ffier aflen, en de vergelyking y'=:2pj^ 

+ ^in f=:2px + x'' veranderen, wel- 
ke een cirkels of gelykzydigen hyperbels 
•O 2 ver- 
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Tcrgelyking is ; m de veronderdelling 
(die ook hier gedaan word) dat de ordi*^ 
naaten rechthoekig op den as üslbsx. 

V. Gevolg. 

$. i8i. Indien men in de vergely- 

it=:c fteld, zal dezelve veranderen in 
j^=z -5+—- +4^% trekkende de vier- 

kaUts \^órtel h yt=± — ^ i c ; maar meri 

heeft (g. 179.) gezien, dat de dubbelde 
ordinaat die door het brandpunt F gaat 
("zoo als in dit geval gebeurt) gelyk u 
aan den parameeter ^ by gevolg is de al- 
gemeene uitdrukking van den paramee- 
(er aan den eerften as van een iegelyke 

Keegel-fneede, deetó 2f=:'— -P4C. 

Doordien in de parabel a=: 00 is, zaf 
de waardy van de parameeter 2p==4# 
zyn. 



Aan- 
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Aanme&kinge» 

$• 182. AIzoo wy in de voorgaande 
Hoofdeelen hebben doen zien , dac de 
eigenfchappèn der meede-diameeters ee- 
ven dezelvde zyn alsdiederafTen, (SS«40f 
c>6 en 152,) zullen wy ons hier niet op- 
houden, niec de Betooging dat hunne Ver- 
gelykingen eeven dezelvde zyn , wanneer 
de oorfpronken haarer abscifTen ook aan 
een der uiterflens dier diameeters gefield 

VI. Vraagstuk:. 

5. 183. DeraakIynMT(Fig.istn2i.) 
Man éenig punt M van pen Keegel-fneede ge* 
geeven zynde ; word gevraagt dewaardy der 
onder-raaklyn PT te bepaalen; fiellende den 
êorfpronk der absciffen aan de kruin A. 

Oplossing. 

Wy hebben in de voorgaande Hoofd* 

dcelen f $$• yCen 135O gezien, dat men 

O 3 voor 



voor de elips en voot-de hyperbel cleeze 
eevenreedi|bèM MéfTi CF: CA=CAz 
CT,of (flellendede analytifche waardyen) 

di^x: d==a: ^=±:Clïji:cio ftten éa^ 

ift de elips CP van CT aftrekt i en in d» 

ïï^|.e^6élGt HH £ÏPiiiTT^i^^, 

Di T- D> W. 

i. 

5. 184. Wanneer de analytifche *aa»« 
^yen der Jynen PM en PT bekend zyuj^ 
js het géniaklcelyk diè der d,ndér>loodly- 
iie PR, en der loodlyne MR te yinden; 
èeneevéhs die déi;' faaklyn MT, en der 
lynen Ak, aK, Af eh at. Öoor dé 
lècljthoeRigen AftMl", MÉI*, ett. 

HMT is (ak VöörheeD) RP=-p (a+* ) , 

of gebruik maakende van den paramee- 

tér p, is KV=±^^{nii:)=p+ È± , 

Üy gë^d^ is in de Këegèl-fléedep, de 
lesm-hüdlym FR m w^ vfftMiki^ 



KES(^BX-SKBEi>£lTi tig 

éénparamefet tafè den gtoHen ffeerfim és-^ 
kkindn indéelip^ pcfoM m ie byfeitM^ 
en gêlyk itf dr parabiL ( Qm dat; iii deez* 
laacile lax>mme lyn ^iir::: oo^ en dui ook ^ 

~z=:p 4 o). Op d&zjtWde wyze is MR =:= 

Z0O men in dezelve dm halven para« 

meeter fteJd , is MR=: 1 . . • • 
J^ay.:jp2gp*x+^»3c»+2fl^j)3g^ ^tjjc^ waar 

door M R 1= fy2pxTp Wórd voor de pa- 

fabet, ftellendis /izzzzoo. 

' De rechthoekige AMPT geelt MTzsï 

. Wanneer 'er tot PR=: ^^(a+x) da 
lyn AP = « gewid word, is AR :=: 
51iL+!lI+^, en gebruik maakende rm 
den halven parameeterp, heeft men ARzzr: 
p + x+^i by gevolg is AR in vergelyit 
O 4 van 
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van ie font van den balven parameetir vapi 
den eerjien as en van de abscijje x; kkinder 
in de elips , gtooter in de hyper bel ^ en gelyk 
in de parabel^ om dat in die laacfte geval 

+^=o is. Op dezelvde wyze is dR 

welke eenq oneindige grpptheid voor de 
parabel geeft. 

Eindelyk indien van PTrrz^^'J^ de 

lyn AP=z=ic afgenoomen word , is AT== 

4?- ; het welke ATzzzo; voor de para- 

a + x' ^ V'. 

bel geeft. Daar by is het baarblykelyk 
dat deeze AT oneindig word voor de 
elips, wanneer x=a is; en dat AT — ^ 
word ^n de hyperbel wanneer x z= oo 
is. Op dezelve wyze vind men a T~; 

Caix )^^ welke lyn meede oneindig 
is in de parabel 



II. 



II. Geyolg. 

5. 185. Indien men van de lyn PTj — ; 
~a'^* ^® ^y° ^^ aftfekt, wanneer het 
punt P tuflchen de punten C en F valt 
in de dips; of dat men FP tot die zelv- 
de lyn voegt , wanneer het punt P tuf- 
fcben de kruin A en het brandpunt F 

valt , heeft men FT= -^^^i^ . 
op de zelyde wyze, wanneer P T =z: 
- a— Jt ' tot ƒ P ==: 2 a — ar -,ff 

iFig' I5-) gevoegt, of PTi=i^£±£ 
van /P:z=2flTh«+c (Pfg- 2 1-) afge- 
trokken word.blyft 'er /T=i!ïï^£?f+i* 
maar ( volgens $. 176. ) F M is 
= -~^-. en by gevolg /M = 

~ 7-^ -; dus FM; F T =: 

• * a+x a ' aJJTx =<* 

ï«: «=^CP: CA. By gevolg ook/M- 
O 5 /T 
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r X zün : • . . - TiT , ^ . ■ * ■ ^». 

==4i4:x: a==CP: CA- 

IIÏ. Gevolg, 

S^ it<S. Uit deeze twee govonde ee» 
l^eaitiedigbecdeD haald meo eea nieowe 
^gemeene wy£e om door eenig gegeêvt 
punc M aan een derKeegel-fneeden^ een 
raaklyn ie trekken , door middel vaö eeri 
der brandpmiten. Ten dien eimfe 'maakc 
inen deeze eevenreedigheid^ CPiXAn::; 
FM : FT o(z=zfM : ft ( waar van de 
4fie eerlleteimenbekend zyn)/ Hec punt 
T dus gevonden zyndei^ trekt men door 
dezelve en bet gegeeve piipc M een lyn 
MTjdie de gevraagde raaklyn nveezen 
zal. Zoo men den balven 2S AC=zqo 
field I worden de twee termen a+xona 
gefyk aan elkander, en by gevolg opk de 
lermen FMenMT; gelyk reeds geblee- 
kenisin.de p^rabelt 



L GilOND- 



$. 187* JVarmm men vit io hrénifuUn, 
ten ^ ént (Fig. 15 en 4i.) twee hoi- 
têibun FE#s f e «^ «<« >*a(!i*^ J4T UOi 
xtélkni a FE X fe=t: tn». 

BetQoginge. 

De A! MTP, FET en /cT zyo^o , 
«n dite MT: ltfP==iFTj F£:é3/T: 

ƒ*; bygevolgFÊ==f|xFT, eö /^ 
==-^-|^></T; waar uit voortkoomt 

fKyifé^^'^af^t^)^ want 
mT 

f T lst±= +Ct 4: CF en ƒ T^r^t+CT; 
ilurby i» neds f«voa<ieii(^ tS4') dït 

inalledegevallen,is'SÏP*zz::z(2öx+«0-^ } 
dus heeft men . . . . • • • • 

mee- 



ie^it Ikleijding tot dS 
meenigvuldigende deeze laatfle waardy 

door1Jcï* + CT*=?S^^ ^% of door 

de ^ +*- voor <?* en brengende alles tol 
de zelvde noemer) zal men vinden, dat 
IEXfe=:b'=zCB* is. 

D. T. B, W. 

; Uit deeze Grondles worden de volgende afgcr 
Icid^ die vangroot gebruik zyn. ^ 

Grondjles. 

l HetproduU aPXAP (Fig. 15 en 2T.) der 
ahscijfen van den grooten as^ is gelyk «a» bet 
produQ CF X PT der ftukken van dien verlengden 
asy geleegen puffcben bet middelpunt C en bet 
punt T daar dien verlengden as de raaklyn MT 
fintmoet; dat is te zeggen ^ aPXAPfV =aaii 
CPXPT. 



Bi- 
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ËEfOOGINGE. 

Voor de Elips. (Ftg. tj.) 

Ten ie isCT: CA = CA; CP (f. 70,) 
èygevolg Ct— CA: CA— C!P=CA: CP (t) o( 
AT: AP=CA öf Ca: CP; dus AT+AP: AP* 
=:C«+CP: CP(/); of PT; AP=aP: Q', 
en by gevolg APX«P = PT XCP. 

t>. T. B. W. ten i« 
Voor de Èyperbel. (Fig. 21.) 

Tenae CT: Ca = Ca: CP (f 135.), dus 
CT + Ca: Ca+CP=Ca: CP, cfaT: aP=: 
Ca: CP; by gevolg «P-aT: aP=CP-Car 
CP, ofTP; »P=AP: CP; endusaPvAP^* 

D. T. B. W. ten v> 

6ronï>le.s. 

IL Üoomenuit bet middelpunt C(Fig. 57 en 58,) 
een lyn CK trekt, eevemoydig aan de kodlyne ■ 
MR; wCKXMR=;BC'. 

Be- 

(i) «nd, XVI «n XVH, j. (/; Eucl. XVIU. j. 
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Voor cip ElifMi di voor ^^ Hyf«rbei; 

«m Alt CT :. CAj=:XV^ : CP (^. 7j5,Q» JB^O" ^& 
iPTXCP;=tf^AP door de -jroorpa^ode gr^nA - 

(55. 59 en na.}; Jfellönde dap^oor^^^n. A# 
X fl P hunne waardyen beeft men CT X CP ; PT 
XOPinCB*: ffi*, én deelendedc eerfle reeden 
door CP is CT.: PT;=.CB': ^'^ .p,u-^yn dé 
A» CtT enPTM&ï) (^j; dus CT: PT zziCn 
VM; by,geyol^^N PM'=Cfc P«^, ^^,^its 

<S'KPMs=J*M^Cr;.of<2B^.raGtXF»^^^ ©e 
^p 3rJpM jbü -ÖK co zynde^ iom .d^^y gemaakt 
90 i*wrtdeii«yetiwydiige*ljnjcn O/oniRMs MrR 
en CK (i), zoo is PM: MR=CK: O, «n^uc 
PMJC Otcr/MRiXCK ; maar daar is zoo eevcii 
beweczen dat CB^ = C t X PM is , by gevolg ook 
Cö*=|MRXGK.' 

D. T. B. W. 

. . W- Het vierkant BC^ op den halven tweedenas 
CB is gelyk aan het produft der ordinaat PM 

door 
{©o^Eüci.ii. «. {iir)Ti:aci, xxrx. t. 



\ 



éiiOT hdt ded O m den wlengden tw^tien ^ 
geienen tiiflchea bet anidiélpint C en ^ ooc:- 
inoecng^ taui ^e nsdclytt Tft& jdlt éaot betppitt 

Grondles. 

IV. Wanneer 'erop de uitjsrftens A en z CFig. 
§7 én sB» ) 'oan den grwten as, „tw^e loodretjf' 
ie lynen A E f n a G opgericht , en dezehté 
verlengt zyn tot aan de raakïyn T M G;j 
IJ fc^ produSt A E X a 15 "win detze loodrevb^ 
ie lynen AE en a G^ grfyfc aan bet vUfkani 

S"" w» da lelft ier twejeieti (isC3 i jia$ fV^ cS* 
==AEXaG. 

Voof 4e iUips fin voor <k Hfipeciaiel. 

JDtov^I C3?; tJ^:=£h: CT,.;?qd is CA-CPi 
Ca of CA=CT — CA; CT vpcy den eljpjs , jsn 
CP— CA: Ca of CA=:CA-CT: CT voor dé 
hyperbel; dus heeft men in beide AP : CArzAT • 
CT; by gevolg AT:'- CP==At+ AP: CT+Ca(0 
öf wel AT: CT=:TP; Ta,- dus weederom AT: 
tT=dCT: Tai (fh De A TfiJE is'^d ^«>M{g') 

(f) Eucl. XVI.enXVni.5. (/) Ead XVX. 5. 
(^) Sucl. II. é. 



2%2 Ifft«ïBIW4S/>^^ ^^ 

vVenTaG; dus TA/ 
BfiT(^ta=0? aG;byge- 
'iG (Jt). en AEXaGzzr 
Voor 4f EIK ƒ Cf is=CB'doorhetvooif-' 

. Tjektijepr ^/C . . ^ 

f>Bid»tCX / 6. T. B. W. 

^psu djK ,^/gende Vraagftuk is getrokken uit de 

■ ($$• J^^ Mr.rAbbéde la Caille. (Pag. 8?.; 

j(r ;en om dQSzelfs groote nutUgheid in de 

^ Jünde , hier gephatft; dien Heer doet het 

j^ienen ter bepaaJinge van de waare Anoma- 

'Verders is ter betooging yan dit Vraagfluk 

.dó\g ^e '^d\gtnie Grondles, (te vinden in da(^ 

^elvde Boek Pag. 25. ^. 127.) In een iegeïyken' 

driehoek is bet produS van de twee zyden die een 

gevraagden hoek bevatten , tot het phduEt van de 

twee verfcbilien^ die men verkrygt wanneer de 

halve forti der drie zyden van ieder -deeZer twee 

zyden af get gogen word: gelyk het vferl^ant van 

deftraal tot bet vierkant van de S[nus of Hoeh 

maca van de helft der gezocbten boek. 

; Vraagstuk. 

' VI. Gegeeven, zynde de grooten ai M (Fig. 14.) 
e» de heide brandpunten? en £^ beneevens den boek 

MFt 

(*)È*cUXI. j. 




ltEEGBL;^SN££0£i% ^£5 

de Foerftraal ¥t/Lmet ; dum: H ^i^akt t 
raagi de atial^tifabe VK^ardy; viin MF te 



OPLÖSSlNd, 



■s r; 



Trekt de fyo M/ • .&n is J FM+:J ƒ R[,+ § ƒ F 
ï^/Ai=F4maar/ fS:FM of 2 CFXFM: (F«30 
( Pa^FM ) ' of 'rA(Fa-.FM) = i : Sin\ \ yaFI^ 
door de voorgaande Grondles Jï°. V. By gevolg 
is FM X^fXSihK f Vö^M=i^FAXF^.-FA>< 
FM, of FMXF/X'S»»*. 5 v«FM+.FAXFM= 
^ A X F« ; of wel FM (FA+F/X*»»'- ÏV«I^M) 
==FAXFtf ; by gevolg is, ïeh i« 'F M = 

FAxFg _, 

FA+F/X^f«.4V«FM* 

f- Maar de Straal -^•' Cöf: v«F*I==S 

f i^.io. Förm. 8.7 ^^ ^ - ^^Z' V«FM= 

Stellende deeze waardy in dtf noemer van FM, is 
Ff of Tl W X Sm.^ J v«F*«=CF^-GPCq/: V^FM; 
- FAXFa ' f 

ty gevolg il ten ^^.^'=^Yi,^{^Y.,c^aj:^^ 

Laat AC=:a zyn en FArrfr, dan is FCzra-fci: 
Ci Ftf2=:arH:==:Jl«--^^,cn /ii=:CAofG«---T* 
FC of Fcssa— ~^"4"t=& of-^-^*; dus isF/ 



lts ivt:% tibt f)G tdt ók 

latnn-UiHmamiBiee» imièfa, haft mk 
l¥É -s» E*i M - ..... .-, .. .1 ; , . 

b(a+e) b(i a~-b) 

Ten 

2ab^b* 2a>— 1« 

*4^«fKt#x.'VafBI.)"** ai-i.« X Cox. taÏM 

. • ö. t.D. w: 



Ten 4» FMü" 



;. •■.■.,•:.,•.. Gevoig. , ... 

— 6»=a«'t-6>; maar£5''is = **axfï» $• 57. 
( {lellende ; = aan de pateaëêlër vaU i6A fcalTca 
«•■ACJvdiWvls.ilf Saa«i!-6» öf b' = 2ah—ap , 

en t)7 f eyol^-ab^ ^^ i ütteait Mk >é^tx 
waardy vai» « ia de «veeda geiyöilja VSfi ÏH , fc 

.^e 'gêgeèyei^'iiöek aFKl eaie fcharpen .hoek is, 
4k>^'« f%Ü eenè pionpen höekVls/oiA èït'tfe 



^^ ivan d^cze zes db^omji j^^mm^^éde J^m^ 

brandpunt tot 4e kruin; d^nboei oFM difidtvj^pr- 
Jiraétt FM met den as Aa maakt ^ den grooten ai 
Aa y '0n'den mffténd Vén hethrunépünttot het mÜ^ 
4eifmn$f diae «egGeveBsyn , 24 itten geiiakkel](li 
^ ibié and^ Jbupnen bepaalen. 

VO0*BEW¥8. 

grootheeden zenh gegeeten tjn , Tsoedaamg 
datzfip memgma^l den eerjlen a-f'C "ooord^ 
de tweeden op dat zelvde oogenblik inh^^-C 
verandert (c,de a(f^Q^^fff%ynde der veran- 
der lyken a en b): dan zegge ik, dat-r^^ 



k^c> a:a^c^/?:3«. 



Rttiem méc dkah^ Tergdyfct, ié <kf 
«rffté tot de it\wiedfe' gélyk het poèOt^ 
derliiteftcBs tot '%et-;^^ aer«id* 



2ii iNLfeXOïNO TOT DE 

deUtens^ wasoeer de lecden- opgaandcf 
zjn i waat uk blykt dat 'er dan alleen 
betoogt moet worden, dat hfet ptoduSi 
der üiterftens kleinder is als dat der mid- 
deldeas in bet eeriite geiral ^ en grooter 
UI het tweede^ het welke klaarblykeiyk. 

is, dewyl de gebróoWn ?5i±^en "^ 

de zelvde tellers hebbcjn* pn dus tot el- 
kander zyn in weederkeerige Reeden hun- 
ner noemers b en b^c^ dat is te zeggen 
gely W A+f : b. 

D. T. B. W* 

ÏL G&ONDLES; 

$. 189. Indien mm uit ten brandpunt "B. 
(Fig. 15 en af.) terjctéiie lynen FMfji» 
Fm trekt tot verfcbillende pmttn M, «t m 
opdeKeegeUJneedeUf (rnlkeFM, Fm en». 
Foerftraalen zyn J. gSr) en uit dat zehdt 
fm^verm «<» veel iynen'FE en F», ieder 
i» 't: byzmder kodrecbt ep de raaUynen 
dm dr fuhten M en m getoogen ; dm 
zuiknd» mrkants vmtls dtezer Voer' 
> ... fif»^ 



E£SGBL-SN£BDBli. StSp 

Jkaakn minder aangmjen in' de elips ah de 
vierAants-mriels der bodrickten FEenFê^ 
ieder aan ieder; maar in teegendeel zulkn 
de vierkants - v)ortels van de Foerjkaaïen 
in de byperbel meer aangroejen in vèrge^ 
iyk van elkander als de vierkants -wortels van 
baar e overeen/lemmende loodrechten F£ en Ytt ; 
en zy zullen in de parabel gelykkelyk aan* 
groejen. 

Bbtoogincb. 

. De A^FME, enfMe, cozynde,if 
FM: FE=/M: f e; dus FE=^ 

^^j^. en by gevolg F^* =>X FE 
X^=BC^ Xj^ (5. i87).Laat Fmook 
een Voerflraa) vaq hét puat m zyn » en laac 
door d»t «elvd^^punt meen raaklyngetoo» 
gen worden, aispeede Fs iop i««; zoo 
lal (gelykzoo eeven betoogt is voor FE) 

'ï^i=Bex^zyni dusFË* ; T** :;= 

maat- wanneer in de eiips. sdë lyn FM. 
groeid , neemt ƒ M af i ei| diÊ lyoen FJV4 



Al»: IWbSIttte.-SOT I»t 

es /M iRKJft» g«^«iiie(Kly]( ia de by^ 
peibel» A» hatfc laAa 4cK>r bec fW3f- 

^%-^.^^' ^*^y hygevtAgcok 
fÈ?. '*■ ¥V ^FM: F«r ; ^. iMcsicti4e 
l^defiycb de irötteb, iJ FE: Ft ^ 

f^fu i l/fiH ; daf 1$ te ze^en , dae de 
eórfte ^^ffinf kfeinder |$ al; de t veeden ifi 
dé elips , en gjrooter |n de hyperbel ; byge* 
Tplg bevat f^^ffléefdét ibataten yf^zls 
^B, F« bevat j by gevolg is //iiS» ailn- 
cfcr hl i^eï^yk rin yfU (in de elips) 
ak F< & in ytsfgelyk vaa FE } en óAge- 
Iteerd in de hyperbel. 

II. T. ^. W.«pïn*en4* 

' In d« paribel (H^. 8. ) U deeze Uth 
dm, ee» Rad^ nn gdykbeid i mnc 
tA: FÉittiFEf FT of jFMi dat 
tAxf^=^f^* . 25öómefi na een sude» 
ie Fm ft^d iOieE zyn oirereen(leittmend« 
Ff, heeftmen F^* =FA><;F»i j dus F£«: 
j(^ i^FAKFMrFAXfmixFM: ^«j 
éiütOtt^T^ bydenjFds 4e. wortel», F£; 

P.'T. B. W. ten3« 

Be? 



b^MEM 



■ • • ' ' ■ .- i'' ' -', '^ 

|. 190. Indi^> ^er isM Ctitq} g9CM» 
gsn «TOid dooir dfie pantCQ ««iln» onfM» 
d!g éigt by aik«Bd«r op <ieii oiacrtk yaa 
0en ider Ecog^AieadeQ geaooméit iiyni 
Tal dseze da &«M« Cürii/ (£Sprtf/0 Qftubt 
iMf) genswhdr^drdefl; m-de ftmal der^ 
zalirer de Oifratti 'ftn^öidi ibmtt 
fifoml; om <]a£ dQ kromte of bog( n^ 
dicb dvjsêl M 4io jrai d« Katgsi r fteèdab 
ti^dhttidiè dnnrgt^omeiipQiimfi iMFOi 
dbstélvda il. '■'. '• '. 

VIL V«i£ACgTÜIt. 

««or «ilidrft df Xnetl'Jiiftdm , tt bipmlm 



V {• 



Voorst EÜpi^ti) voor <ib|J^peifc^. T 
P 4' i\ e» 



^%% . iKLEXDIliG TC^Jït 

^n CLzyn; zy uit bet uicerden M van 
den eerften^ e»ne loodlytie MRK op den 
tweeden getoogeni en eene lyn NO» 
eevenwycfig aan de raaklyn van bet ftip 
M» zoodaanigdat die lyn NO» oneindig 
digcby het zelve zy» gefneeden wor- 
dende in het punt n door de Joodlyne 
MR» en Zy dezelve in twee gelyk 
gedeeld in het flip O ; laat eiQcte- 
lyk door dat ftip O een lyn mO getooi* 
gen zyn, loodrecht op Nn , ontmoeten- 
de de kromme lyn in het punt m; en hei;< 
middelpunt van de Krmtê cirkel zal op 
deeze lynzyn(*). Sceld den onbekenden 
diameeter van die cirkel =2Z, (=aan 
de absciflfe mO., en a 3:: aan de ttbscifTe 
MO:, beide op den diameeter CM ge* 
noomen. JDoor dien ^er door de panfen 
N , m efiff , een cirkel moet gaan , is NO^ 
=:(2«;— f)r,;(f); en4ewyhdie2eiyde 
ftippen ook aan .deelips of aan de hyper- 
bel zyn , heeft men nog NÖ* = ( 2CM 

W^^XjS™; dal (2«-^0/z=:(2eM 



CM" 



+0 

(D Eud. 8s8dË:^ (t) Evcl XIU^ 



^ X CL* 

+u) u X ^1» wanneet hec .pant m op 

Mvalt) zalmOsM^zyn^ende/tr^ 
van mO tot MO, dat is de Reeden van 
t COC u de zelvde 9ynde als die van Mir 
COC MO of yao MK cot MC» (om dac 
de A^M^ en MKC^ zyn) zoo is ME: 

CM?=r: «s:^^^; . (lellende dandee- 

ze.waardy vjxa u in dp booven gevonde 
vei^elyking, en dfselende de beide lec* 
den dpor ^9 beefc men 2Z — tz=z • . 

t omeiodig klein zynde in vergelyk vu 
9 , of » so ; 200 word + £^^ ook=o; 
by gevolg venmdert die vergelykiog ia 

4ee2e»z=aCMX§|x£; dus a? 



MK^CM' 



— *C^* en 2— £t! 



p. T. D. W. ten i« en 2? 

?5 Vo(» 



114 imtfmsftTdiBt 

(, VoordeP«r8be}(%fS>. 

iSti, Hóadénde altoo» de zelyde bCr 
liaamingen als in de voorga<mde betoo* 
füige, zy geHield dat « den parsuneecec 
Isvan den djameeter MQ,.die door hec 
jmnc M gaat; dan heeft men weedèr 
voor de Kromte (irkel (%»—t) t = ÖTï*, 

(•) ; en.door de parabel 1» « a == N O* 
(f. «3.) by gevolg (a2~i)f=ifK< 
wanneer het flJp m onebd^ d%t by 
bet pui(t M lig jildojittifn van fiK>tot 
MO doiekde zyn a]»die van FR tot MB-; 
éos MR: PR=«( r$ by gevolg ux^ 

^ftC" » fteü<ode deeze waardy van «ui 

ie voorgaande vergelyktng eii deeicnde 
door t, heeft men skt^;* of (pp dit t 
oneindig ktoio is in vergelyk van 2) , 2Z ^ 

' PR • • 

D. T. D. W. ten %% 



è^ÊÊJj^^m \' TMaÉT-tf' 



^ iQf. Om de aoalyafche wa^dy iraii 
^e kromte /Iraal te verkrygen, moet 'er 
vpóreerfl aangemerkt worden, dat dege-* 
lykheid CLXMK^:pab (gewndenif. 

ïo8en 158.) deeze geeft, MK=p^} bj^ 

gevolg 2 of^=^*. Daar by he^ 

men (f. 103.) bewecwn dat'cM»*f» 
CC''==:<i*-f jP; en op de «elvde yrytt 
kan 'er in de hyperbel betoogt worden^ 

dat het verfpbil CH--^-€T» der vier; 
|canten op twee halve meedédiameeters^ 
gèlyk is aan het verfchil van de vierkaiH 
ten der halven aflen ; das heeft men al- 
toos eM'»jKCL'==MVJ:i*. By geyplgil 
CT^ = + a'^-yyCM* ; ■ maar, dp 
rechthoekigen ^C?M, geeft CM' =3: 

— ; waar uit gcInJ^kkelyk gehaald word 
CL := ^^^y "^^^^ X i^ •* ^ ^ ><*.^ s-H 'f* 



f3<5 INXIIÖING TOT DË 
ya*b*+ 2a» y Ijl ü*x*:f2ab*x+b »x^ } ^ ^j^j v 

knde ap voor iJS heeft men z z;=^ 

f/^aip+2a*xjjh a ^x^^^2a*px-^'apx *^ WeU 

ke =: aa^h p word , in alle de Keegel-fnee- 
den 9 wanneer x=zo is, waar uit voort- 
vloeid , dat in ieder van dezelve , de 
'Kromte Jiraal^ aan de kruin wn de krom* 
me lyngenoomen^ gelyk is aan den balven 
parameeter van den as. 

Indien den oorfpronk der absciiTen in hét 
ip iddel'pnntC ge noomeo word, isCL=; 
t^Èlï^^Bh^ily gevolg 9P of 



ab 



cD 



neer deeze waardy vergeleeken word met 

der loodlyne MR js, gedeelt door het 
vierkant der halve parameeter p van 
^ ai) s vind men dra dat zy aan elr 
kander gelyk zyn; by gevolg is in ieder 



'der Kè§g6lfaeedcn«:s:i ?^ j dat is té 



MR? 

i aat 

«eg- 



|(en, de Kromte /iraal van een iegelyk 
punt, ia alle de Keegelfaeeden, is gelyk 
aan den teerling van de loodlyne, ge- 
d^cdoor het vierkant der bdven para- 
meetes van de|i voornaamen a^ j waar uie 
volgt, datdewaardy der Kromte ftraalin de 

parabel, deeze is z=f^^P^^><^¥±P'^l 

wanneer de geheele parameeter=aan^ 
gefield word. ' 

Aanmer^kingb. ' 

t Üit het Voorgezegde blykt, dat de Krmté 
firaal loodrecht op de kromme lyn ftaat^ of 
loodrecht op dé raaklyïi ,* en drfs is detóe ftraal iö 
^fi zelvde üreek éls de loodl^e. ^ 
' II. Deeze Kromte ftraal en behoord tot dege-' 
meene Meetkuoft niety zyis eigentlyk hdt on» 
Verwerp van de verheeve Wiskunde. V^rfcheiw 
de Meetkunftenaat'en hetten 'dezelve bepaald zon* 
der de^ Flüxie Keekcning, doch zjr hèbbén he^ 
,eeveiiwel- niet kunnen doen, zonder in hunne be- 
toogingen de oneindige kleinen te gebruiken 
gelyk bet ook by onze Schryver bfykt; des niet 
tcegenflaande zyn de Fluxün het bekwaamfteoni 
dccac Krmte ftraéhn huhne waardj^en fe bepaalen^ 
em dat de OplojEng dan op alle de kromme Ivj. 
pen tan-tocgepaft worden* 

Vilt 



Vlil. Veaaö«tbe. 

MB Mm byfirbti > <ff 'fli |Mi^ A cw 4K9 
ènmm iyn gtgttuea xywk ; twri g^inagt 
zm veekptmten um ir byperbel te bepaakn , 
éls tneh begeert. 

Oplossing^ 

Trekt dbót bti püüt A ^eüge lynen 
BAaie.n DAGJ na gevallen ^ bepaald 
wordende eir taHehcle tttflcbeft de tnis- 
]popei$ CB cn.CF. Neemt op die lyneö 
de deelen ab=^AMm GA=AX), m. al* 
lede op deel» wyte fe^cndeae |Uini£n 
g, A, G^tfèitt-^uHenato de gevraag- 
de hyperbèl zyn. Êüc van dcez0 /tipperf 
{üs G) kwn^ weedercw dknen .09 
W op deaeUide .wjze eeidge tedereft 
tah tJe 1iypert>el te vinden , trekken-» 
^è eenige nieiiwe rechte lyneja als JFG> 
9^ G^M <^P welke dan weodeiK^m de .d^ 
1^ ^fTtuG T^ genobmett ittbesienf waf^ 

4^n r * Deeze oploflüng is ecs nóodzaife^ 

• ' lyk 



hfk gevtlg tna htt gMM hkr vwweni 

d:t.d.w. 

IX VUAAÜSTTÜK. 

$. ip5. J95fr hrmdpant f (Tig. 30; 
^egeHf^en zynde tn mg drie punten M, 1 
enP aan dt hdfnm lyn, lüord gevraagd i$ 

, \ OftDSSÏNG. 

Met is klaatblykelyk dat ter öploffingè 
van dit Vraagduk^ de Leidslaüie van dé 
kromme lyn afleen bqpaald behoeft ce 
wordep; oat iS té zeggen, twee punten 
Van de zelye. Ten 4ien einde zullen wy 
voor een ogénbïlk Hellen dat het Vraag* 
iluk opgelóit; is; naaniemlyk dat de Ijh 
BT die door Het brandpi^nt F getoogea 
is., de wapre^ as van dé ie2;och£e krpni^ 
itièlyii tó,^en dè iyn ÏL de Leidsllnit 
i;Riii4«|eIv^t' T^c 4fi^iiê^fi^p^(M^ 
N^nï, de recjite lynen Ml^iNF en PF 
^ ^ (wel- 



f4Q InlbiMng tot o* 

(w^w alle VoecftraaleQ ma de ^zocb< 
te kromme lyn zyn), en ,vek( op de 
LeidsUnie JI^, de loodrechte lynen Md 
ND ta P£ ; trekt oök de rechten PNG 
en NML „bepaald wordende- door de 
LeidsliniePL,en zy gefteld dat de deelen 
)eqLPN en MN biékendizyn; befcbryfc 
èindelyk dit het brandpunt F ate middel- 
po^t met de (traalen MF en Nf, ée 
bóógen MH en NK, bepaald wordende 
aan de lyn FN en FP , zoodaadig dat 
HN=FN-FM zy , en PK;=FP— FN. 
Dicgefteld zyhde, weet men ($. 159.) 
^ttdeafftanden FP, FN, en FM der 
punten P, N. en M, beneevens de aSïan- 
den PE, ND en MC van die zelydepun* 
tèn tot de Leidslinie £L, aicóos tot ef< 
kahdet in eéde beltendige Reeden zjn; 
dus is FP: FN=PE: ND'; en om dac 
dcAl PEG en NDG aan elkander co zyn; 
is PÉ; ND=rGP: GNj das FP: FN=: 
GP: GN, en deelende FP— FN of PK: 
j^ï^=GP— GN of PN: ÓN, by gevolg 

GN=£ï^; óp de zelvde wyze ii 



UUr:=z^^; de waardyen deezef 

beide lynenGJNT en ML uit bekende 
grootbëeden beftaande^Eyn de tweepun* 
ten G en L door welke deLeidslinie gaari 
moet i bekend ; en diis is het Vraagfiuk 
Öpgeloft. 

D. T. D. W. 

X. Vraagstuk; 

$. 196. fiei middelptmi C (Fig, 31.) 
van eene, elips of hyperbel gegeeveri zynde^ 
heneevens de Jland van twee raaktynen TM 
èn TN aan dezelve y en de lengte van den 
êerjlen as Az; word gevraagd deeze krm* 
nw lynen te befcbtyven. 

dpiOSSING* 

Befchryft uft € als ihiddelfraht met 
de ftraal CAigèïyk aan de helft Van Aa^ 
een cirkel - boog ;lnydéndie de gègeèvè; 
jraaklyhéh TMèn TN, in twee punten E 
en D; richt uit die punten E en D twee 
ly nen EF en DF , x op die raaklyneri , éï- 
\' V q. kali-' 



kandef %deode in het. paöt F; dan il 
f* het brandpunt van de te befchryve 
kromme lyn. De (land van den grooteur 
as Aa'dus bepaald zynde,door het brand- 
j^unt F; zal tóen die lynen op de ge- 
woone wyze kunnen befchryven. Deeze 
Oploiling is een nöotzaakelyk gevolg 
van* het geene (J-öp.) beweezen is, 
naamentlyk , dat den halven gcooten as 
CA gelyk is aan de lyn CE, getoogen 
. uit het miiddelpunt C tot het ftip E van 
deraaklyn , uit welk de loodrechte lyn 
door het brandpunt F getoog?n is. Het 
geene eeven pp de zelvde wyze voor de 
hyperbel betoogt kan worden. 

IX T. p. W. 

Die gecne welke fa^erieinoclj^n zyö , om de 
Vraagftukken na te iiferf, üteiendé om alle Kce- 
gcl-fneeden op eene algemeene wyze te befchry- 

Natufalisym Nevxtpn eena i^, te g^n ^m ^ 
iS^e Vobrftel tot het soft^ nu liet e^rfte Bpgk^ 
beneevens het konflige. Werk v^a Ijiaflauri^ ge- 
naamd Gtmetria Org^tnka. ' ' 



ZES- 



^É»« 



ZESDE iiOOFTDEEL^ 

Èebeïzende eentgè fraaye Kundigbè^M 
voegens de KeegeUfneeden van hoogere macb^ 
Pen; eene nieuwe Theorie oover dejteïkun* 
dige teekzen ; gebruik van dezelve om deri 
inboud der Keegét-fneeden te vinden ; toepas* 
Jing van deeze reekzen op de b^perbglifcbe 
LogdLvhhmi of Kun/i* tallen; de wyzè vati 
^ iie te bereekenen op een voorbeeld toegepajt. 
Aanmerkingen op di oneindige tuffchenwytli 
tf inboud van de byperbel^ waar Uit de be- 
tooging van twet eigenjcbappen dier krom^ 
me lyn. gebaalimorien^die boewei teegenjiry^ 
iig fcbynende , fevempeL Vioaragtig zyn i doof 
eett m bet zelvde grmdbégii^zeL 

ZOO óii itteé hénnen imtititt ü 
' éiQ^i/Misppen der Keegd-fiieederi 
doei miditel van de Sfedkondë mt té 
gaa», én de idtt door vérgelykir>ge^ 
iiÉR té firy^en^ vriii betbyna tïtet meêf 
fciöógèl]ffc, ricb aMéen aan de ver^lyfcin- 
^ Qa gen 
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gen in de voorgaande Hooftdeelen ge- 
geeren , te binden. Om dan aan dtE^rC^ 
telingen een denkbeeld van deeze alge- 
meenheid te geèven,en zooveel nióoge- 
Ijyk de lydinge te volgen , van die geeqe, 
welke het eerflen de Keegel-fneeden van 
alle de machten naagcvorfl hebben^ 
zullen ^y beginnen, met<le cirkel op eène 
algemeene wyze te beichonwen , en 
vervolgens zullen wy een Eeegel aanduid 
den , Vier grondvlak zoodaanïg een cir- 
kel is, en wy zullen trachten te doen 
zien , op wat wyze men in zoodaanig eenc 
Eeegel , de Parabels, Elipfen en Hyperbels 
van alle de machten fnyden kan« 

Bepaaiinge dèk Cirkels Van aïxe Dê 
Machten. 

5. 197. In de cirkel, zoo als wy die 
tot hier toe befchouwt hebben ( Hg. 6. ) 1 
is voor een iegelyke ordinaat en haare 
absciflen deeze eeventTeedigheid ^P: 
PM =2= PM : ?a gevonden , waar uit de 
vergelyking y''=:2^«— »' voortkomt; 
maar mets hindert 'er om eene kromme 
f / i :; iyn 



KEROBt-SNBB0£lC..r S^S 

]fn uit te denken, die dosdanigf ^y; dac 
znen 'er deeze eevenreiBdigheid uic ver- 



•» — « 



lcrygt,A P ; PM ;=^PM:Ffl; noe- 
mende aicóos de gegeevélyn 2a, de abs* 
cifle AF, x; bet deel Pa, 2a— ?s en -de 

ordinale PJVf, yi zal die eèvenrèedigheid 

< • ' . • . > 

veranderen ia x : y =y : (2a— A') ; 

waar uit de vergely king y =(2a-ip) x ' 
voórtkoonit; welke de eigenfchappen 
der cirkels vatf alle de machten aan- 
wy ft. Laaten y^j nvt veronderftellen dat 
een 'dier cirkels op een vlak befchree* 
ven is {Ftg. i.)> booveri welke een 
pantSzy; dgoj: wjen een beweegelyke 
rechte lyn gaat, die met het onderde 
f ind 4lle de punten van de cirkel, 
aangeweezen door de vergéïyking 

y = ( 2 4— 3p ) X ^ doorloopt; dan zal 
*er door deeze beweeginge een Keegel 
voor alle de machten befchreeven wor- 
den , in welke de Keegel-fneeden van al- 
)e de Qrderf beilooten zullen zyn, naa- 
<i 3 ment!- 
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sneftcl;^ bet geflagt der ?Mtl>els, en dan- 
der Elipfen en Hypetbds. 

L Vraagstuk. 

'' ' • ' \ ' 

%^ igX De Vergelyking te bepaaïen van 
èeh kromme lyn (Fig. ^.y, voortkixmende 
uit de Jnydinge van een Kee^l van alle de 
machten j door een vlak i welkers fiand zooh 
daanig zy^ dat den as ABvm die voortkoor 
mnde kromme lyn eevenwydig is aan de zyde 
DS^ en dat de gemeene fneedè van het fny^ 
^ende vlak M de grandr cirkel loodrecht op den 
diameter CD van die zehde grond -cirkéf 
fiaat. ' \ 

Oplossing. 

Indien de keegel CST) gelheeden Word 
door een vlak dat eévenwydig h aan bA 
grondvlak, zal men eeyen al^ inheteérfte 
HooFcdeel kunnen tètoogen , dac de 
rechte lynen MPm, NBw, FG en CD, 
eevenwydig aan elkander zyn, ieder aan 
ieder. Daar by, dewy! de rechten PM 
en BNcirkels-ording^aten zyn , heeft men 

MP 



iftii&.jp,i ~ 



MP =: F'P X^^en B N = 

€B xffiV t|F gevolg jMR: : . . 

Slï =:TP >^ P G : C ö XBIS, 

;ta d«den<te 'dowr 4» ïynen P"G: «n 5N 
<die geiyke l»efttndtge Brooy:iedd4n fsyi^, 
als b^greepen tuflbhen dezelvde eevea- 

.wydige lyaeq) beefc men, MP : . - 

l*tf ^ da FT*"; cB" ofcAPl All 
jwaw uit blykt.dat in de kromme lynen, 
(die deeze wyte van den keégel te fny- 
den, verrchiff) de gelykvormige raach- 
teik iB^-n der onttnavcen^ t9t; eJkaoder 
zyaals de gelykvormige machten ment» 
haarèr abscifeh 'l' ^^aar uit dan volgt, 
dat ^e deeze krttaitöe lyncn tbt tiet ge- 
flagt der Parabelsiyn behoorende. 

. - »; 'D-XD.ehf.B.W. 



0^4 Ge- 



Geyolg, 
• -J." 199. Wanneer 'er een grootheid 



't is, zoodaanig dat M P =A P ' 

I 

ft 

Xp zy; is het zigtbaar dat ihen ook 
•Tóór iedere ordinaat B N deeze ge* 

^ykheid heeft, BN =rA~B Xp ; zoo 
infen dan x voor een iegeJyke absciile 

,fteld i en y voor haarordinaat , is y" 

';;=p « ,de vergelyking van hetgeflagt 
der parabels. Indien |c=:i gefteld word, 

is j)= I , en by gevolg y 'r=* j 

maallende i«r|-«;iz:;ri§ y:=:x ; welk^ 
wfeederom een nieuwe vergelyking i^ va^ 
bet geflagt der parabels, '; 

IL Vraagstuk, 

5. 201. fFord gevraagd J^ei gefiagt dpi 



MflBküahMt aif mi fci in !!■ fcMifi 'ii iiiiMli^^^ÉiÉJB 



4^nde vbk de twee zyden van de Keigel Ofh 
4er den topfnyd (Fig* 4 J > rfwel den eefte 
J^meeden den top ^ in den ander io&ven i^ 
zelve (Fig. 5,); die fneede wntden altoos 
jffrmderfifild zoodaanig gedaan te zyn^datiè 
gemeene fneede tan betfnydende vlak en va^ 
bet grondvlak van de keegel^ hodrecbt op den 
diameeter CD van de grond cirkel 1^* 

QPLOSSINS. 

Laat *er wceder veronderfteld wordcnv 
^at twee vlakken F MG en HL N d? 
TCeegel fnydén, cevenwydig aan elkan; 
der zynde, en aan het grond- vlak van de 
Keegelj;;dee2e vlakken FMG.en HNL 
pncmpecen het fnydende vlak in de lynen 
Mm en Nw, die ook eevenwydig aaii 
elkander zyn , zoo wel alsj de diamepter^ 
TG en HL. Dierhal véii zyn FM G èö 
JiNL, twee cirkels, en des geevèn ïj 

ip =F P X P G enNQ 



Qj wq 









CD "CT'r trQ"=rT': r^" 

'tni^etaigvulHï^ehde deeze twoe eevenree- 
dighee^en mee elkander , beeft men 



m 



F P X G.eiHQ, X'Dq^=A P 
X «~P': A5" X rQ.";dusis MP" : 

dat is te teggen , de gelyïvortnige 
machten w-^a, der ordinaatèn MP en 
TJQ^ zyntbt 'elkander als de fecKthoeken 
der gelykvormige machten m en n haarer 
jibsciffen ; en by gevolg zyh deeze krom- 
me lynen yan het geflagt der èlipren of 
d^r hypertds. 



L Gi. 



j 



f. öor. Dewryl de machteö m-f'» ^«f 
Mdinaitétt Altoos tot «ötattder zyn ah ^ 
ïechthoekeh haater nbéciffen, tot dè 
jnachten « en u verheeyen; zoo volgt 
hier uit , dat die Reeen beftendig is , en 
dos icaa deselve aangewieaen vordeli 

doordeeze'.i: tf i oFp: a ', ftellentlè 
dan de abscifle AP==:« , en den dia- 
meeter A«=a#, zStl de a^deri? absciflfe 
aP=2a'+ X z^m en noemende iedere 

V-H* . * * 

ordinaat y , heeft men , y ' : * (^«ï*) 

z=b: a'=p: a; waaruit de vergely- 
langen^ ri:* <4«+x) -.«y 

=x {za^x)-^ voortko^men, welke de 

eigenfchappen van het geflagt der e)ip- 
fen en dat der hyperbéls teffens aanwy- 
zen. 

II. Gi- 



) 
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II. PEypip. 

. ;§. Z02. Wanneer den oorfproBk der 
9^$ciflen in h^t midden van den. diameer 
j^ 2a gefield wierd, bad men AP;=:;^ 

^a{', én iJ?:=:ö+a;;by gevolg y : 

){+a+^) {a*^x) z=p: «,• waar uit 
men weederotneene nieuwe vergelyking 
afleiden kSn voor de geflagteii der elip- 

Ten ea der hyperbebi naameatlyk y 

r=:;(+tfjx){a + *)—'. die eeven 

ajs de voorgaaade, een vergelyking van 
'^et geflagt der cirkels of van dat der gé- 
tykzydige hypefbeb word , w^inneer ƒ =;=a 

HL Vraagstuk. 

5" ^^3' ^^^^ g^^^^g^ ^^ algemeem 
vergelyking van het geflagt der hyper bels , 
i^eegens baare mishopers befcbm'Wt. 

Of. 



■Mi- )iiii iw lüiiiai I ,^ÊÊÊÊÊ^jÊmt^ÊÊamÊiiÊÊM 



Oplossing. 

Wy hebben (J. igö) geVoHdeft , dat 
de vergelyking van de hyperbel , weegens 
haare misloopers befcbouwt^deezen is xy 
s=c*, zoooien aan dezelve, (eeven als 
aan de andere vergelykingengefchied is) 
s^genieene exponenten geeft, verkrygc 

menx y =~^ ; welke de gevraag- 
de vergelyking is« 

O- T. D. W- 
Getolg^ 

$. 204. Door dien de befteodige c=*=ï 

f» « 
gefield kan worden , volgt 'er dat x y 

=1 óók een vergelyking is van het ge- 

{lagt der hypeibels , weegeni haarei rois- 

loopers. Op de zelvde wyze is y = -^ 

X 

s=« of y z=x ook zoodaanig eeni 
vergelyking} waar uit Uykt» dat de ver-* 

ge. 



és4 IiTLifïMlvG ioi nÈ 

r m+n m 

gelyking y of y z^x v^nhetgeflagt 
der parabels , ook weegens de hyperbels 
pjjacsikeefi , vaume^ dcrnxffiKmnt^tmc 
n^^aiiv^ of onikennenc^ grootheid is. 

L Grondles» 

$. 205. Den inhoud vm alk de kromme 
lynen wier onder-raaklynen en derzeher abs- 
eijjen in eene befiendige Reeden tot elkander 
zyn j kunnen op eène analytifcbe wjze bc- 
paali worden CFig. 32). 

BE*ooeiHbEi 

Latt 'er eet) kronMBe \jn AMni ojiaf 
gevalle geaoomeq worden ,,iïebt)^<ide de 
lyn AP Yoox as» m km de kruin A eeit 
rtakbu AQ,^(aan w#e de ordinaa- 
ten P M eevenwydig zyn) , en noch 
^p andere taaklyn M T , bepaak) motn 
dende door den as jui hec j^int T ; laat 
W ^ door T de Jyn TR , wveowydig aam 
de ordinaWQn MFgetoogeq pfi j dnv 



by , laat 'er door twee (iippen M 
eo « oneincög digtby elkaad^ , getoo* 
gen wwden vier rechte lynen MP , e» 
•^; MR en ar» eeveowydig aan de lya 
TR en aan den as AF, ieder aan ieder,. 
De vierkanten mp?M en mfOM kan- 
tten aangezie» worden al» aangroeifetr 
(jikmms) van de tuflchén-wytens APMA 
en AQMA, daar by zyo de vicrhoekeit 
MPpw en MRh» of de paraklagrammen 
MPpO en RM«r (die van deeze vierhoe- 
ken niet verfchillen dan door de gelyke 
oneindige kleine Al Mmo en Mm) aan 
elkander gelyk (*); zoo men dan veron- 
derfteld (gelyk bier gedaan word) daC 
PT tot PA in eene beftendige Reeden isj 
zullen die^ paraleh$rampien tRM*» en 
gQMoook in die zelvde Reeden tot el- 
kander zyn ( f ), Pji tj deeze lynen Vt 
en PA voor grondlynen hebben en vatf 
é& zelvde hoogte zyn ; by gevolg » zaf 
iedpr: 0anffwiifii van de tttOcbea-wyta 
A¥M tot het 9y«r>e^o Hemmend am* 
r groei* 

(*> Ettd. ÏLItt: t. (f) End. I: t. 



2S^ Ïnxeiding tot dï 
groeifilvzTL de laffchen-wyte AQM,fft dié 
aelvde Reedm zyn ; en dus zal de font. 
van deeze amgtoeifeU aan de eëne zyde 
tot de fom der aangroei/els aan de andere 
aiydein die zelvde Reeden zyn (*). Zoo 
men dm di^ Reeden door déeze m: n , aan* 
wyftj is APM: AQjMt=m: w; faamen- 
ftellende ( f ) APM : APMQ=dw: m-f-aj 

dasAPM=:APM(iXi^=^^y; 

. by gevolg kan den inhoud van allé 
deeze kromme lynen bepaald worden^ 
dewyl zy eene gegeevene en eindige 
keeden hebben met den rechtboek der 
abscilTeri. 

D. t. B. W. 

(♦) Eud. XH: 5^ ( f) EucL XVIII: 5. 

', L Het is niet moogelyk den.iiïhoud van eene 
kromme lyn te bepaalcn , zonder behulp van de 
Reekening der oheindigen (Calcul des infinis);wdni 
daar moet altoos vefonderfteld worden, dat de 
Kroffllipifchfe inhoud APM gedeeld is in een on- 
emdig getal oneindige kleinieftukjcsMP/w; wel- 
ke kleine ftukjes, Aangroei/els (Élements) Ver- 
f dillen {Differences) q( Fluxien van den inhoud 
APM jenocmd worden; by gevolg 2al.de ibm 

vart 



f y^.Ülte ieiezc-^atigrwfeU of f^uxiényte faamen 

>g!^9Qm^n^'gelyfc ^yn jüan den gehcelen inhoud 

. .rAfmi pf ivel het aaide Fluente 'ot Integrale zyn 

j II. Het 1$ vetvrpndfed^ met hoe wtihig moei- 

. t^ Bi($n , den . inhoiid; van: een kromme: lyn door 

j.Qiii^ei van de Buxie ; Red&ehing bekooinén kan , 

.eP'^a^jrom iszfookjaïite pryzen bdoVen alle 

}aQd|9|:^)by^cmdefe ilnbiejren; die men ten dien 

einde beeft uitged^C; om dat deeze altoos moe- 

jelykerzyn , en in de meeüe gevallen zeer bedrie* 

III. De tuffdién-'wytó oï aangroeijel Mmp? on- 
eindig klein veronderfleld wordende; (dat is te 
-*z^PBf een tuflcl^n-r^pfyte waar tan'^xlen iiïhoud 
minder is ajs ceni^g gegeeve groote ) zoo is Eerf- 
telyk.de grondlyri Pp oneindig klein. 'Ten twee- 
de,* ftaat de ordinaat pm, oneindig digt by de 

- Ordhiaat MP; zoo men dan een lyn' MO trekt 
. Iqodreeb^ pp pm, zal mO ^zpm —FM i oneindig 

Klein zyn. Ten derde; zal de kromte van de 
' boogM?» ook oaemdlg min weezen, en daarom kan 
•'dezelve a!s een rechte lyn genoomen worden; 
"^Wy gevolg zal het aangroéifél Mnip? eeh rechtli- 
*'Di£bhe 'Vierhoek ^yn^ gelyk aan AMOm -f? para- 

Ulogram MOp?±:^üt^^^^^+lfMXPp; 

. ^„ 0«X|IO^P^ . PMXP^£= .% : P Mi 

- datistez^en/gélyk het oneindige kleinen tot 
htl eindigen is; waar uit Volgt, dat de A*MOif» 

R 19X* 



r 



ssS dfMxisvi^a TOT bB 

^mwaatlooft ktli i^otdeft ^ te »M l^&dè In 
vofgéiyk 'van den l^cMidit Plil O^ , 'M dtts 

j:roe(/è; van den inhoud tAniHi» ^(^k ^ <ttèn 
^don vedittiDek /MSjpwUIHriCC^. Mttlr t^ is 
onki oneindig tiëil^'tfeel vtn>)de iabsdft, bjr ^ 
«fdg .isiiBt^Mhjrilr^ TMn ^èc^ 
iDhoad'jOdoor «ene otdinaat w feisste «IfiR^ «^ 
ifttbld :}JgiMt ttn den i!0ditfioeltH«i di& dr^ittift, 
^ihet<iMeiadige']dMne «ok'^Mn^^ 

i ' ^metlistótrt WHfe kaïit ^trtar tlön te toege- 

1 , ;tem was-feeVen alsml%. 3^.) is bet 

^oaiJS^hiaef ^{nifidor «aiMbigi; 1^5^^^ 

^de<cmdér ^nMMfB vSertsélvw iti ^eeM %e* 

.toaigfe R^tffete ^hsiïrèc idé ibsdflfe AP; 

;wfiuic, laat 'er één b^aaB jmaklfffjm 

. ijftiBCD ia db^tmy^^^ia .^isya 1 €9 ckitf: ^r 

ifwpi; kcmyeufs ^ ^etede )&ÉBiQiiflNil- 

liqg ;j^da«E&^tfilfeR «Is in ^e vooraan* 

ae'f/g««f;; danHs het zktbaar dat ieder 

.^HgrmfiiM^?.pim/d(M'Rrm, «n 

>t}e ^pinbfBa^e xiiOkhen ^w^ytc J3.CGf , 

ft«aM;a£ b0t JdveseeoftDoimend mo^^w'* 

/r/ 



jgdljk pf : AP==m; «, en n^emjödp de 
fo{n. 4eezer bdde r«^i^ ,.. Ó 1* G C: 

BFOCof AbCD=«:8— «. iJjr gevolg 



JsB¥GCb=3i^XABeD^ lietinAeéW 

töóé ééné bépiatóe tó)ó^^ wéézéii 
ttal, ioo liiirg (te Uöëmfer n— <fc löet gc- 
lykiaiï öul ifc 

II. Gfivofia 

5. 207. WanÖeer dé /f^fdS?» ttó «r tófe 
Hh m-f-'i e^ne meetbaare Reeden is, zal de 
kromme Jyis iflbbttld |$eheel^k kannen 
bepaald worden ; zoo het in teegendeel 
eene onmMbaare Reeden is, zal.de inhoud 
vihdSh^ niet iriSndër vóHeedRjg ijk ,- nkar 
men zal egcei^ Óe zelve niet 2^ ^e&iilen 
dan door naaderlng kuüloien a^nsyzen. 
Daar zyn dan in 't aj^gemosn drte foor- 
ten vandfe inhoud-vindingen^vbofdeItet« 
kundige kromme lyoen; aaffneiitlyk ge- 
heele en volmaakte , dat zyn die door 
ctndige of woi^celige getaU» lAipeiree- 
R z zen 
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zen kunhen worden ; volmaakte en niet 
geheele , die door eindige grootheeden 
xnaar die met onmeetbaare wortel-teeke* 
nen aangeweezen worden, en eindel^k 
die geene w'elke niét dan door naadèren- 
de rèekzen gevonden worden, én welke 
reekzen zclvs niet tpt eene uitdrukking te 
brengen zyn , te faamen gefield uit onmefit-^ 
taare grootheeden. Daar is gfogt^ waar- 
fchynelykheid dat de inhoud-vindibg van 
de cirkel en van. de ^ clips, van deeze 
laatHof foort zyn ; gelyk gemakkelyk uit 
onze litaic aif te leiden is. 

.h VOOEBJBW.YS. : . 



zal den uhkomjl gelyk zyn aan deeZe reeks 
i-f-z4- z=rt7 2^-f'V+ ^^ ^*. . ', 

M , 2» 311 ' . 4» . 

'i + .z««+'z'^-i-z^^-z«4- enz. ■' 

Betooginge. 
• La^r'^ eene meetkundige pregres zyn 

K £ 



Ebegel-Sneeden. 261 
44-1 , 2', 2% 2^ , enz. hebbende z voor 
Reeden f en zy het' getal der zei ver ter- 
inenz=»j dit zyndeis de laatflte term 

n — I 
=:;=: z * ; maar de fom van . alle dé 
v^oorgaande ojF Antecedenten flaat tot de 
fom van alle de volgende of Confequenten ^ 
gelyk eéne voorgaande ftaat tot zyn 
volgende (*). Zoo men dan de fom van 
alle de termen ==j fteld, zal die van al- 

lede voorgaande i=:x — z zyn, en 
die van alle de voIgender=j— -i ; het 
welke deeze eevenreedigheid verfchaft 

n — ï 
:::=zf'--z : x— izz:;:i: 25; by gevolg is 
/ n-i\ nï 

(i-i) 1=^-2 'JZyOï $—1'=% s-z ; 

en das st==:^—^ Zoo men nu nog eene 

meetkundige progresh^efCy wélkers ge- 

■ y ' Z 

tal termen ==»! is, hebbende z" voor 

Rieden ^ zal men deeze gelykheid vinden 
(♦)Ead.XII:5. t > ' "^ 

Ra 
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door elkander als meede hunne fommcB, 
heeft men 

{Ui t S 3 i? ' "ÊZzSL 

D. -y, B. W. 

Pjeo Scl\fyvcr ^gt in zyn Voorrecden , dat dee- 
ze Grondles door den Heer "Lnnden is éiq^on* 
d^n , ^n dat dezelve hem door een zyner Vrien- 
den IS meedegedeelt. T)e Heer ' Lnnden heeft Ift 
't Jaar 17.58 , het Ontwerp van een nieuwe. Ree- 
Icenlng uitgegeeven , voerende vóór tytd'-rf D^f 
courfe conceming the Rsfidual Analjfisy a nevt 
inmeh ^ tbè Algehraic Art^ W^e nmire Slt^ 
keuine pp 4eeze Grondles gebouwd is; masgr dien 
Engelïche Wiskünftenaar fgeeft het idve zonder 
^^etpgging. Hef is l^ier de pluats niet deeze Ree- 
kenirig te onderzoeken , het %y genoeg mi tt mar* 
ken fct den Wk%t Jenden, venaceni» Azf, ^. x^ 
bet eigen gebruik zal ireezei;i, als 4a FïuMte Ree- 
kenin^, m ^e&^k)o& f«n ^poia^iScij^Ju^ 
YU in 't ligt te geeven. 

■ ■" ■ 'it 



IL VöORBEWYS. 

f. 209^ fFord g;evta/igd te k^fkiajen^^ d^ 
^nalytifcbe waardy der Onder-raakljnen van 
alle de kromme lynen doer de algemeem, Ffr,- 

gelykingy z^zz^^ aangeweezen. 

Oplossing. 

Laat *(rr ee» fnylyn mMT ( %. 34^- > 
yeronderfteld worden te ?yii ^ bepajild 
wordende .doqr den. as PA in het p^nt 
T; en zy geftetó, dat de absciflfen AP= 
sa^ ^ Ap=;=zz zyn ; laaten ook haarei>o ver- 
e^ojftemmende- ofdiaaaten PM^;:^^ eit fm. 
=;« gefteld wor(^a* He< U zigtbaar 
datdejR^frf^ van Pl^tot df onder-r^ak- 
ly» PT eeven dezelve i^ als die van 
^lOfi HM-, 9JSi dat. de A m R M co 

ge§ft pc=;a?* ; op dr zriyrf© ivy;jc is 21 
^•f R4 ' ■ 



m 

1=1:2;» ; by gevolg pSI — PM of W Rn:::; 

n n 

^m — ^m gjj Pp of 'MR=:z ~x ; en om 
<Jac PM : PTr= wR: MR is, zal -|^=; 

n n 

s — "x 



— — zyn f deelepde ds^n den noemer 



door z en den teller door 2'^,envermee- 

n * « . 

»--.- PM -^"^^ 

nigvuldigende door a''* , is fj^^^z"^- 

x[.-f)-q . 

i= — ■_ — —si j ftejleiide korthei<is-haI.. 



I- 



ven — = r , heeft men wèederom 57» 

= 2"* xl i_r I 

S^ ^H ; bet welige door 

I- » 

het voorgaande Fborbevays Verandert in 
\aaè%t nu veronderfteld wordeo^dat de lyn 



fm zich xnet; Pi^ vereenigt ,, dan zal de o&^ 
der-fnylyn in een onder ^raaklyn vèrM-i: 
deren, en dtts 7.z\ AP 'of i==Ap olz 

worden } en by gevolg -^of l5=;i; nwar , 



n 



den teller v^ de breuk die z"^ ver-, 
meenigvijldigt , is eene meetkunftige 
progres Welkers getal termenm:» is, en: 
den noemer van die breuk is pok eene^ 
fneetkdnftige progres^ welkers getal ter? 
men = w is j ' by^ gevolg zaï deeze breuk 
veranderen in een^ getal n cenheeden ge- 
deeld door een getal m cenheeden ^ 4e- 






;.n ^^t 



, ^. .. ... t 

of dpwyi X ==;« is, ^:?" 

- ff . - / : .'.... 

««'• j fl:e]lende dan y in de plaats van.a;^ ,, 



• j Hellende dan y in de plaats van a 
mx 

heeft men 1^==^=^} by 'gevolg' 



^5 



Hoe wet onze» Schtyver de Gröndle^ van dctt 
Hoer Landm Uw gcbnitbt fo da bnihiriwMy-. 
nen te viodeiii 2P9 |^npi>M^ ii^f n^qbtaA& de. 
manier van dien iiieetkonftehaar in 't vervolg 
niet; maat dat taat n}0t na^^ ^ Ji tiyze van 
onze Scbryv^r in verre naa zoo algbmeen niet is 
•Is die vai; den H^r L^ndfin ^ zp4^ maaf 
iDeeQ goed voor de parabóUfthe kromme \j, 

m n 

piald^a^ worden van dat geflagc kromme 
IjOM» weUce door d»algMceM vsif^^ 

king y =»:if aange veezen zyn ; dewyl 
de onder-rtekl3Fn van aHe dë^ze lynea ïn 
eeoe beftendige Reeden is met de ^bseif- 

fc ; gelyk uit de vergelylping PT3= ^ 

Ujfc^ , ^K(^.e deeze öevenrêêffig;^jid gfjcft 
m: lïrzzPT: «. Ook zaïdt algeineene 
Formuïa (§$. 205 en 206.) .vaa ck ei(^ 

fchèn-w^e 6f JBhoud APM=^ xy. 



SftBGEI-SlIEïDBN. 267^ 

VjBtnmclQrefi (fteUende voor y desz^Ut 

:jï+S * *" . Op de zelvde wyze zal <|? 
Formuh vun den inhèud der aamul/ilf, 

(^Cmflmmts) A (^ M ; in AQ.^ =^=^ 
fi+X «» +ti 

veranderen ^ {lellende voor ji; deszelvf 

m 

waardyy^. 

IL <5etolg. 

|.. aj?. lW?inflcer ;er v^rond^rft^ 
wórd dat de abscifTen AP en Ap aan- 
gioeijeiide ryn eeven ala de telkttoCUgft 
pfogm^o. t, 9. %. 4* !• <t 7» W^f ♦« 
4^ d^ -&)ai&i?u? 0^ Yerfchil y«i deeaP /rut 
gres , eene qneindige kleinen zy ,zoo wel ah 

iedere ordintat y=z««^ ; ! b het baarMy* 

< kclyk dut deezé ordifiaateii ai9 au* 

ders zyn al» de termen van deeze p^gfêi$ 

alle tot de macht ~ vefheevenj by g^ 

Tol£ z»! de foiDA van alle deeze ordinaa« 

• ■• • ' ■* len 
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ten , of den inbond van de gehcele krom- • 

me lyn » gelyJc zyn aan de fom van .alle de 

n n n 

^^ ««f ^^ 

termen van deezejeeks o'" , i*^ , a»», 

J! ' . ^ ■ ^ 

3?*, en zoo voort tot aan/ a^;z=oo«" 
toe, om dat meo altoos veronderftellen 
mag, <lat eene bepaalde abscifle AP een 
oneindig aantal van deeze oneindige klei- 
nedeelen in zich b^vat (*). Op dezelvd? 
wyze indien 'er veronderfteld word , dat 
de deelen AQ^, en Aq enz. gf de ordir 
naaten PM en pm (die aan A<^ en Aq 
gelyk zyn) ook meede in zoodaanig 
eene telkunftige 7i^^(fe« aangroejen , en 

m 

dat iedere abscifle a;=:y* is; zoo zul- 
len de lynen QM en qm enz. de machten 

— haarer ordinaaten zyn ; by gevolg zal 

de fom van alle deeze lynen QM, en gw 
enz. of den Jnbond van het aanvuljeï 
MAQ^ de fom zyn van alle de termen 
^^r reeks natunrlyke getallen,, alle tot de 

•zelvde macht — verheeven. 

n 
. C * ) zie de Aanteekening op de volgende J. 



*K&Ê(?KL-Sf|££D£ir. 26^ 

. II.L Gevolg. 



• f 



§. 212, By gevolg 'geeft de inhoud- 
vmdii^ der kromme lynêh van hét g^ 



-f» n 



llachc y = o; , ook deopidllihgé van dic 
Vrvt^ik: Pefomte\bepaakn , der gelykr 
vormige macht en van alle de tnoogelyke getaU 
len\ iegreépen tuJJcSen'nul en bit onein^i. 



, wyzen . . . ofls aan , wat 'er gedaan 
.moeit w^Ofden om dit Vraagftuk op te 
Ipf&n, ^laamentlyk. Doet de eenheid top 
dm exponent van de gegeeve macht; en 
decUdoorSeeze nieuwe exponent de leu^s^ 
'Uterni (f bet grootjie zznffoeifel ^verifef^ 
. ven zypde tot die macht , mlke de nieuwe ex-^ 
poncnt dus vermeerdert aanwyft. Wy zui- 
len dit door eenige voorbeelden opheldè* 
ren/ ' . ' ^ ■ •• ■ ' • 

§. 213, Laat 'er begeerd worden te 
bepas^eR^ defom der.onderlingen maci^* 

ten 
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ten ^. van alle de nataorlyke getallen die 

begreepeiTtyA tüflctièd nvA éti bet ondndi- 
ge. Defomder eerfte machten zal volgens 
! ■ ■ " itff 
•^F»fW«4i^«* gelyk zyè JBBi } (w" 

jjc= • 00 X «o , welke den inhooMl is van 

m 
•éeftldHéidAAw de vergelfking, y 

3n;«.a*ngew€e«en,eii waar van de ooii- 
gmifils (gelyk bikend is) van den top 
^f totvaad de grondlyn toe in eeue tel* 
kundige jiro^w toeriedhen. Volgens 
deeiè ■ zehrde 'Fdhnutè , zuBeö de foane 
^t i*, 3^, 4^, eö 5*^ teaehten,<OT. 
'ftfpgérrihjli g^fe zy» aan 5 «>*» I «»*»{ 
-ob <, |è&'. £è)^^ éoo gtm^kelyk viod 
TÖen dfe fom vaii allé de WMtds vah. die 
zètVcfe *•««?ƒ fiatèüriyke göallen j wao- 

peer*er in Atnexpmènt^ , B=t en » 

./uicfffinelyk gelyk gefteld word aan i ,, », 
3, 4, enz. w^nt de fom van alle deeze 
«•^♦S^i 4f^. wartels enz.t; u\ gelyk 

«yn aan f oö^ f <» i, fóo '^z. Het j$ 

on- 



d 



onverrchillig wat waardy 'er aan de breuk 

— gegeeveft'i^ótï. Alle^éeze fommen 

zoude ikunnen aaQgewe^;(eo ^ voiden 
door oxiderfcliillende teacktën Van x , in 
4de imdecfteliiqgé » dat dee^e « ia een oq- 
eindi£<s^imai^el;lcedeeIeQ iiedèeld is (*}i 
.en 4lt zgrode .zal tnen voor de Tom ddr 
^i, » J^ ^ wortels enzs. , ideèze waardyep 

-i4fidc»9ic% I x^5 fwV'M ^aooo vervol* 
:gea8. 

Jeah Jiet zdvejDPcbtims door eeoe .eindige groots 
held aangeweezen worden , ' aU by votorbeeld 
4oof' ewlyn ^ dewyl een iegeïyke lyn gedeeïd 
kan worAèfrlM^n^MeiikÜUg iiadtal gelyke deelin 
iiif>e«nb|Qde(i*cZie geil M^ng tot de Natuur in 
Sterrekunde , in de Aanmerking êp pag. si, '' 
' Om ilan.d9 fatti Van ifll^dt nadifeo n der natil^- 
tyjae^geutlen v^ i tpt in 'c oneindige jte neeme^ 
' '- • * ' ^ • • " * » ' • 

z^joa^ myi^ e^sponfint ^lisi grootbüix is 
tcenheid-voe^n en die grootheid dus vermeerdert 
tiaoxf^ vermeerderde exponent deelen ; hj^YOig 

99ld^ lom der ^ ^el)rk;fynaan x ^ 



«y4 I« t »» tfi tii^- Yöw jdjI 

^ $. ii4JËü omgekeerd; naadien efefi 
^ègeiyke grootheid aangetnèrkt tan wof^- 
'den als de foni van eed reeks öatuurjykè 
%ecalléfl ; alie tot een zelve- mache vör- 
lieeven; zoo kan het oön^ro^j/^ivanzoa- 
daa&ig een grootheid gemakkelyk gé- 
-Vonden rworden, door het teegenge- 
ftelde van het zoo eevene betopgdej 
*t welk hier op uitkomt. VermeenigvuU 
. 'iüfgr &' geg^e^ê grootheid 'déot tyn eipo- 
Tnent, en geeft aan dezelve eéne andere dte 
van dejeenbeid [vermindert if;. deeze nieu- 
we uitdrokkiog zal het gevraagde aan» 
groéi/el zyii. Om dan dé aangroei/els der 

gtootheeden §«% \ «S 4 «f.i |/ aan 

'te wyzen; fchryft men d'èzëlve als volgt, 

M $ of^'i of wel x,^, ^\ en^ oT! 

waar uit, blykt , dat dé voorgeïlefde 
grootheeden de fommen zyn van zWo 

de 



KeBGb'l-Sn ££]>£}ƒ; 273, 

^e mpogelyke x; of van alle de mooge- 
lyke getallen in x begreepen, verheeven 
zynde tot de machten 1,2,3, enz. p-i; 
en dat die aa»^r(?fiy^/i' ook bepaalde en 
eindige Coeficienten kunnen hebben, ge- 
lyk pislats beeft in de algemeeile Formuli 

€IL ^ ..... i 

I. Het is dan klaarblykelyk dat men x door 
«+1 

X 

middel van -^^ weeder kan vinden ,• dat is te 



%etèen;(iie macht X waar Van" de foni -^^iiT- gei 
jgéeven is ; doende ten dien einde maiair eene tee- 
gengellèlde bcwerkiög ; naamentlyk , Trekt van 
den Exponent n+ï de eenheid af en vermeenig- 
iuldigt de grootheid doof n+i ,• de uitkomft zal de 



n 



gevraagde x zyn. 

De grootheid i" kaft éxi befchouwt worden 

-«+ X 
X 

als het aangroei/el van n-{-x ' 9 ^° inderdaad 

dewyl de Eenbeédén in weïke x gedeeld is , on- 
fciüdige. kleine deeleii van dezelve zyn, behoor- 
de men ze aldus te teekenen i; (eeVen als men 
de Fluxien of oogenblikkelyke aanw^flen der hó^ 

groodieeden* teekend) dus doende zal x = i 
\ S zy» 



I 
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ïyn en X* =flr « ; waar oit Mykt , dat de foi 

van de % 'xXpdkFluenteotJntegréuilevznx' x 
n+i 

jgüioond) fcfyk is aan— -jqpjf" j op ^kzdre w^ 
^ is de -Ru^ufc of Intifgr^^ vm ajp Jt/x* = 

« x' ac gelyk aan = — • Eeven joa 

i + i ^ 

is de p,uxie van a^^ gelyk aan | a;c? z:^ * 

IL 2ie daar de Reekening der oneindige op 
fsene f env^ud^e wy^ vóprgci^ \ die ^(^eo^ 
welke deeze Reekening zoude willen beginnen 
(liet voornaamfle Werktuig waar meede eenige 
ondekkingen in onze Eeuw gedaan worden) 
iBoeten wel acbt geeven op het gelegde in 
deze twee laatlle 5$, men ziet 'er dat de Tluenie 
o( IntegraaleKeekeningy het omgekeerde is vsm 
^ic der Fluxim. Doqx ^e In^gr^de JEUekoung 
leid men het eindige» af van het oneindige kleine^ 

te wéeten + 4" ^^ x"x i ende^ipri/Rcc- 
toung leid iset 9nemligêiltimn x^ ê£ vm JmI 

Aan- 



r ' ' -• w 
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f. 215. Meij zoude dbere TBmh m^ 
eerder ftrüiinen ukbreiden , welke mdter^ 
daad niets van de DifferentiaOt ett Arr^^ 
graal Reekexiio^ verfctult y dan alleen dat 
men in die Bereekeninge bet oneindige 
kleiae deel daoF eea teekea fanwyO: , • en 
dat het zelve hier g/sljkaao^ de eenheid Sjsi*^ 
fteld word. Het welke Nemtm ook ogk 
de zelvde wyze heeft gedaan, in eerf 
klein werkje dat aaa het einude van zyne 
Grond-beginttelen gepraatff is , in dewel- 
]|Q^d«e3eB grootten Man hegiod (eQved 
ils wy giedaaa hebben) met de Inhoud'^ 
vinding der kioaune lynen van de ver- 

lykingy*^ =::* ;tQft welke veigetykiftg 
Iry niet alleen de inhoud- vinding van de 
wder(^ kr QHUBe lynea toepaft ^ ma^ ^fs 
<i0k hwr^ Gdjjkmaakmg (nf^jication,);^ 
w» waar va» net» ook teffèns de tÊerlHigi 
oFlïghaameJjken inhoud (cubémi^t) d^t 
n^aame^a,e,n hunne zwaartens tniddetpun- 

S a' den.' 



den. Dit gedeelte van ons werk kan als eed 
aanmerking aangezien-wordcnfopdatvan 
den Heer Newton , het welke voor ty tel 
iroert.' Metbodum . . . ^ • &c. hit- 
xiter explkatam potiüs ^m acourati di* 
mmfiratum. 

iV. VltAA6STÜlC. 

' §• 21 6. Word gevraagd om door middet 
ian een reeks den inbond van de gemeeneti 
parabel {Fig. 32. ) te bepaalen. 

OttO^SING, 

Den inhöQd van eenparabel-ftuk APM 
kan veronderfteld worden uit eeö onein- 
dige groote meenigte ordinaaten te be- 
flaan (•), hebbende voor haare abscif- 

fea 

{*) indien men eenige moelCehadoiti zich eeil 
inhoud voor te (lellen die faamen gefield war 
uit rechte naaft eikander geplaadle lynen, on^ 
dat de lynen geen oppervlakte hebbende zy 'er 
ook geene voortbrengen kunnen, hoewel uit nog; 
zoo een meenigte beflaande; kan men die op. 
pcrvlakte APM gelyk ftdlcn aan de fom vin eirti 



1 



Ifen aHe de moogelyke dcelen van de abs- 
.eifle-lyh, weljke de^Jen alle vojgejns eencj 
telkunftige progres o. x. 2. 3. epz. aan- 
groejen en welkers verfchiF, een on- 
eindig klein deel van AP is ( zynde de 
eenheid ). Alle de ordinaaten nu cot el- 
kander flaande als de vierl^ants- wortels 
baarer absciflen (J. 24.) zoo zullen zy 
pok COC elkander zyn als de vierkants- 
worcels van de cermen der reeks, 0,1, 
2> 3> ^z. By gevolg i$ den inhoud 

van 

oneindig aantal kleine rechthoeken A?pm heb- 
bende voor hoogtens de ver{chillende ordinaaten 
vaii de kromme lyn, en ieder in 't byzonder eene 
gelyke grondlyn Pp, (welke P^ een oneindig klein 
deel van AP;of x gefteid word te zyn , en hier 
door de eenheid is aangeweezen ) nu hebben alle 
^üeeze verfchillend^ rechthoeken I^?pm. enz ipene \ 
gelyke grondlyn , dierhalven zyn die tot elkander 
als hunne hoogtens {Eucl. I 6 ) en deezehoo^ 
tens zyn de ordinaaten; hy gevolg is de fom ya^ 
^Ue deeze kleine rechthoeken of de geheelen in- 
houd van de kromme lyn ook in dezelvde Reeden 
als die ordinaaten (EucL XIL 5 ). Dus-2iet men 
'hoe deeze twee verfchillende wyzen op het zelvfr 
^e uitkoomen, hoewel deeze laacllen all^eq vo^f 
. l^omen Meetkunftig is. 
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fM het parabel -deel geljk aaa d6 Coo^ 
êer termen van deeee rrfb 0*1*, st', 3^ 
enz. . «' = 00'. Neemcode de lom voIt 

getis de /^ir«w/«^j^fl? ^ en aaa- 

kende mrm en fi = i , zal den nihoiid 
Tan bet gegeeve parabd-ftuk gdyk zy^ 

aan|«' = |4pjf , ftellende y in pjaat^ 

X 

tan x\ Deezen inhoud is eeven deaelyT 
tle^ls die welke wy reeds op eene ande* 
ve wya hepaald haddeo ($. 51 )• 

D. T. D. en T. B. W. 

V. VllAA««TüK. 

\ 5. 2iJ^. fTord gevraagd den inhoud tê 

'i . ^mden sm een fHps-deei CBMP (Fig. 17.) 

éa^ bepaald ix dm een deel CP turn dmas^f 
van eenig £antéetfT , dim den iweedem as ef 
m^de-diam^ter CB» door een deel BM vm 
êe kromme lyn en dêor teu ordinaat PMj 
iteemende den m^emk dier absciffm m kef 
middelpunt. 



Oplossing. 

Wy verondarfte))en wecderom dft 
de oppervhkcensy wier inboudckn ge* 
vraagd worden, te faamen gdleki zjn 
uit een oDeiodig amtal digc naad t\* 
kander geteègene ordinaaten welkers 
absciflea eeven zoo aangroejen ali de 
telkuaftige progres 0,1,2,3,4,55 enz. 
fiebbpnde een oneindig klein deel van AP 
tot verfcbil (welke hier door de eenheid 
aangewéewn word). De vcrgelyking 
der elipy (J. 59.) is gevonden te zyn ƒ 

5=:— ^a* — *S ontbindende |/a»— «^ 

en trekkende de wortel uit dezelve, ver- 

krygt me» dewe oneindige reeks J^^-j 

Xr^--^-|l^-S.--^ enz.) waar 

il) de coeficiêheiny na&uocntSyk . . # 
# _- 1-i— ^ --i- enz. beftendig zyn voor 

iedore ordinaat y; indien raén de fom 
yaaall^ de moogelyke ordinaaten nee- 
S 4 »€« 



hrrlh^ifiiiM» if^Ét' 
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men wil; moeten alle deeze Coeficienten 
vermeenigvuldigt ^ordep door de foii^ 
van alle de moogelyke x , verheeven tot 
de machten wier expmenttn (zynde de 
getallen o , 2 , 4» 6. enz. ) aan ieder dee? 
zer coeficienten beantwoqrdende zyn. 
Maar hec is gebleeken door de Formula 

STfn » dat de fom van alk deeze On- 
derlinge macl^ten gelyk is aan x^—^—y — 

enz. by gevolg zal den inhoud van het 
elips deel CPMB dopr deeze neks . . 
, hx^ bxs bx^' Sbsj? . 

^* 6a» 40a4~ii2a<ï 1152a» »^°^* 

aangeweezen worden. Naar maate na 
dat X klein is in vergelyk vaiia^zal deeze 
ueks ook rafler afneemen (* ) en by ge- 
volg ook eerder aan de waare waardy 
naaderen. Door dien nu tot nog toe de 
fom van deeze reekzen niet volkoomen 
beeft kunnen bepaalt worden > is dea 
inhoud van de elips eigentlyk ook nog 
nilist dan by naaderiog gevonden. 

I. G». 

(*) ZteMaclaarln Traiti i*Jigebre II, Fartii 
Cbapitre XII. 
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} 



) 



fti8. Wanneer xima gefield word, 
is hec vierde deel v^n de elips = 
ab — lab — ^ ab — ^^ab — ,^ ab , enz. 
pf <i*X(i— J— i— ^— jèicnzO waar 
van het viervoud sgelyk is aan den ia* 
houd van de geheele elips. Wanqeer 
ln=a gefteld word , eeven als in de cir- 
kel, zal dew^aXi-i-^-^-,^„enz.) 
den inhoud van de [cirkel aan wyzen ; en 
boe meer termen 'er genoomen woeden 
hoe naader dezelve bepsuild zal Mifeezen, ^ 

JI. Gevolq. 

5. 219. De oppervlaktens van twee 
elipfen flaan tot elkander als den recht- 
hoek haarer aflen. Dit is een natuurlyk 
gevolg van dat ieder derzelver gelyk is 
9an 4ab vermeenigvuldigt door dezelvde 
reeks i-|-èenz. Daar by volgt bier 
oog uit , dat indien 'er een lyn c genoo^ 
ipeii word, midden eevenreedige tuf; 
Ibhèn a cü b y zal den inhoud van d^ 
5 5 elips 
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clips gelyk zyn aan die van een cirkel met 
de (baal c bél«;±reeVeD; eeven als men 
reeds ($. iio.) betoogt heeft. 

V, Vraagstuk. 

5. «20. I^tnri gewaagd im iabmt tan 
fn byperbtl-énl AC<^M u bepaakn 
(Fig.22). 

Oplossing. 

Wy hebben (J. isr.) getóont, dat 
wanneer men de absciffèti CQ^op de 
tweedenas neemt, en dat. haar ordinaa» 
ten QM eevenwydig zyn aan den eerf- 
ten as, dan ook QM*: C~Q'-|-CB* x= 
CA" : C~B" is ; 200 men CQ=a? dek! « 
qM=3f, AC=a en CB=*, is f'. 
^+ *» = «": *»; by gevolg y=5 

-^y X* + »*. Ontbindende deeze wortrf 
grootheid, heeft men y =— -j X . . . 

Doen-. 



Poeode deeelvde reedeneetipgen alt iq 
iiec voorgatodeVraagdiiketi neemendedi 
fata van ieckrecerm deez^r rnks^ zald^ 
liyperbolifohe iobotid ACQM gelyk zyn 

' !x^i6b° ^^O ^i^des'teraflerafneeme^ 
zal 9 naar maate sf kleinder is als b. 

D. T.D.W. 
I. Gevolg, 

J. aai. Wanneer xz=è gdleld word, 
^ den inhoud van hec hyperbel -ftuk 
gdyk zyn aan «2 & >< ^ 

en wanneer de hyperbel Gelykzydig (eqtd- 
laten) is , of het geene op het zelvde 
yitkomt, wanneer 0==* is, zal de hy- 
perbolifchen inhoud ACBM gelyk zyfi 
aan hec vierkant o" vernièenigvuldigï 
door deeze zelvde reeks ; op de welke aani 
te merken isj^ dat wanneer men e^ne on- 
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gelyk^^^dige hyperbel met eene gelykzy- 
eigen vergelykt ; zullen de inboudden of 
'Jria van dezelve , op een en zelvde abs- 
ciffe genoomen, tot elkander in de eige 
Jieeden zyn als de ongelyke afien. By ger 
volg geeft de inhoudvinding van de ge- 
lykzydigen hyperbel, die van alle de an- 
deren ; epven als de jndhoudyinding va^ 
dQ Cirkel die van alle de elipzen geejfc. 

IL GEVOLG. 

{. 222. Indien men van den recht- 
hoek CPM(^=a?y den inhoud ACQM, 
aftrekt, verkrygt men dat der halve« 
Segment APM. Op de zelvde wyze kan 
den inhoud bepaald worden van den 
SeÜor CM A, die béflooten is door den 
diameeter CM, den eerden as AC en de 
'kromme lyn AMM, wanneer de ^CQIVI 
czzjxy van den inhoud ACQ^M afge- 
trokken word. 



VIL 



Vil. Vraaostük* 

' 5- ^23. Word gestaagd den inhmd tê 
kepaakn^ di$ begreepen is tujjchen de byp$r^ 
bel en baare mislooper (Fig. 35). ' ^ 

OlfLÖSSINC. ^ 

. > 

\ Deezen inhoud kan aangemerkt wor- 
den , als beltaande uit een oneindig aan- 
tal kleine rechthoeken (eeveti als BbtLy 
hel^bende elk in *t byzonder een onein- 
dig klein de^l van een der misloopers voor 
Ipiondlyn^en voor hoogtens de corre/pon-' 
4eerindi ordina^ten BL» Alle deezerecbc^ 
hoeken een gelyke grondlyn hebbende^ 
zal de fom derzelver of de hyperboli- 
fchen inhoud ^ als de fom van alte 
4ie ordinaaten zyn. Daar by heeft men 
($.203. ) gezien » dat de algemeene mis- 

m n 

loopets-vergelykiftg deeze is^ x y d=iz 
€ , of (lellende c =:= i , is y =— of 

* ^ wel 



^ I 



wel y =; 1 * 1 «4 »de»épde de Sormüïi 
(§• 212,) zal de foin van alle de y (of 

4^ mislwpift i&bottd) gcMc xya lan 

•I— I». 
^-^ x»^:=i -— xy\ too men deexe 

Formula op de hyperbel toepafl;, maaken- 
de m eni2=:x » zal dq miileopers inhoud 

gelyk zyn aan — ; welke altoos eene 
óneiodige waardy weezen zal; om dat -^^ 

Ö. T. D. W. 

' Al ^t vefwtg zaigeê0on$ fjiowim , fMf tbé 
V *w^ deeze (mtiniigen mèatti (ofnfea) 
merftaem word ; en w^rem ^ indtrdéud ofh 
tindig h. Men zat mee de doen zien, welke ié 
eenheid is^ in vergeljk vm wien deeze opper* 
^hkte gezegf word oneindig te zy»; wmé 
bet oneindige daar Mer en in'i g$beek weet 
vangefproohn word ^ is eigentlykon^ts mi 
dan een b&rekkelyk oneindig. 



vut 



']tËi<»s£<^ifii»s«u i^ 
yill. Vraagstuk. 

, ||. 224. Wori gevaagd on A» mm 
J^tkundige reeks den. inlmd aan te wjzm 
ifiH dt ofptrvïaiUeABLK CRg- ZS-)^^ 
btgrtepm is ttt[Jeè«t iet deH KL vm dif fy* 
peebel t e^. 4eel AB ««> ham msbepm 
en twee (wdiaaatea AK en Bh, ep de^ehHf 
war gtualk ffmmm. 

/ Oflossinö^ 

Om ew aickouBd te bekoomeo da^ 
irerrcbilleode is van hee UaxSt voorgaaoü 
de » ztiUea nry op eea der niisloopen h«f^ 
deel AC=a ftdieo , «n de» oprfpronk 
der absciflcn x ia dat punt A neemend 
èiaakeode Afi, of ADt=x. Dotx dat 
zelvde punt A satten wy een rechte AS 
trekken «eveawydig aan dco aoderea^ 
niilooper CR , en ftetlea ebt AK=:ffi«, 
«n de iynen BL ea Dftf 'ieder==:y; dooi^ 
WeHc^ OBdérfteltinge CB of CD =i»^ 
ii. pmyl oa BCXBL of GQXDJVI=q 
CAXAK is (^. 154), heeft m«n (a+x)y 
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=zac; by gevolg 3= j^ ; ea deeleili 
de den teller van deeze breuk door des- 
«elft noemefi IS y =r^ — + ;;^— ^, 

f nz. of 2=ff X ( j-o - -+ -, -ji ^ eöz. ; 

die des ce eerder afneemen 2al naar maa- 
te X kleinder als a is. (Zie de aanmer- 
king J. 217.) neemelide de fom van alle 
^ de termen , heeft men voor de midooper jr 

y inhoud ABLK of ADMK, deeze waar- 

én ftellefide de twee lynen ACJ kh AK 
gelyk aan elkander èn iédef* gelyk aarf 
de eenheid, is ABLK óf ADMK^:' 

I i-^4. ïi _ Ü 4. f ; enz. Zoomen 

in pklaats van den oorfpronk der x naar 
de kant van F te neemen , dezelve naaif 
de kant van C nam ; of, fatet geene op *t 
jelvde uitkomt^ indien 'er eene hyper- 
bolifcfae oppervlakte, als AGHK gevraag* 
l^iierd; behoeft men maar in de gevonde 

wtx, c— y -f- enz. (voor d6 waardy vaU 



/ 



7^ V6rkfeeged)..^9 pdckennenci te. nee;i, 
;inen, waar dod^ die reeks ia y=c-f* 

~-|-^H-^+eiffl. veranderen zal. 

Neemende de fom Van iedere term 
{ftellendé altoos Ad ==AK=:i ) is 
AGHK=x^.f 4^e + ^ -|. enz. 
By gevolg zal de algemeenè reeks x + 

^ •+■3 "*■ "ïr "^ ^"'^^ ^^ nüalQOpers op- 
pervlakcens aanwyzen, aan beide de zy*> 
df n.v^ de rechte iya AK ^enoomen. 

\ h. T. D. W. 

' . t ö E VOLG,' 

J. taj. Wanneer delyn-eBssJ ge- 
field word , dac men eene andere aWciflè 
BDrr::? neemt wiens oörfpronk in B en 
"tiriens ordinaat DM==t is , eft dat CA=f 
AK=:a genoomen word; zi\ de hyper- 
bolifche vergelyking deèze zyn {p^z)t 
i=:a^. By gevolg zal iedere ordinaat 
(in liéfi deeKLBTX zyhde) deeze waar^ 
't dy 



1^ lNblHll«^ 707.SB' 

ie breulfr in eène oneindige reel^f^ hè«Jf| 
men fn^-g- - ^+ -^--^ em. 

Nee^toendft dp fortj vjfln dié r^^fe^ zyB4^ 
oppervtakc^ns LBDM qflBFN enz. ieder 

= r-3|r+^-'^+enz.Zoo 

men deezè reets ^etyk aan èe voorgMnie 
ftfid <g«^6iiéeb ¥oóif ABLI( ol Apitf^} 

ho(g9fnoop 'xzelvde uitkomt ^wanneer 
de oppervlakte ABLK=LBDM ge- 
field word, heeft meiL doeze gelykheid 

l^+etii. Deeze wJ^ étveüyccl «er- 

«ipq He|)bgndê- eii de onbepaalcJe gropt» 
bfiSiJeji4a.dje5e)ytftaï»(ii^e termen tot 4? 
zdy4fi iwécbten verbeevèn zypcje^i zoQp 
iedere tierro'vaad^ eeqe r^^*i .§ejykaan49 
t^fig^. pvefftaapdein denjwwjefep j e^ du» 

word 



treden «len^iulbepaaldzjn, heeftmea 

ïüdkeeedaana^iide, i$« : «4* ^^=^=^ 2 *<°<f 
Ch^Ust CB ofi(H-«:==Ai»«f «; DB 
©f as, By gevolg ii CA; C^^^dCXh-Chi 
CP— CB. *»«-<üen>AB=€B--CA 
«a 80=^CD^CB; wawr oit disesefd- 
lyiOieid iHKxdtomcCA <CD---Cd>;=CB 
(CB-^CA) «f CAXCD-^CAXCB=ï 
en*— CBXCAi ea CAXeD=CB» 5 
b]r«e«^olg ook CA: C8=CB: Cl>% en 
^liszya de «bfleülea C A , CBenCD 
(vier veribiiiiteii AB «a BD ia de gety^ 
ke cp^erHtkteas ABLI^ en LBDii vjn ) 
id «éne awédranffige fM^rts. 

^. ^26. Tèoö ttten dafn eèn feekt stbt- 
cifleii CA, CB; CD eo Cf heef c, die 
in een ine;)»lcuf ^a& p^(^ef /:yn , zullen 
de hyperboiifché Jrhs of inhouden 
ASLK, BDMA., ^ MOgJlX , 4fe op|de 

T 2 kan. 



kandcr^lyk weezèrt. By gevolg gróeje* 
óicJfgarABlfK, ADBIK en AFNK ra 
in eene telkunfligeprö^w, wanneer dè 
absciflenCA, CB, CD, en CF in eene 
meetkunftigen amgroejen. En dus zal-' 
Jen deeze hyperbolifchre Jrëas (voIgMs 
de bepaalingen der Logariibmi) 6ok de 
LogarithmidQtztT abscifTen zyn. Waar 
uit volgt, dat de Logaritbmi door mid- 
del van deeze hyperbolifche /irêas beree- 
kénd kunnen worden } en omgekeert. 

Dit alles i^ eön gevolg van 'c g^ene 
in het eerfte Gevplg béwe^zen ia. De*. 
wyl nu deeze Theorie zeer fraay en van 
groot gebruik is,in verfcheidedeclen van 
de Wiskunde, zullen wy dit wat naader 
onderzoeken ; niet twyfelende of het 
zal den Leefier niet dnaaögenaam zyn, 
en daarom zullen wy ,in de volgende 
Grondles nog een nieuwe Betooging van 
deeze waarheid geeven. 

V. GRaNDJLESt 

' 5. 227. ^fFanneer mm een rtéks^ étbsci/- 
fin CA, CB, CD en CF beef$ , wlh in 

een 



tm miètkmJUge ievennedigkeid ta elkander 
zyn: zullen ten X'. de verfcbillen AB, BD, 
en DF ook in een meethmfiige eevenreedig^ 
beid tot elkander zyn; Ten 2? zullen de by^ 
perbolifcbe Arèas of oppervlakten^ ABLK^ 
BDML^n DFNM {die op deezè verfcbiU 
fiaan)aan elkander gelyk zyn (Fig. 35). 

Betöogingë. 

Teni! Dewyl 4f CA: CB: CD: CE 
is, zalCB_CA: CA=;CD— CB:CB, 
en CD— CB:CB=CF-^CD:CD zyn; 
by gevolg (door dien CA , CB , en DC jn 
«ene meetkundige eevenreedigheid zyn) 
aullen de verfchillen CB — CA, .CI> 
^CB, en CF--CD, of AB, BD en 
DF, ook in zoodaanige een eevenreedigi» 
lieid weezen. ? 

D, T. B- W. ten 1! . 

Ten 2? Laat *er verpnderfteld wor- 
den , dat de verfchillen AB en BD ieder iii 
een gelyk aantal gelyke deeleft BA, en 
4b| gedeeld zyn , zoodaanig (Jat ieder van 
T 3 dee- 



j0# iNHiriflilo rot 9$ 
deese tftfeten iweifiiK]^ kitte xy i» vea^ 
H^ljk mk éie fyMA AB eii 3D; laar 
^ metde gefteU wordm, dae de hy- 
perbetifcbe oppcrvlakteii» AI|LK ex| 
BOML te ÜMtaen gefield :^nf im UeiM 
set^btboekeoBML en DiAnMens. hebbeip 
dq delynea BJ^ mDiI ena^ voor groodlyt 
oen, en de ordinaaten deezer lynen voor 
hoogtens ; . dan blyfc >i Meen oover c^ 
^etoogen dat dtei&aangroei/èh (ofonein* 
dige kleifie dedfen) ^^n elkanécr gdyk 
tja; dewyl hun aanul aao beide zyden 
cererr gfodt gefteld wotd te 9^yn^ Piet* 
kalirehis 

BfcDdbrAB: BD| en door het ectfleUd 
• . / AB:BDz=CA:CB;miis(oiB 
4t meetUmftigeneks) CA : CB=zCB: CD^ 
claar by CDXDM:rrC^XB]u; bjrgevprg 
CB: CD=DM; BL; dewyl ém deczK 
^-^rfi van gelyke Reedm niet afgebroo- 
ken is, heeft men BA: brf=zDM:BL^ 
by gevolg B*XBLz=DJXDM^ of 
^WL=z: D/fwM. pp dezelvde wyze kan 
<ie gelykheid van de verdere dangroei/ejs 
betoogt worden , en du5f zuUen de bypy- 
bolifche Jrëas aan elkander geïyk zyt!\ 

wan- 



ayiï V4ö de in leenè ineetküii!tigëi«^*]j«?!r 
ftaande abscüTen. 

. ö. T. B,W. ten 2^. 

I. Gïvolö. 

$^ 2sS. Wanneer (!e byperbels abs- 
ciflên CA, CB, CD en Ct in eenè 
meetkunÜlgé opgftsinde progres zyn , zatr 
'len hititre ordlnaatett Aé, BL, DM i:n 
Nf in êene méétküilftigê, maar afga^n- 
éeprógres weezen ; daaf by zal de eévéii- 
i-eedigheid van die ördinaaten in verge« 
lyk vail de eêrj^en Att, tneedé in een dan- 
groejende tóeétkunftigé progres zyn i 
want 2y géfteld dat q de Reeden Vzü Aft 
tot BL aanwylE; ^iü zal dié vaiï AS toe 
£)M dööf f aadge^ëëzéb worden , eü 
die van A!t tot fit dóór j* J by gévólg 
talten de hyperbólifchê ^^<^ ABLK, 
ADMR en AÏ*^ïIfdè lögaf fraftfzyfi.nïèc 
atfeèn van dé abscilfén CB, Cl? en C^ , 
mgarookvan dé ordmaateQ Mt^^ MO, 
T 4 f» 



} 



^6 |jfL«||^XM$^.TqT DJ 

«n NFt ^n van de Reeden die de qerfte 
ordinaat AK tot die zelvde BL» ]\iD e^ 
NF heeft. 

II. Gevolg. 

$. 229. Zoo men cioor^hec middel* 
punt C,de diameetersCK^ CL , CM en ^ 
CN enz. trekt; is het zichtbaar dat de 
hyperbel-ftukken (SfSeur byperb.) CLK, 
^ML , CNM enz. gèlyk aan elkander 
zyn , ep aan de forrefpondeerende hyperb07 
ilfcbe Jrè'as ABLK, BDML en DFNM; 
^ant zy gefield , dat den diameeter CJU 
de ordinaat AK in het punt P doorfnyd > 
dan is den 'A CFK gelyk aan de vierhoek 
APLB, (want neemende van de beide 
gelykeA»CAK en CBL (§. 144O ^« 
gemecne A CAP weg f zullen de overbly f- 
fels naamentlyk den A CPK = aan d^' 
vierhoek APLB zyn. ) Zoo roen dan by- 
derzydsden APLKbydoet, is het hyper- 
bel-ftuk CLKmzABLK; en zoo met de 
anderen. Waaruit volgt, dat wanneer dé 
fiperboljfche Jrëas AL , . MA en AN in 
^ eene 



eene telkunftige progres aangroejen ^n 
dat de zelve de Logdrithmi isyn van d@ 
absciflen CB, CD , en CF, of van de 
ordinaaten BL, DM en FN, of wel van 

de Reedens ^^ -^ , |;j^ , dan zullen de 

hyperbel •ftukkeii CLK ,CMK, en CNI^ 
ook in eene telkunftige progres aangroe,. 
jen , en zy zuUen ook^ de Logaritbmi van 
die zelvde ^rootheeden zyn. 

III. Qevolg, 

§. 230. Uit het vooren gezegde volgt 
nog , dat wanneer de ordinaaten AK eit 
BL eevenreedig zyn aan de ordinaaten 
MD en FN; of het geene op het zelv- 
cie uitkomt, wanneer de absciflen CA^ 
CB; CD en CF e/evenreedig ayn, zult 
len de qffymptoüjehe Jrlfas ABLK en 
DFNM of de correfpondeerende hyperbel? 
üukken aan elkander gelyk zyn. Dit 
volgt nootzaakelyk, dewyl deeze Jlr^as tot, 
elkander zyn als de exponentm der eeveo* 
jpeedigheeden van de ordinaaten AK, 

§L} DJ4 en W 

T 5 ÏV. Ge- 



IV, G£V0L6. 

$. !i3s. Lilt 9^» A«g Vfcr0tDl«t(b)d 
«rordca, dac ACr=kK=^i i»» ea laoc 
den oorfprook étt absdfTeit in het punt 
A genóomen ztu; zoo meH AB óf AG 
===* ftefd, n CB±s;r4-i? en CG==:i-«; 

en dewyl de rnk» ^-^-r- + — — -^ enz. 
de ^n<t ABLK, aanwyft, en de Aria 
AGHK mtti6 ddor deete r«^ib- x-^r 

I — \r } 4- ^ «ö*- aaugeweezea woed; 
zoo voigc, dtt daeza twee fteltzm de^^ 
Ao/ii syn der LogmiOm tm de gooillett 
i^x ett ^--^i zciod»Mi% d^e den &stf^ 
ten , de hsgariÜinA vm de getiUeff di6 
^tooter ats de eenheid zyn, aanwyftjeit 
de tweede, df X«s?«»**»rf f»B ctegetaltew 
\s\éaééf &y» de eenbeid. Dewyl im de 
eenheid «Jtydssso in de Ifyptrbêlifekê Lth 
g»lt»mig^éwoféi zütéblêgafifbmi 
ran een brei* i— jr ïtoótmke]fk eem 
pntkenftende gföoühfcid zyn'; by get^g 
gullen alle de teekeiij va» de twetó^mkt 

moe- 



moeten vervideren » dezelve fdir^vende 

als volgï , — X — — — — enz. 

Het bet g/epne bouen dar, klaarbtykef 
jyk is » devyl de Jr^as ABLK, en AGHi^ 
aan' verrchillende zyden van den oor- 
fpronk der abscUTen^ geplaad]: zyn , en du$ 
\5ranneer den eene ftellig is , zal den an? 
der ontjcennend moeten weezen. 

V. GfETOtC. 

J.«52.I>ewyl 'er, om de uitkomft der deer 
jlihge van twee getallen door middel van 
(ie Lêgnrifhmi, te bekoomen , niet anders te 
doen is dan de Logaritbmus van den deelcr 
van die van het deeltal af te irekkcn j zoo 
volgt, dat wanneer men vander^^fa a? — 

ïl + — enz. (zynde de Logaritbmus van 

iJ^x) deeit reeks^x—-j^Y ^"^* 
(zynde de Logaritbmuf van t— ar) af- 
trekt, dat het verfchil ^ zynd^ *^'4^ 

^^ ?£! 4. ^J?: ae ^^^ffTArnw van bet 

ge: 
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'getal — weezen zal, en by gevolg is 

deeze reeh de Logarithmus van ♦een iege-' 
lyk getal ^ *t zy geheel of gebrcK)ken ) dal 

door *^ aangeweezen kan wordeq. 
VI. pEVOLG. 

5. 233. Wanneer -^3- gegeeven is ; 

en dezelve yeronderfteid vord gelyk te 

zyn aan de breuk -^ (die in een geheel 

getal verandert wanneer Nur: i gefield 
word ) ; zal het gemakkelyk weezen de 
waardy van x te bepaalen* Want zoo 

W = ïiZi is> *al«=M+N ^y"* Laat 
'LA^Logaritbrnusv^Xi-^ zyn , dan is L 

tzzix-^ 'T + T» enz/ftellendeindee- 

ze vergelyking voor :f de waardy j^j^ , 
-tal men de Logatübmus L van het getal 
^ verkrygen j die des te naader bépajjld 

«al 
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zat zyn , nwr roaate *cr een grooter 
aantal ^ërmei) van de reeks genoomea^ 
worden, (welke altoos een naaderende 
reeks is). 

Hier uit vord *er.eenealgéméene Ree- 
gel afgeleid om de Logaritbmi van de ge- 
hede en v^ de gebrooke getallen te be- 
reekenen; dewyl een iegelyJe geheel ge- 
tal gelyk is aan een breuk» wiens teller hec 
zelvde geh^ele getal en wiens noenier dei 
eenheid is, 

uflgemeene Reegelom de Hyperboli- 
- iche Logarithmus^oor eengegee^ 
ve getal te bereekeneru , 

,5' ^34* Wanneer het getal, waar vaij 
de Logaritbmus begeert word ^ een geheel 
is , moet het zelve eeril in een gebrooke 
l^erandert worden met *er de eenheid als 
noemer onder te (lellen; vervolgens moet 
men bet verfcbil van den. teller en noemer 
door bun f om deekn , en bet dubbeld van alle 
de termen wier exponenten, oneeve getallen 
zyn^ gedeeld zynde ieder door zyn eige ex- 
po- ■ 



|Ö» lirLiiDlVÓ TOT tfjs 
poaeaCt nadien ten reeki rrfimiitfÉ^ttigy 
wmdifomgdyk ismniit gturêtgdeHf^ 
perbolifehe Logaüthnuit. . 

Voorbeeld. 

i- 2S5- Word gevratga 4e ttypmMU 
fehe Legariihmus Mn het gecaU; of vaii<te 
breuk ; te bereejcenen. LaacgelfteUvor* 
^€ Mr=: 2 it en 9f :;:z:x , 4tii zal s 



M— N 

of jj|q^=j zyn. Stellende voor x en 

dcs&t6 macfate» die gcoothekl 1 e«» zyne 

inaehM to ^e *»* i jb + y ^ ^ *^ 

enz. ; y eitrygi men de gercwgde Loga- 
fitbmus van 2; het zelve gefchied op de 
irolgende wy«e, door middel va» de tkü- 
deelige gebiooken^. 



K 



** x* ■'■*' . , 

•^=^1^ = — Xo, 000^5080=0,00000564, 
l^es^^as^Xo, o«ooos54=o,ocfcooosi 

waar van hetdubbeld . . zz:o, 69314702 
óo$ is 0^6931470» de HyferboIifcbcLoga^ 

L De reeks welke welke hier door den- .Schry- 
ver g^eeven word, gaat zeer langzaam vo(Vt; dat 
U is ae^n > dat (k wmi^^ van de naabuyr^ 
ceraen tm weMg vwv elkander verTchüfen ; het 
welke zeef verdrietig is wanneer de Loganthmus 
van een gïoöt getal begeerd word ; by vocM*ed<t* 
wanrteeï ^^I^gari^mtks van j 9 gevraagd wierd^ 
zöiwk M=s:ï9y en N=i zyn; en du» «fc 

^rrrM== —==—==, 9j. waar vi d^ ^Ilér 
M+N 2a 10 ' ■ : 

ases^r weinig Van denrno^mer verfchild, zoo dat' 

men ^ej? wf er als; twtotfe lermc» ooodjg hééft, 

©jn niet in cie duyz^ntfte deelen t;^ fylen. 

' «. De befte r^eki^n die tót ndch tow& 4»t oa* 



Jtf4. InLEIÖING TÓT DTE 

ze kenniffe zyn gekoomen om de Hypetbolifch^ 
éa Tafel Logaritbmi met weinig omflag en moeite 
tebereekenen,zyn die welke den Vermaarde Heer 
ÉuLBR g^eeven heeft in zyii Irfiitutiones CaU 
culi Differcntialis Pag. 368 . 309? en vervol- 
gens ; maar vermits deeze reekzen niet anders be- 
toogt kunnen worden dan door de Flüxie Reeke-; 
ning ; zy het genoeg dezelve ,iot gebruik der Lief.' 
hebberen , hier zonder bewys éer needer te fteU 
lèri. 

+ enz. 
•f enz. 

III. u*+o=L«K-r-ii+iF>'^ 

: ly. L(x-i)=Lx-« (-7+^.+^+ 5J 

-jj-enz.y 

ry, L(«+i)=ti:x«i)+2»(i-t^^+ i^,+' 

-—p-r-, eni;\ Welke reekzen atfej verondcr- 
* ftel- 



llellen dat 'er eene Logariibmus bekend is. 

III. Om.het gebyoik van :dre Verfchillende 
reekzen te doen zien , moet 'er voor eerfl aange* 
jnerkt worden ^ dat in de HyperboHfehe.Lögariibmi 
n]=pi is f en in <de Tafel Lógürübtni nCs 
0,4342944. De reedenen hier van zyn in de 
Aanmerkingen op het volgende $ vihden. 

IV. Zoo men het Logarithmus van 19 begeer* 
de^ gegeevenzyndehetLa^afft^f^ax van 15 j- kan 
de tweede réisks van gebruik zyn » fteüende t«r=: 
1$ én x=:4;,,want L(i5+4)is=:Li9. M^ar 
200 het getal van welke de Logarithmus gevraagd 
wierd , maar i van hét gegeeve Logarithmus verr 
IchUde , kan men een van de vier iaatfte reekzen 
gebruiken. By voorbeeld wanneer de jLo^^artïi&mMX 
van 9 en van 11 gevraagd worden door middel 
'^an de Logarithmus van 10 ; zal het beetèr zya 
de derde eti vi«rde reeks dan de zfesde té gebmi- 
ji^n^.want »=io zynde is L(x+i)ssLix. ea 
L (x — — X ) =r L 9 ; waar door ^e termen 
van deeze, alle machten van het getal 10 zyn; 
daar zy in de zesde, alle machten vao 11 zoude 
zyn. Het zelvde heeft ook plaats voor de andere 
getallen. 

y. Hier uit blykt het ook, dat de Reeheningder 

Oneindige zeer fraayê en beknopte wyzen tot de 

Bereekénlngen aan dé hand geeft» want ota dooi^ 

de gewdone wyze zoodaanig èen Loig^ar ï^imfM' te 

b^reefcenen hééft men ten minfte dri^ ^of vlet 

uuren noodig, daar in teegpndeel het zelve door 

middel van deêze reeizen in een baff "uur gcr 

jóchieden k^f* " " . ' 

y V Aar* 



^^ tjHiWW^ TOT 9|> 

Aanmêr&inge. 

; |. «)f. Zm iBefi dit gett]o,^Si470< 
^utIkc o6 twfpcToolifchc LiOgtttabfnus vsm s 
b,mec de TofeU^aritimufvin )u>t zd> 

mvd om «batt g«raw «kt deeie vor^ 
l^l(eiiée£.()|gp<ftihRltQeoRderfcfaeideSaa> 
«Jenftdlipgqj (.Jj!j(^«) zyü tehooroir 

nOimm vn oan gtctl ge^eevien woed, k 
Irct gemaWceljk <fc JojW LogaHtbmus voet 
^t zelfde ^»1 te y'méim dOQr nüdcle) 

éandc iwt ee^e op de volgde wyzi». 
Laat I4 dé HypeiioUftbé Legarltbrnusiyn 
tan 't (g^Cal van welke d? T^j/i* Logmtlh 
«MT éeursMgd PSRli én it 4e T^f^ £o««. 
ritbtmis tran xo= i , 00000000 ; da» by 
IkiKfft niéh i(«|> een ibórtg;e)]/l^ wyze ab 
VI bét vflöjiigaaïide J) gevonden, dat de 

na «,9ie&58^ó9}-diM 'heeft tam 4ee» 
^vèöifeipd^eid .;'.-.. , . . . 

2 ,3o»585óii : Ij ooóQooao=:ih ; Jes=z 

• •' • 1.x 



i-, .. i. 



gegeevé Hyperbolijcbe Logaritbmus Tt\aM 
door die getal o , 4342944 8 te vèrmeehig- 

de tiaank ma Mèdufeésat ^perMifd»e ü^pi^ 
j1*Smf gpgee5^*eB)b6n) ^ hjét^ffo&i* vA 
4e gèvjaagd0 lj0t/{l^^ By 

Zfnèeét ^vm»A%Hyf$9MifsbtIj>gmthm 
kuis van i door AéMoèile vermeenigvul-i 
4igt>-Wl liét;fy<K(^iS?2 • • • 

OU JOio»99^4^4449tf gelyl iy» 4ia{i dl^ 
71i/Wx Lp^/irMmtff van het zelvde getal j^ 
^ n^m?JX^M 3i,^ht eèrjle cylfert^ 

trentf dfk zyn atn I. 

Al hét geehe Sn de Toorgaande Aan- 
óterkmg geiEÊgt \»^ iksmé ^ dki^mrid* 
b^inneef ^ dat de Lo^^r j^hiti if«! de m\9^ 
de ^tallen in Vj^rfchilléhdl^/bfpérbeb ^r 

Va hoek 



Jd8 lNt&IDHlft'TOTi.l>^ 

hoeken^ pj hypefbel-ilokken op leevèbH 
rèedige ordinaiateri)* altoos in eene be- 
ttèhdige'Jiéeièn iyn. ' Om mets weegpn|' 
de T6mlt der Logaritbmi 'oover te flaaa 
zullen wy dit ten oovef vloeden in de X^ol- 
^ende Se^dé Grondles; nog eens betoó-* 
gen/ '■_''*_• 

' t. De wyze om de Logarhimi töt verfirUMeod^ 
Saainenftelljngéa (Syftemes) behoorende j. vad* 
(jkander af te . leiden ; is op deeze Waarheid ^e-. 
vedigt; D^ in^e T'^r/ci&ti^fiite SaamenMlingen 
rfc ï-oigarithml 'Oan een'vSphde getal ^ altoos ih 
êené bejléniigè Reeden tot elkander zyn. Om dee- 
«e Grondles te betoogèi «ulteii.' wy tóeriecrft 
^tieBepadinge deriL^gatf^i^mf ^eeven^zoodaonig. 
ab die in de Andlyfis gegeevèn word- . 
' Iir Dê Logarithmus is den É^onent vArf eene 
éndcté nmkr'êan'den hmè'^etneïejiendige groot'^ 

t^id is._ fiy voörteeld indien^ =y is, zalx 
de Lógatitbniusvsh y zyn*^ hèc welke dus aange- 
«fee^en wördkc^Ly yvlt aetóecigcnfchap vloêid 
die Bepaaling der Logmtlmi:\:Qony welke in % 
gemeen , van dezelve gegeevèn wórd. 

IIL tVïnntfcr insm dé vefgelyking » = y tóc 
verfchiHende- nachten verheft ^ ^usdaapigdat men. 

' ,xpr zx 3/p 4Jt 

verkryge tf =y^fl^ =y«,'i" t=3>*, a =y*, 

«2, aal jK?5l^i »5=xry igKïpLyS 4^?=^ 



JSmu cTEcr- Sirs e d zk». s^gr 

Imnn» ^étaikn y »' yi» vy^ , y* ciiz."itticwife) Meet- 

l siy. JJittgeftdd'isfade^Jaateii mtns^tim^v^r-^ 
pcbflleQde/^ar<^éiiif'yanQeQ sselvde ge(ftl y ïyi}-, 
a<>0dfi9aig'ckt4tö'i>|^'lfc»^ en 2^ «ed^v^rcbil- 

toari//Vn de gróotheeden i eii b zyiï; dan is j^fc.' 

;s;s.y en A =r ^, \>y gevolg a. = iè.en.^ ?=:i*» 
JNiujs bQt ppnw|i^5l}^^/d£,grpothey J^^jotjeene 

veranderlyke machc ^ te verheffen , ten.'2;y5 
.^n$ b^qidige Rceder^zj ;by voqxbee^ ^ , 'l: 

.welke ^ynde , sjal ^^f'*' :;= ö ' tyn V' inaar 

^'tcwfiss; -j ; du4 I f: ^55»? 2» Waar uit dp 

.^aarhèict'van de. voorgelegde Grondles blykt. • 
^ / V, t-aat y=:ïq zyn ,* de Hyperbolifcbê 'Lc^aritb'- 
^ttx>^aniois==2y3q258iP9=r2,- de Tafels Lo- 
gafiïEfhus win 10' is =^ 1 1 ooooood :m :=r x; 
*y ^. gevolg i$ r : .c =«.: -;^= i : -aTSpas^So?, 
het welke de eevenreedighéid aanwyft die 'er 
tuffchen tGnHypetbol0cJkren Tafels tiogaritbrnuf 
'van een en zelvde getstl is » en waar door d^.TafeU 
"Logaritbmüs in RyperbtHfoie verandert kunnctt 
'Tiferdenvermeeni^üiaigcnde dezeïvfe'door . . • 
\ty302SiS09* ' '-■ ' -' ' -^ ;•:.>-*'• ' *, 
V 3 Vi> 



jfo Iirx3ioiB<B TOT 1»;: 

pen ÓGXwm «iilg^ndc V/^agifadikQii opiofltf . r . 
wori gevraagd de Hyperbblifcbe LogaridbÉit»i^ 

9ilHh^ JKtftXtfr gl»/Xl/ PQK»f i«|:U 

hpaalep. Dit geyal is doo^: de^i Schryyer QEge: 
loft. ' .. 

Vil. Om'^iiets dwi dje begeerte van <fen Leezec 
Oóvef ifemat^ weelene éc'k^èrb'èiMe UgèrkB- 
151, züiiehw^*^ het vbJginkJël^aagfttik^ölr 

■dööft. ■' '■• c •■• --■' ^- •••'.• • ■■'-' -'^" " 

£e*iHypeTbolifcheLogarTthmus^egtfw^n zynde; 
^esKefü^ géat dbiit fhWé^'im m p^'^lfér 
f aaien. 

Den Ifce; -Siwjj/a» Heeft, dit Vraagftuk opgeloft 
in fiettwerfe déétvari zyn' (JaïaÜs iffBuxtons, 
iftg» 4g^. Ma^v w^ sollen ^er ^efiet Scftlkaodi;^ 
^loffiag van geeyen ; die yaji (}en groot;ea Etder 
io zyhe, Jnal^s rnfiyUkoH^m^j is van" altc yéél 
iundïgheeJen afgèteitt, öni.4ëzelvè ker ée lun- 
neuplatatjsen. Cfnze Schf]fyefPécftbëwéezeé,ifet 

pt jts^l^Ql^Styiyniyéasi ukm^ men hef getal « 
door middel Van de Log^&ènnu y bepaaUa. Wy 
gniki) v^o^f (Uilen dat dep h^&Kt bdae^d zy« 
^e uicifê^neiiéefiaaKewyze vaaJK^»(6Mygj^iiaa«d 
ie W^eeierkeemng i^r keekT^n (rcvefj^ fimtmmy 



de üitlegéipg- derzèlver. ^ te yindètt in de Algö. 
bra ydnMaclaurinj Cbafitre Xll^ Seconde ^artU 
ge^im L en. Ih de -R. P. iïepfn^^i Ahül'^e Df- 
piQfHrez 5. 234. pag' A3^- 
. Het i» kla«r Ut t>of i+x door edbf/ri^f mok 
lanfeweezent w»fdea|. sjr dftH Volgens 4e weider. 
keeiring der reekzenx=:Ay+Bf*'^.Cf'i'Uf 
•^Ej«+Fy''+enz. Nu is ;= (|+t) =ap-— 

3C* X* - X^ X* X' X* 

^ - - + -^ t «n*- l^y 8«*<»JS * -*^ -3 f 1 - -J 

+ — — enz.. ... .. — r?y=Q. Zoomen 

dao VC^Qi' X de wakrifyen fteld die de bck}?6ii gf * 
geiioemdo n^ibii ^c!ft, heeft ïrusix é • • • • 
,.«=:AyfBf+C jr» + üy4+Ky«+en35. ^ 

i* a> - ü 

+*f— f • ? • + Ag y>-f A*By*fA'Cy+etiz, 

S ^ 3 *- ACj*-BCy5^ enz. 

+AB*y«+enz. 
^t'^j^ j . ? • -^ A^ n» A^By^- enz, 

■ 4 ~ ' . 4 ' 

+x5 .,.......,...,, A^' f eiizj . 

-.?^ .' . 5 

Om VOór dem Oftbcpaalde Caefieieftéón A, B, C, D, 
enz. eeneböftóidigewaardy te vérkryg«n, moeféH 
de gélykfkndïge termen géfk èetr ml geftdd 
wordeiH h^ welke gefiehicdcnde zal A-^i=!a«, 
'~ A* È^ % 

5y(ii 9f Assij Bj^ -^ =ö, of Bs= 'J ^°^ "^^ 

V4 * 0=5 



Jlt 



Inleiding tot dë 



+AC+ -*= — ; op de zelvdé wyzèÈ= — ; 

deeïe waardyen van A, B, C, D, E, enz. inde 
reeks voor x gefield zynde , geeyen x zry -H 

6 * 24 ■ 120 



^l + ^^il+^+enz., by gevolg Is hqt 



getal I^^e;=I+y+X.+^+-I 



2.3 \2.3.4 



+ — — + 

2.3.4 S • 



crnz. 

VIII. Menkanmeede het gefal van èene iïyper 
hfïifcbe Logatitbmus , door iniddd van de Tafeh 
yinden ; want men heeft dezelve: . maar te veran-: 
deren in een Tafel LégAri^fkus. op de voorgeftel- 
de.wjcze, en dan zal het getal v/elke daar aaor 
oovereenftemd, het gezogte getal zyn. 

IX. De Logaritbmus vzn é^n'bazis altoos = i 
zynde > zal x ineede=^i weezen , waar door 

'é' zzz a z=:y=za is; by gevolg i =: La; nu, 
is den bazis der Taf el Logaritbmivitoos io, -dier- 
halve is de Logarithmus van 10=: i. Stellende 
dan de fenheid voor y in " de ' gevondene reeks 
N^ VIL zal x+i den bazis dti HyperbolifcbeLo' 
garitbéi zyn; en ftellende dé gét^Ien*,"zal men 
vinden dat L(i+x), of den bazk dtx Hyp^bolir 
f§be Logaritbwi , gelyt is aan 2.7182818. 
: Zoo men dan de bazis der Hyperbolifcbe Loga- 

y ■ 
rt^imi zynde 2, 7i828i8=« field, zala = i+x=:' 

?1:y+^+|;^ + rT-;+ enz. zyn. 



^.3.4 



Welk© 
reekr 



KBE&BL-SNEBDE^tt. ^I^ 

Iffifiis van* groot gebruik is in d^ Flueme ,Reek§» 
ning. . ■*. : i . 

X. Uk deeze ge%lde GroncJ begiiitzelen,.ka!i 
óp cönc ikét eefavbudige wyze a%ejeid worden ^ 
die B^paaiingg^welke de Stdkunfienaaren^<^nittïi' 
lyk van deeze Hyperbolifcbe Logaritimi geeve% 
Naamentlyk indien e eeile oneindige klpinen zyn. 
de» <|e Logaritbmus is van het getal i+e of van 
4e met eene ^néiiidige'kleinen Vermeerderde een- 
heid I zal e eene Hyperbolifcbe Logaritbmus zyn« 
Het welk^ g^Qiakkèlyk uit deeze reeks L(x+^) 

= JK +ï — l-enz. afgeleid kan worden^ Want zoo 

'er gefleljd wprd da( x oneindig klein ISy mooÊen' 
de hoogere machten van dezelve in vergelyk van ' 
4e eerde naacht verdwynenj by gevolg isL(i+*) 
==Lr; hét welke eefte zeer fraaye eigenfchap 
der HfperboUfcbe Logaritbmi is. 
^ Dei? I^eer Si-npjom hééft m :5yne Driehoeks-. 
Meetkunde Pag. 3 8; deHyperbolifcbe Logaritbmi uit . 
dit Grond-begintzd 'afgeleid , of fchoon dien Wis- ' 
kunftenaar in zyne Bepaalinge weegens die getal- 
lea, niet gezecht heeft dat deéze e eene oneindi-, 
ge kleine weezen, moet. Ziehier'zyne eigewoor-, 
dfsn. £)e, Hyperbolifcbe Logaritbmus van eenig, 
getal is den. Exponent van rfiVTerm der Logaritb-' 
mifcbe { telkoiiftige ) progres , oover een koomendt 
niét bet voorgèftelde getal y vermeenigvuldigt m^ 
bet exces der 'gemeens Ratio bier', boov^ de een»^ 
beid. (zie Glairaud Meetkunde Fag. 953v) ^^ 

doende moet ntf=ï.(i+€)''??=n^(i+/)zyn,; 



ff4 I«£^Ct0IIf6 tfrt ÜS 

ilic fliet «kkögéyft is , te» zjr e oèehid^ Mléfi] ge« 

fteld word, want nL(i"f»e) is=:n . •> , 

^e + £< +-. + enz. J;. we% .r«tf .niet gel]^ 
tltijttkiü^ éiübiét böQVea ^dttttidtf oiftder- 

$• ^37* tjaaien*er iioie vfrjchillmte hyr 
ferbéts AU tó ÖN (Fig. gdf en 37.7 
gegeewn zyit, hitr in 't hfamder iufftim 
baaf« misloópetf be/cbreeven , iaat CA Oi Al( 
df haioe éffftn vm dt9 ferfim, CP (n t>F 
fiie van de twee4tn xyn; zèo mm tp^eét^dtti 
pAsbopetSy vim. iedtn hypet^y it abscif^ 
CG» CP; tténCQnièmt, t^ i» duieiW 
eovenreedigbeid m elkander { zuikn Eerfieiyi, 
ailt de ordmaatenGA » PM } DL e^qN, dm 
êMrietdtefJttn, vandeeise iBTt^gtmgeH 
aynyeéWi'Oiydigaande mWoópers Cb^en Cf 
ie^rih ieicr r.ookmeevemie^gheidua eïkan-^ 
4»z^: fmpmtiefVdlenitk'ffvboUfii» 
ArSas AGPM, en tfU^ mpbm dh ar*- 
dhüMeh Aö , PM *« DL , QN tegmpen, 
t« tiktoiitr iyH iilyi Jkrecbfbotkmd»f m- 



Jan ^iffl>fk,(kiiuiAttfiA9€HaiIiU^ 
«M ih iyftrbck AM. m Diim •limafif 



BitT0O^t9Ol^ 



KczChtHB^:^ m döoir ae» eigenfiblaii 



^ ;iev ^A 



, iCcN) gi^o dwijT 4e:aj}de CQ.of GA.WW 
^e macht AGCH.==a^n mfl(fld, citAt 
^rfé 'GL #'Èr^^ van W anè^è raatoBit 

, yaq, de t«chte AG o» DL, '^^^Jr 
nen OR én LS getdsgen ^yn , leder ih 
/rb^oisdofc ióddrecM bft' de «i»)»é^t9 
€fle»^CS i vdsMi» hel^ ifi<:h«Mui^ «t tie 



|1^ lüt^saMKë f 6^ ét' 
.^x AGPM en-Di^Nh^bddftde hyu 
perbèls, bi^greepen tu{rchèti.tl^. hellende 
ordinaacen AG , PM ; DL en QNf^tpc 
de Jrëas zyn , die dezelvde grondlyn heb- 
ben maar ia Deoa üoodrechtéilland zyn ; 
gdyk de Sfnus totus of gebeele boekmaat , 
V tot de Smiff^M)1^o0Jamiiat>^£iiéaibg9'' 
hotk v^n de misioo^era; n^jmiénclyk: ia 
ét 4ser{te hy perbelJ, gé)yk €C cèt <jR; ea 
In de tweede ^$lyk^ CL' toi! LSVomdaa 
deeze^ré'axce bdj^ateil,b6h9iaf<>d[iöndeii 
inhou4 va^-de^ze^-vif f hoeken maar te 
ntepiéh aU óf de ordinaaten loodrecht op 
de misloopers flonden, en ze vervolgens 
ifhaar vermecriigvurdigen doordë ^tdens 

^f e^reedigheid ^Cl^iiCBz^ PM : AG 

•x^-m : . «+*==y-5^« » jdeezé ^^tatdj y== 

J^ of «t'X5-*^^:j.b|digeiïile;diebreuk 

cbticéhe ótt&bdig/Sikietks fhoéfCtaia 'y= 

;Neeroen4e. ^^-(b» .^^attj;iedcte. tewn', 
i^^y^n ab . jwior. J.. . J»ft4 ) ; l5[)<te. -^Öi 

AGPM 



Ji(^¥M=^;^ X m* of-R G X m X- 

(X "' "»'' ■ *» ,■■■■*♦., '-A 

€Jp fld zélvaè wyze heeft men uit 'de 
eevenreedigheidCL: CQ=r'Q.N: DL 

of «5i»4»«=:2: ^; i5c=^ = )i*X 

-~ ; enbren|eod^ de:eE^ bfeuk toteene 
oneindige rteks j zzzzv^"^ . « . . 

inende de fom Van Ic4efe tefin is de ArU 
DLQ,N==:;g| X V of L:S X P.ic' 

f -^- -^ + ^ - S + enz. ) ; welke^ 
verandert in L S X « X . • . * * 

f JL _:^; + ?L_£l 4. enz^ ) wan-^ 

neer ^ voor « gefteld word. > 

Dewyl nu deeze beide reelzm dezelv- 
deiyn» hééft men AGPM: DLQNn^ 
RGXw: LSX«; maar RGX«=AGCri 
(én LSXw— DLCK ; by gevolg zyn de 
byperboHfchcf Jrfof AGPM èn DLQr«ï 

t«f. 



l^'n, tot elj^ander jil« dè'njachten dèt ^^ 
l^^ifcefrhllirdfce.i^ ^i»Bden- worf- 

«fcfi vsm dia aöïl<|eiïlf^ertlcfc. l , 

■ • 1 Gevolg; '; 

VW e^e hyperbol gelyk ftejü te zyq aaii 
en ^^ en de halve aiFep van dé ande* 
re hyperbel gelykaan f.en^; julfea 
4e hypejfboljifchfï AAw mflchéft eevfin*' 
reedige ordinaateii begreepen ; of hel 
geene op 'c 2elve Hick0Óïl,deverfchiUeB« 
dfi lêg$Titim Yltn het zelvde ^gettl ( walled 
aangeweezen word door de Reeden Iraa 
die ordinasusen of h$ss^ zl^oSèn) tot 
ellutnder 2p al$ de re^tubotk^A 4& en cd; 
of wel ii«i d« fmilfild^rmmfn op twe» 
Viaede • diameters geinaakc; wyl all^ 
^w for/i^JfJogramwten geijrk zyn aao deü 

IL 



IL QmOhGé 

tdcn m«i «lkand« yer^eljk «eoen «b, 

Ijigmtlm ?w Im» eel^ g^tal tot «eUciw*: 
der zyn, als (k oqee^^ea^ ^.niec gemeen 
se affen tot elkander liaan. Zoo de afTen 
van den eene ia w($e4erk?Qnge Reedrti 
tot de aflen van den ander zyn , zullen 
di^ l^wod«re iMgvitbm v^ het zelv<ie 
g^ ook aan eUuvHkr g^Iyjc zyn , oxn 
dtf: indttc^d abz^^d \». Indien de 
hfperbelf gelykvormlg zyq, of 't geeoa 
op tiet zetvde ^litkomt^ indien die Jürom-. 
me lypcn met de zelvde masloopers-hoefa 
befcbreeven zyn ; zHÜm 4^ yer&biUenk 
^Li$4ritbmi van de zeivde jgetalleo , jcoc 
«Uwd^r zyn als de vierkanten der aiTen» 
of der g^lykftandige ^im^^texs. 

S* 240. By gevolg is de rn^cht vait 

tene byperbel of den rechthoek van haa- 

rc 



ipq: JttfeïdiRg tot dé 
re aflen , de ma^t welke de groote bé^ 
paald dev Logmithm van^de^wrfchillen^é 
getallen, ddot de eevenreedigheid dercMt- 
dinaacên dangëweezén; etidéMoMevin 
éené geheele Saamenftelling van Logarttb-^ 
nii {fifiime de Logaritbmes) is anders niec 
<Is de macht van de^ byperbel ojp welko^ 
dé La^ari^ibmi bereekend zym 

'' IV. GbItojlG; 

' §. 24i.Zoo^er dan de LogarHhmuf van eefi' 
^éc^l gegeevenis/biereekendzyndeop ee» 
he faryperbelwaarvande aflTenof demache 
meede bekend n^ en dat 'tt de Logaritb' 
mui van dat zelvde getal in eene andere 
hy^rbefbereekend, begeerd wierd ; van 
wiet het Vermoogen meede gegeeveff 
waisy' behoeft ^en alleen deeze volgende 
eevenreedigheid te maaken; D& gegeevg 
macht van den eerjien byperbel Jlaat M de 
macbt van de tweeden ^ gelyk de ^egeev$ 
IiOg«:itbmu6 fiaattot de begeerde. 



-* %Mi. Eh énigëlceefc, tt>ó/èr twe^ 
Logatitbmi vin [eeL zelvde, getal .jfèV 
Icehd zyii , behoófende tot twéé byzoii 
3ere Wypiërbets/èlf !(lat een van bcid^' 
haare ' inacHcèh bekend is, 1^^ dè' 
inachC v^n de kindere alcoös gevö'nded 
wordeh , door de volgende é/evenreedig- 
htid;' De Logarittitbüs vdti dè bypèrbii 
è)ier macht g^gff^en u fiadt M,'dc Logair 
riihmvk van de hyperM^^ nikcbt begèeri 
t)or4VgeIjk dk "gëgè'ete mdbht têi de gei' 
ibihte. - . - , 

By voorbeeld,; zoo 'er begeert vrïefd 
de macht v^/d^^ij^lrbeJl ti bepaalen , 
op welke de Tafels Logaritbm bereekend 
^ya^iPiiliii^ de macht van e^ii ander hy- 
perbel ge)yk ftellen aan i |OOooQQ€p,ei^ 
kidieflellipg ^tnï^gMitbmus voor eénig 
getal bereekenen , |(by voorbeeld dat vaü 
|et g^tal 2r welke .§. 235.; gpondeo 
isgelyLte zyn aan o., (^931 47Ó2) vervol- 
gens zal men éi^tdeï Ugéiibtim van heif 

'- 'x • 'zér/^ 



zelvde getal seemen die=Oy 301630e 
is 5 en deezc .eciiriffeAliglieid maakeit 
OjöJjfSH?^»- o>3oi036öc=i,oo6ooooo& 

Jerihjpiprbel is^ door middel van welke 
cé Ta/eb' L^arithtnï befeekefid kuonen 
worden ï Waaf uit volgt , dat ^en ideezê 
(naameritlyk détitfeJsp>^mtèfni)^ 
^ferioHfcb'0 togaritlmi kan aan^icrl^en; 
zelvs zoude het belacfarelyk zyn de Tafel 
Lögariikmi yan de anderen te onder* 
icheid^h ; . ten zy ixien dfe Daam vatf 
Üyptrbplifclié L^^Hthmji zsiti etnl^ byzon- 
dere ^ort v^ U^mthmi wiüe gceven ^ 
get^k'fomTOige Schryvers ged^Bi beb* 



". f 



VL dfifdtil^ 



fiypèrtjoitfche yiérhoèki ahAÖPM 

£^» d€f örditi^teii AG tot FM dié ^Idü 
inhöüd feefiüiten , tot «te mtfcbtVtodè 
hyperbefals p,434aiP448 töf i,odö06D<w; 
W^ar öic ^öönvlMid , dticdetr iiriïottd tatf 

die 



4i0irierbQek gemakkelyk t» b«p94)Ml i» 
é)or iDi4dd nm cbs Ttiffis Ligantkmi^ 
«elyk in 't volgende Vtaagftiik UfkMi 
tal. 

iX VitAAGèTÜiL 

^ 244» ^ori' getraegd itn inbind v4é 
êm b^perboïifcbe vierhoek AGPM (Fig. 36.) 
ièbepadle» dow middel van dtTaféÜ-Lo^i' 
tithtni» nantuerdeKseded der orÜRndateM 
Ag ih PM gggftveff isi 

' Öe^l dè hy|fertidi A M gégéeirdi 1$ / 
lal desfelfs machc ook bettend zyn; Iftat 
dezelve =1 , oooooooö geflteld Worden ; 
töekc vervolgens de bytonderè LogaHtb" 
M vati de beidde órdinaatén AG en PM j: 
üeéinè désfelvéveffchi), (welk verfchil 

^è Ijigiffhiimt^é m ée Reeden ^ v^ die 

6M&M^^B m1 2^) esf maaJkc deezt 

«evenreedig^Kid « 43499446 i!r m Aff Imt* 

y^it/ Af Logarithtni o/zn de (tfiiaMmA^ 

X S 'M 



^^ iKtEIDIfia TOT OE 

én PM; geïyt icoooooóo \toi den inbótsk 
tujfcbèn iiè zelvde oriinaêfen AG m ?JSt 
Pegnepcfu / < . 

D. T. D. w: 

Het isnoodigaan tê tnèrkétt ,ltlat wan- 
neer de Module 434 enz. als een geheel 
gecaf genoomen word , dan ook hec vèr- 
fcbil der beide Logarhhmi als zoodaanlgf^^ 
^n getal moet aangezien woi'deh. . 

VOOÉBEÈLDI "" 

$. 245. Lslat 'er gefield worden, dat 
deordinaaten ^AG en FM tot «Ikaxider 
zyn als 36 tot 5. De Logaritbmi vsm'doe- 
ze getallen zyn i , 5^6^0256 , . . 
en 0,69897000,. van welke het vpiCcbit 
als een geheel géj^l aangezien zynde 
=is aan 85733*50; maaj&ende ddsi 
deeze eevenreedigheid • . . • . 
434^9448: 857335^50 =i^ looooocob-r 
AGPM, welke2= is aan ijJ74o8iogetJke 
deelen als die waar in- de macht verdeeld 
js geworden. - ' ^ 

:. 1. Dé' 



^.•pe Ueer Ifuygbens is den eerftenge- 
yeeft , welke deeze inhoud- vinding van 
^^. jiyperbei gegeeven heeft' (Jezelve 
jis te vinden ^n zyne Verhandeljing oover 
de Hor&hgig OÏcillatoriop met dit verfchi| 
jBphter, dat d^n 3chryvjBr dit Vra^gftuk 
pplofl; met het zpeken der Logarisbmus 
^an den inhoud AGPM. De pploflinge 
j^ie wy hier geg^even hebben is v^el ge- 
^l^kelyker ^\$ de zynen , ten zy meo 
ggroote Lcjgaritbmi TqfeU heeft. 

\AmmerJungen^ weegens de natuur 
. .4^r oneindige tujjibenwyte ^ die Vr 
:• ^begreepen is tujfcben de hyperbel 
; en baare mislooper. 

• 5. 246. Wy- hebben (5 2^5*) bewée- 
^zen, dat wanneer de abscillen CA , CB, 

CD en CF enr/(ftg. 35.) in eene meet- 
"kunftige pr(i^r« aaftgroejen dan ook hui> 
- iie verfchillênmeede in zoódaanig' eene 

progres aangroejehde zyn, terwy! hunne 
'brdinaaten in dezelvde Reeden afneemen. 
••2oo men .nu veronderfteid dat den in- 
•^ j 5C 3 houd 



boad toflchen de hyperbd en haare mV 
lööper begreepeti, gedeelcls in een ineer 
iligte bepaalde oppervlaktens (peven alf 
A§LK tp BDMLzyn)» ftaaodeopde 
Vérfchlileqde in eene xneetkunftige pfó^ 
grest^tidt absciOen , dan zullen ^lle deeze 
oppervlaktens aan elkander gelyii; tyn 
($• 225). Daar by hat verpnderfteld 
worden , dat de , laatlle yao aHe de moö- 
jgelyke ordinaaten , oneindig klein is i^ 
▼ergelyk van tien eerOen AK| dan zyn 
^er een oi^einclig aaptal termen tQ^Icheii 
deeze twee In » ^Ue in ^eaeivde afgaande 
toeetkUB^ige fr^gns ij en by gevolg een 
oneindig aancai yetf^iika^ m d^s «ook 
xoodanig een getal bepaalde ctppefylak- 
tens, alle gelyk aan elkander en gelyk 
aan Af^Kf in diervpegecr^dat dekiitflQ 
vaa deeze opper vlakcenafevea zoogjroot 
. is alf df n eerften derx^lvf r. Om nu ieder 
«van deeae opper vlat»;ezi{|);^konflenbepa««' 
.kn , moetdegfooce van de ^rondlyn en de 
hoogte derzelver in aanmerking Jkoomen. 
. Het is kiaarblykeiyk^ dat wanneer de prdi* 
.K^ vandp l«at(le))ypeibplirche vietboeJi 



KlI!«(BX.<ft«'lft»'«9t |r% 

nfl«{Bdlgl()ein is in Tcr^^k^ai>4« ord(> 
lHi»c BL v«Q 4»» ^ifte Vieilwi^ ABLiT; 

of de grondlyfi •vae de faacfteiliirpccboüri^ 
yfeifcoek » iooi^kidig-in^al grooter si| «rafK 
^sea 'alfl het «er^ v»er&tuH AJR; «o di» k 
4eeze l^atOie <^Qi:«H«iice veeder eimc 
bepaalde grootfaé^l. Ojr gevoeg is de g^ 
faeele «ppervkkte m^hea 4e hyp^bei 
en haare mislooper begreepea,, ooei^ 
dig. W^t de e^9jifijd ^ab^angc tot de- 
welke deeze oaeiodig geree](^nd word C|^ 
fiP^ de^ve tf vi«ei*evlgi epby gevolg 
kmmf^ Vnt p9k denroo^eid ABLK 
fm>v i»9mn ; isaar zoo meo in plaay;* 
,wan <ie qppj^vii^ce ABJ^^ , de byper- 
t>plii;^ vwrh$# AP M K nwia., .die '«T 
ii^c^i;bbj^4 vao js} ^pude de u^tj^ojioClj» 
lipfvie} iQ^^nfijg , Qe^v«owel M^m^^i^a 
)P9e ine^iga;^ (^ , hypertpüfebe 9p- 
fiervjMtfe ,de^,£w^4e ^y;?^^ ep. de^sp 

.^9 de eeril^ vi(^<^ft^wiel|cp, aanwees 
^^ee9^tn^d(?.,9P^erylj)JI((e4|('K Iii 
^ 4^y»ipW(/ff*f tuflchenwyte begree- 



4# ImXEXPZKG TQrX PX 

.pen wSu. Daat is dan cien oneindig, tv^fr 
-ke tot een ander oneindig in qene g^r 
geeve RHim is , aangezien twee ge? 
^eve lynen die toe elkander eene eindig 
ge Rttien hebben, ieder in een oneindig 
<aantal kleine eevenreédige deelen kun- 
nen gedeeld worden, welke gelyke pn? 
«ipdige kleine deelen toe elkander in dq 
zelvde Retign zullen zyn ^{s de g^ecvQ 
lynen (T)^ 

L Gevolg. 

247. AHe het zoo eeven gezegde, tet 
betooginge , dat de i^ymmi/cAe tullèhenr 
wyteotreind^ is , ruft afleert hier óp', dat 
d^ ordinaatei^ in dezelvde Reeden afnee- 
men als die waar in haare absciflèn , of 
derzelver yerfchillen, aan^roejen; waar 
uit een algemèeiie reegel afgeleid kaïi 
worden ; om te ondèrfcheidén of een 
reeks, uit een oneindig aantal termefl bd- 
flaande , cehe eindige of wel certe on- 
eindige fom heeft. Ten dien einde moet V. 
in iedere term tmee machten (dimenfions) 

eif» 
*• (♦) Zieonzc aapmerking op j. aij. 



pifierfchtide vmden , en gezien , ofzy 0ok iuX 
zyn^dat zoo.nitde eerjle opMknt^zoo oot de 
tweeden afgaat ; dit zoo zynde zal de fom 
der temen nootzaakelyk meindig zyn. Wan- 
neer de eene minder fpklimt als den ander ^ 
neemd; (en men deeze reeki bet agtefjk 
voor en keert) zaf nm een term verkrygen 
die gelyk aan ni$l is; e^ ky g^tg > ^i dia 
réj^ks in dtt ge^ eene bepaalde grootHfli 
bekben. Door bet verzuimen, van de be? 
jfta^Dbaarbeifd deezer twf^ laacfte gevs^t 
len in ach( tie neenien , heefcde Heer fVah 
/jx, die tofTchenwyte meer als oneindig 
aangezien 9 wanneer de eene macht {di^^ 
mei^m) tneer aangroeide aU den anderd 
afnam; en andere Wiskunflenaaren zyti 
innaavoIging.vanhem in bet zei vde want 
^g^^P gevallen^ AUeenlyk moet men 
gcht geeven » dat in dit katfte geval de 
reeks in eene mtkennende gedaante vooste 
komt ; doch zy blyft daarom eindig» 
Verders is dit Grond-beginp&elnietaUeed 
pepaflelyk tot de oppervlakte der krom<* 
foe lynen» maar ook op de ligbaamén dpor 
4erzelver omwentelinge voojcgebracht». 
X'5 M, 



5' 248. H«c is betoog , dat WMf 
pi0er de oiiciadige 4Sêfmpta$ifih$ iohoud 
iCRSl^XT roat-om den jgympiott CT 
wentelt » d^t 4eEelf*een eitulig ligliaani 
befchryft die Jiet dobbéld is , va» 
ktn CjUnder ei R^t , welke een etrM 
«oor grond?kitt beeft op d^ lyn CR be« 
fchreeven en iFoor hoQgte de lyn RS; 
)iet geene ia deo «leiAen opflag f^rsemc 
Ibh^md te weéeea. Qp wat wyae loui een 
fandig rigfa|aiii4jit4le voortgang van «ene 
9neindige ppp^viakte voortkosmen 9 
Sonde deese oneindig^ ceeier ook van 
mtimr vergaderen door de omweote* 
^g? dk is oabegrypelyijc. 2elts jsoode 
veele over hellefi te gelooven da( don^ 
iraorcbrengeiide opperVlalKe niet oaeia* 
dig was. Doch <lit zpud^ eeneg#ops^em)sir 
ftelfioge ayo, want die u^jfde reeden, 
waardoor de^JlymptBttfck9iM{&^nwyte^ 
pneindig is , ss eek die gec»e waar doos 
)idt op 20p een* wy«e voortgebragce Mg- 



MÉnWEt^SHWttttKl fff 

^g«n.e6ileekid]ge groocheid 19$ en men 
^èt faitf eeoe gehikki^ toepafljnge vai| 
de Grondreegel in faec vowgaande ge» 
Tolg ter needer geftdd. De gèlyke tat 
fdieh-wytens AEfLK en IfDML» naiii- 
Ven in hunne omwenceliiTg om den inii" 
fooper CT een reekt van lighaamen, in 
Wrdke de grondylakl^en en hoogcens m 
^chc genöomen moeten iforden. De 
grondvlakken de^zer lighaamen veirmi^- 
'^eren in dèzelvcje Rtedt9 i|ls de vierksm- 
^ten der orditiaaten AK en BL enz. , dat 
is te zeggen j H^ de vierkanten 4er terr 
inen van dé toe 19 ^t oneindige afhec- 
-inende xpeetkunftige pjtognj itcvwjl btm^ 
iie hoogtens of de verfchillen AB» BD^ 
«n DFenz. aangrqpjende zyn, eeven ai$ 
de termen van eene tot in 't oneindig 
opklimmende tneeckqnftige p'ogrfs; by 
geyotg zal i^et ja^^ftejilghaam nootzaa? 
teiyk gelykaanmil «yn? En dut ii dee^ 
fêéks van ligtiaamen bepaald , «n de on* 
«ithlige 4ffympmff;hi Arëa , fooet een coit 
4}g tigbiiam voombroageH^ 

C. £49^ Om fiiei* wQQgena.diC laatft^ 
T Ge. 




fievqlg ov^ tejaacen^ zuljen wy 
jnbood van eea Ijgbaam bejiaalen , voojtp' 
.gebracht zyml& door de omwente- 
Jiog yao A^ 4IFWPP^\P^b0 Jr]i(i rpntpm 
.^cfr mislppper ^ T. Laat *er dow het 
pwt FJ^epn, rechte lyn HQ^getoogen zya 
(eevenwydig aao de niislooper C T, ea 
door het puat i^ , eene rechte, iSi^ oneindig 
dicht by dep ^rften. Niets belet 'er te 
-onderdellen dat zoo een ligbaam gemaakt . 
W uit een oneindig aantal kleine ringetjes » 

:«Ve Toortgebracbtdoor de omwenteling 
vaineeq kleiq vierkantje, eev«[^ als Q36H. 

.J>oor dien nu ^Ue ijeejse njngeijes iCjc» 
l^lyde grpndviakte hebben, zullen zy tqc 

, elkander zyn ak de oppervlaktens der Cy- 
Unders , of Rolkn.^ door de omwenteling 

^ van QH om CT vqortgebf^cbt. % ge- 
yolg is de fom van alle deeze kleine 
JigbaameA als de fom va^ ^ile deei» op* 

. pervlikteBS.L D/t gefteld zynde maakt 

• CR=a^ RS=*, Cq==:;i; eaQH— yj 
ien laat eden omtrek zyi>| door de ftr^^l 
CR befchreeKcni dao js 4; cx=:!$: 

'^czzaaft'dgn omtrek door de oraal 



CQ:l)efchreeven. By^evdgis/-^^ gelyfc 

aan de oppervlakte door de omweace» 
ling vsto HQ^befchrèevên {' hitor om dat 

xyz=zab is, zé'yt^^ zyn , en da* 



ax 



is; en^zoq ii;==:;a9gefl:eld ^ord, zal bet 
ijghaam door de omwenteling yande'4f? 
Jymptoiifcbé Jrëa voortgebracht, geFylczya 
^an (ac.ikm pïtlk^^ 
dit' lighasp Het dübbeld is vkh êeii Cy/m** 
li^ welke^ een (^rkel bp'CR befchreêr-* 
ven voor [grondvlak heeft, en delyn RS 
voor hoogte.'* ? > J- 

Uit deeze Grondbegintzelen zou- 
Sq oek ƒ kunhen betoogt, wordèri , Sat 
Jndïeh' *e zélvde I^JJyiHpBtiJcVe Afié 
CRStXT 'Iföntom-de-tiiwlóoper CR 
weïitd'de^ 'ei'^éérf Jigh^öWi^oói'tgèbfa'che 
2f6dde wórd5^ j- dat onéin^gioüdë zyri int 
vèrgfelyk viafl het lighaam^ Welke door dé 
èiftfweniélfefg;van '^AétA^^t 'Arëa om^dcf 
rtisloopèr- QT Voortgebraehf is^ gewor-* 

Fan 



Ï9^ iKiit9tn4 Të,T j^lr : 

. Fm dë GêiyiivoHifige keegel^ 
Sneedem 

\S. 250. Twee Eeegel-fneécJen wdf^.' 
4en gezechc ^^r^^mtg te zyn^irmneet 
4e aflen Aa, en B* van dé eeheh jeèVeti- 
ftedSgzynaaü de afleri t>4^^nFf^v^iï 
de anderen j[^%.. 38» 39 ^ 40)/ ' 



<^/i 



1 ^EVOLd. 



|. 251. By gevolg zolfecfzj óaSb géy 
^^prmlg zyn , vanifé^ db afffandenf 
Huxk het brandpunt 'ME ^t midcfelpatit 
en toe de oiterftens det ^m èevenreef 
4% zyü i want dtt^e eêvenreedigjbeid 
Vengt nootsaaMyk dié der ailen:.foae* 
de i waar uk ten klaariifen htjÉc , 4aft 
9lle de Parabels g^kvormig aiao elkaa» 
der zyn i de#yl de afilatKtan van bet 



(MMlpuflt tot de krw»>n.tidt het nid.: 
édffaut^ akoöt tot elkander zja gdjphi 
eene ondüfé/gÉootlMiBt tótieme onon» 

«ge. ■ r: 

il. (vKtÖtÓl 

$. 2jf8« By ^folg faebbeo alle de gjBh. 
ijkwtxnigt bypetbei$ è^idvM misfeo^ 
pers, t^anneer zy bet middelpunt .eer 
eenen as gemeeQ hebben ; en omge- 
keerd; wannear. fayperbe^ begreepea 
2yn tuiTchen twee raisloopers die def 
zelyde boek met elkander maaken , zjfn 
diehypei^e^gelykvohnig.. Dit alles is 
oen gevo^ vaa de voorbande Bepaalin^ 
ge en van de befehi^y^ing der ndslaoN» 
pers^ .' '.! 

Ith Gztoho. 

: ^ «53» Dü$ doeade^ sullen alle de f^ 
IM» die:inM dk affen van felylfvormfge 
Koegel^fiieeden » gelyk« hoeken maa^ 
1m|i MvMr«edjg «n dkaoder zyn ; 



bj vooibieeld:, dé ^lykftancHge^i&eci^; 
dfe.<^i)iaiMeters , de griykftandige raakr^ 
M'ifiiy-lyneQf'en cfe oppervfaiiitens tuf^, 
fchen gelykyormige (tukken van géljk-^ 
vormige kromme l^nen, ak meede de 
^elykvormige deëlen vin gefiykftandigé 
lynen , zullen toe elkander zyn ais de 
Vieïkaötcn van de óp de.aelwfe Vy- 
zé getöogene lyóen, in iedere kronuDi?' 

, • S-. ^^54^ i^^ten V t^ee geï^itHfrmigé 
j^eegel'fneedfn Zyn , rt^ttf ^n <ji zihü^ 
^adclpuntjebben, (Fïg. sJVs'p en4o.>''- 
inmer ajjen &p dé iêlvdè lyneh ^eplaatjt 
zyni zoo men V een diameeter CDA of 
CAD in trekt naar gevalle ^ fnydende de 
binnenfte krChifne tyh iitDy dow dat punt 
D aan die binnenjie kromme lyn een raaklyti 
IS^Ü , bèpadld vjiórdimde aan ié -btiHen/le in 
het punt L i én dcter einig fiip M nog enr 
rtM M a P N, bjderzfds bepaald war. 
iefiAtaan deMtenfie krtaimh/nm eemn^ 



r 



JtfiEGEL- SLEEDEN. 337. 

é^dig zykde aan de taaklyn in D : zal 'er 
voor iedere Reegel -fneede deeze gelykbeii 
koomen MO X PN= UU. 

Betooginge; 

Laat a en p de diameeter CA en des- 
zelfs parameeter zyn , «» en t de oover- 
eenflemmende diameec^ CD xnet des- 
zelfs parameeter. Dan x$ het zichtbaar 
dat de lynen MN tnOo dubbelde ordi-' 
naaten van de diameecers CA en CD 
zyn , welke diameeters dee^e ordinaa- 
ten pok in tweè'n gelyk deelen in de 
(lippen P en P; dus heeft men, P M^; 
tt CA'+CT'==p; aen FO'; + 

C*D'+ cT'=::r: «; dewyl dan de 
gelykvormige Keegel - fiieeden deezo 
eeirenreedigheid geeven p: ai=27t: 41; 
heeft men Fm': j: CA' + C^' = 
PO' : 4: C D' + C P* \hy_ gevolg 
( verwifleleride en deelende), PM* -PO^ 
^fMOXON:FM'== + CA' + crm 
Y + 



33$ Inlsidiniï. to-t sk 

i C^* 4^ C~P* en 6m de ordinaaten 
DL én PM, is ^CA' hF CD*: 4t 
C A' + C^ =DL': PJ4-^by.gg» 
voIgMOXON: P M'=:DX'; PM'; 
pn dus MOXON= D L'. 

. D. T. B. W. 

■' ' • j • • > ■..,■. 

. Dit Vporftel is niet toepaflèlyk op de? 
parabel, dan wanneer, de lyn AD die 
geene is welke gevonden moét worden , 
en dat de parabels zoo geplaatd zyh afs 
hét behoord om een gemeÈn mid^et 
jjunt te kunnen hebbeo, In alle andere 
gevallen vind men altoos Mö><ON'=: 

APXp— PDXr, welke waardy in dX" 
verandert »walanf er de parameete?-s p en 
jrgelykaandkander.zyn. Hier uitkun» 
ten veele weinig bekende en teflFens 
voortreiSfelyke Waarheedén afgeleid wor- 
den , weegens de verfthilléödé oneindir 
^envan een en zelvde foort. 



I, Ge- 



.; 5-. ,255.;iLaac 'er waederom -door bet 
i):ip O e?ne.r<sclice;iyn ROS g^tpc^eit 
«yfi, eevenwydig.aiii een .«?kjyn GK 
yanv4e biim^nlte.kroinrae ly:n;;ZJ9Q ;{;al 
-er .op de zelvde wyzc betoogt^ wor* 

'deri- dat R G^^ O S ^ gIÏ' is;fenV 

gevolg ]!^0xaN:,RÖX05;i^ 

G K\ vaar uit tolgt, dat 'wanneer twed 
Jréchte lyneh RS' én MN* naülr'^gevaltó 
gètoogen binnen een der- Keegfel- fnee-I 
tien ; 'elkander in ' een punt O ^dóbrfnyj 
rfén\, zalten def rechthoeken hffnnel 
deden tot elk^yer in -eene béftenöig^ 
keéden zynj -bèc geene ook gemakkelyk 
weegens. de niteri)4fe fny - lynen ' bötoó^ 
kan worden. .; ■ [ 



Ih Gb-- 



14^ Imlbioinö tot Jtk 

IL Gey^lg. 

5. 25Ö. Hier volgt verder uit ; dat 
de om het zel?de middelpunt {taande ge- 
lykvormige KeegeUfneeden, wier aflen 
in de zelvde rigtiög zyii, ook weegens 
elkander roisloopende kromme lynen 
worden ; dat is te zêggeo, dat zy dkan* 
der tot in 't oneindige naaderen zonder 
zig ooit te kunnen aanraaken , in ge- 
valle zy oneindige takken^ hebben , ge- 
}yk de Parabei en Hyperbel; waar uit 
Bog volgt ^ dat deeze faatfte kromme 
lyn haare misloopers tot in het on- 
eindige moet naaderen , wyl deeze twee 
lynen (naamentlyk de misk)opers) de 
paal of het perk zyn tnflchen welke alle 
de gelykvorroige hyperbeis (die tuf- 
fchen deeze lynen befchreeven kunnen 
worden) beilooten zyn. 

Aanmerkingb. 

Deeze Grondles is een van defchoons-^ 
te die 'er weegens d^^ Ivcegel - fneede kan» 

ge- 
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gegeeven worden» en men zoude gemak- 
kelyk'ervan kunnen afleiden aHè de faa-- 
menfteilingen, die door den Heer Newton 
éitgedagt zyn , om het Vraagftük* Viir 
Fappus op te loflen, wanneer de krom-, 
roe lyn «en Keégel-fneede is., Men-zoa-^ 
de 'er ook gebruik van kunnen maaken ^ 
ifranneer 'er gevraagd wierd. om eèn Kee- 
gel-fneede door verfcheide,. in een zee- 
ker« betrekkinge gegeeven punten , te 
doen gaan. Hec bedek van dit Werk 
laat' ons met toe verder üie te wy-* 
den : die geene welke lüfl hebben om 
het meer uit gebreid te zien, kunnen het 
werk gebruiken, welke ik oove^ cojige; 
Jaaren weegens de Keegel- Iheeden- heb 
uitgegeeven (*). 

(*) Wy venneenen |dat dit ^ffetk voor tjrtcl 
voert, Elemru det SeSions Omifugs dtmntrt 
$ar Synthefe, 

E Y N D E. 

<^> 
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.:. .. ', . I .• '- ■ ■>. -' .• -'. 

JËladzydie l8 reegel «i .op,, het einde, ftaaf 

■ KN':, leesAN: 

• -.- . 23 laatfteJ:eeg.ftaat+?-4-r-+'lvr5^* 

• 5 5 

» • - - 50 reegel 8,'ftaat AT"~leesAT=. 

- - - - 53 * - - 155 • - -12 - - . fS* 
-V - * - 54 • - * 21, - - - M~ - - h. 

• 60 onder aan (laat (x)Eik:LII: lees, 
EucL XI; 6. Op die zelvde plaats Haat nög^ 
EucL II. 5.' lees (tl) Eucl. XI: 5. 
Bhdz. 83 reegel jïs, ftaat EuclvDef, VI;; 5* lees 

ËU5I. Def.,X: 5: 
; ; . , 92 . i' .9., ftaat; die krpöime'-iyn een 
raaklyn aan te'trekkétt , tées , ^ah : die fcrommé 
lyn een raaklyn- te trekken. ^ ^ • . • 
Bladz. 105 reegel 4^ ftaat rQ,Ql4 en Qrj lees 
-; VQ/QMenQt: 
109 . . i .'tiV op het einde ftaat P lees fi' 
liö onder aaa ft^mtEucL Ik <S. lees EucU 
' ' '^ ' XXXffiÖ. 

. ♦ . . 117 . : : . . (5) Eiici/xvii: 5. 

lees Eucl. XVIII: 5. (c ) Eucl. IV en XVI; 5. 
. • EücLXVertXVI:5. ( r) EucL VII: 6. 
. • ...,S^i(;l.;lI:^,.. - ^ ^ -.. . ■_ 

Bladz. 153 reegel 3, ftaat y»(«^' — a^)~ ' 

■ <. ' * • ^» 

lees y»r=(a;* — a^ — 

Bladz. 163 onder aan ftaat Eucl. Def.I.^. 
lees Ëucl. XXIX. i.' 

* ... 193 regel 3, aan het einde ftaat, MRis/ 

altoosi lees MR is , MF altooj 
Bladz. 



* * » 



DRÜK-FEILEN 

Blad2. a2o reegel 3 ftaat + CT^Hh cTrr i l 
±^qicMees±CT^cF=±^+.% 

Bladz. 221 reegel 6 (laat CF lees "^ 

• . • . 523 • • • 20 ... Ff • . Ft 

, ... 232 onderaanftaatEucl.II:3.enEucI.XI;6^ 
lees Eucl. III. 3. en Eucl. Xlll. (5. 

.... 234 Eucl. XU: $• lees EucU 

XIII: 6, 

.... 540 ..• 4> ••• PL lees, BL 

....... j . 18, ... het zelv^. 

, ... 270 de laatfte re^el ftaat |oo l>lees|oo| ^ 

ex* 
; . . • 1188 reegel 4, aan het einde ftaat— — ^ 

. ex* 

lees-wip — 
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